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Berdich %
iber das

23, bis 28, April 1961

- Vom 23. bis 28, April 1961'wurde im mathematischen Porschungs—
institut Oberwolfach ein Kolloquium iiber geprdnetevMengeh‘ab%
. gehalten. Die Anregung, dies. zu tun, war im Januar 1961 von
F.W. LEVI (Freiburg) ausgegangen, der jedoch an dem Kolloquium
selbst nicht teilnehmen konnte. Prisident des Kollogquiums war
L. LESIEUR (Paris); Teilnehmer waren M.L, DUBREIL-JACOTIN,
.I - P, DUBR;..II:, R. CROISOT, M. EGO, J. FORT, P, LEFEBVRE (alle aus.
' ’ Frankreich), M., CURZIO (Italien), G. BIRKHOFF (USA), Ge‘KURnPAif
(Jugoslavien), E.T. SCHMIDT (Ungarn), M. NOVOTNY und P. SIK
(¥ssR), .G, BRUNS, W. FELSCHER, G. GRIMZISEN, E. HARZHEIM,
J. SCHMIDT, D. SCHUMACHER, E.A. BEHRENS (Deutschland).

Nach N.. BOURBAKI z8h1t man, neben der Algebra und der '.[‘opologie, R
die ﬂheorie der geordneten Mengen zu den drei Grundstrukturen der ’
},Mathematik, deren . Gegenstand eben das Studium dieser Grundstrukm
| © " guren ist, versehen dagn mit zusatzllchen Eigenschaften und au f.
'fl, mannlgfache Weise untereinander kombiniert. Doch hat sich die
"“7';Theorie der geordneten Mengen, an Jahren gdnber als d1e beiden an-
e . "deren Disziplinen, bisher ‘noch nicht zu einer solchen Piille ent= -
S wickelt wie jene. Viele einzelne Probleme sind noch zu ldsen, vor -
- allem aber ist es an der Zeit, einheitliche Ge31chtspunkte zu
~suchen, ja, neue Subtheorien zu erflnden, von denen man. erwarten
kann; daB dann mit einem.Schlage ganze Reihen von-Sitzen sich er=‘
‘ geben, d1e bisher einzeln, wenig durch31cht1g und schelnbar zumg
. sammenhanglos bewiesen werden muBten, wenn sie nlcht uberhaupt
 ; bloB vermutet wurden. :

Diese beiden, von einander abhdngigen Aufgaben =Losung elnzelner
- Probleme, Analyse der Bewelsmethoden, Abstraktion der imneren Zu=
sammenhange- waren es, deren Behandlung das zu beschreibende - _
 Kolloguium' gewidmet war. Ein besonderes Gewicht ver;ieh ihm diel
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Tellnahme von G. BIRKHOPFB der in den. drelslger und v1erziger
Jahren die seit DEDZKIND und HAUSDORFF dahinschlummernden ver-—
bands= und crdnungstheoretischen Untersuchungen in einer Reihe
bahnbrechender Arbeiten wieder aufnahm und danach, 1948, in
seiner. enzyklopddischen Lattice Theory den damaligen Stand der
@heorie referierte. HShepunkte des Vortragsprogramms waren wohl
die Hlttellungen von E.T. SCHHIDT ‘und G. BRUNS, die beide, je=
weils in ihrem Problemkreis9 durch Verallgemelnerung vorhandener :
Begriffe schlagkraftlge Theorien erfanden9 nicht mehr bloSB Be=
weise, sondern auch Griinde dafiir angeben konnten, viele neue -
Sitze und leichten Zugang zu ‘schon bekannten Ergebnissen fandeng
welche bislang oft nur mithsam einzusehen waren. Im fibrigen ver=
teilten sich die Teilnehmer des Kolloquiums auf zwei disjunkte
Klassen. die einen, deren Interesse verbands- und ordnungstheore= .
tischen Fragen galt, welche gelegentlich natiirlich auch aus anderen
mathenztischen Disziplinen entsprossen sein und dort vielleicht
wieder Anwendungen gestatten mochten, und die anderen, die sich mit.
,algebraischen Untersuchungen ilber koduln und Halbgruppen befaBteno
Leider hatte eine Anzahl" bedeutender Forscher des Auslandes wegen
~Zeit- und (aus dem Ostlichen Ausland) Vlsaschw1er1gkeiten den
ninladungen nicht folgen konnen. ‘

@, KUREPA (Zagreb) gab einen Uberblick tber Resuitate und Proble-
me aus der allgemeinen Theorie der geordneten Mengens Klassifika=
, - ‘tionsschemata besonders hinsichtlich total= und wohlgeordneter '
.’ | 'l‘ellmengen, bel der Typenfestlegung spielen kardlnale und ordie-
e _nale Invarianten, eine Rolle. G. BRUNS (Mainz) berichtete aus ‘sei-
‘nen Untersuchungen,uber Darstellungen und Erweiterungen geordne~=
ter Mengen nit Anwendungen auf die Wi-subdirekten Darstellungeh
. “vollsténdiger Verbidnde (d.h. voll infimumtreuer Ordnungsisomoz‘°=
O - phismen in Produkte vollstandiger Ketten, die fiir Mengen aus
';;} Wl auch suprememtreu sind) ; seine Ergebnisse unfassen Sdtze von
L BﬁGHZ, S. PAPERT und RANEY, E.T. SCHMIDT (Budapest) teilte die
von ihm gemeinsam mit G. GRA“ZER gefundene Losung des BIRKHOFP "
schen Problems 50 mit: genau die kompakt erzeugten Verbidnde sind
~ den Kongruenzverbanden einer Algebra mit finitédren Operationen ’
- isomorph; die Typen dieser Algebren lassen sich in Beziehung zu
' denen der dargestellten Verbidnde setzen, wodurch sich Darstellungs-
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sétze von. WHIT/MAN und JONSSON ergebeno.Jc uCHMIDT (Koln)

'sprach iiber die Beziehunben zwischen hullentheoretlscher und a1=

gebralscher (d h, im Sinne von E. - MARCZE#SKI) Unabhanrlgkelt fur
Algebren mit finitdren Operationen; bezieht man sich bei . der o
Definition der algebralschen Unabhingigkeit einer Tellmenge M aur

- auf das Erzeugnis von M, so ist etwa die Existengz max1maler sol=
~ cher relativ algebraisch unabhanblger Hengen (ganz wie im hiillen-
z.+heoretlschen Fall) dem TEICHMULLER~TUKEYschen Lemna aquivalento '
. Gs. BIRKHOFF (Cambridge, Mass.) berichtete -iiber multiplikatiV@
"‘Prozesse (ndnlich einparametrige Semigruppen alchtnegatlver 11ne=

arer Abbildungen) in archimedisch geordneten Vektorverbanden und

. szbew1es dazu iExistenzsite fir verallgemeinerte Ligenvektoren, zu
. Grunde lagen Probleme der Reaktortheorlee M., NOVOTNY (Brno) sprach'

uber ‘isotone Funktlonale geordneter Mengen, deren Werte. in be--

 'schrankt vollsténdigen, in sich dichten Ketten‘liegeng‘elne Duali=

tédtstheorie wurde entwickelt, bei der unter gewissen Voraussetzun»

‘{gen Isomorphlsmen zwischen geordneten Mcngen aus geeiﬂneten Iso==
~morphismen ihrer dualen Riume (der geordneten KMengen der isotonen< ‘
Funktionale) konstruiert werden konnen, F. $1x (Brno) diskutierte

dann die Existenz- und Fortsetzung sfragen fir isctone addltive

Funktionale auf geordneten Gruppen. E. HARZHEIM (K&1ln) verscharfte:

'.g,den Satz von H&éSDORFFcURYSOHN und 5ab Be31ehunren zwischen der

~ Kardinalzahl einer Menge von Totalordnunben einer Henge .E und
© -der Kardlnalzahl einer Tellmenge von E an, auf der sdmtliche diese
thotalordnungen die gleiche Zwischenrelation induz:Lereno G GRIM=‘_ ‘
EISEN (Stuttgart) sprach iiber die gefilterte Summation von Piltern. .
. (eine Verallgemelnerung dexr Konstruktlon einfacher Folgen aus

Doppelfolgen) und die Kennzeichnung elnstuflger Limesriume.

Y. FEubCHnR (Frelburg) berichtete iiber Hulleninduktlon bei mehreren

:4Pdefin1erenden Abbildungen und gab eine Analyse des zweiten ZLRMELO=

Deutsche

Forschungsgemeinschaft

schen Beweises des Wohlordnungssatzes und die daran ankndpfenden

flKonstru%tionen wohlg@ordneter Teilmengen geordneter Mengen.

' L, LESIEUR (Paris) kennzelchnete die ¢n-irreduziblen endlieh er=

zeugten Moduln iiber unitidren linksnoetherschen Rlnben A und fuhrte

.dazu das Herz C(M) eines Moduls M. iiber A eins: sei b(M) die injek~
tive Hulle von M, C(E(H)) der Durchschnitt aller von iog verschie=
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denen Kerne von AwEhdomorphismen von E(M), G(&) M maC(E(M)),
C(M) ist ein Vektorraum, dessen v-isotype Untermoduln eine progek=
tive Geometrie bilden (X ¥-isotyper Unterm@dul von M, wenn
E(M/X) direkte Summe zu E(M) isomorpher 1n3ekt1ver unzerlegbarer
Untermoduln ist); M ist A =irreduzibel, genau wenn M isotyp ist
| und, falls © der Typ von M9 in c(m) kein =1sotyper nichttrivi=
aler Untermodul existiert. R. CAOISOT (Besangon) untersuchte die
komplementidren Untermoduln K eines Hoduls I iiber- einen nlcht=
‘ kommutatlven Ring (d«h° es existiert ein Untermodul N von M so9
i ‘daB K maximal fiir N’@ K = aog);'zw;schen C(M) und einem Faktorring
| . .. des Endomorphismenringes von E(M) 1#8t sibh;éine;GalOiskop:esponm
‘ o ‘denz einrichten, deren Fixelemente eéine prOjektivé'Geometrie'der
‘ ~_Dimension dim C(M) bilden. M. CURZIO (Napoli-Paris):gab Nilpotenz=
kriterien fir endllche Gruppen° unter geeigneten Voraussetzungen
"kann aus- der Isomorphie der Normalteiler- oder Subnormalteilerver= .
‘bande zweler Gruppen und -der Nilpotenz der einen auf d1e der ande=
"' ren geschlossen. werden° ‘Mme M. L. DUBRLIL«JACOTIN (Paris) dlsku='_i‘
tierte die Vorziige des Zornschen Lemnas. gegenﬁber dem Wohlordnungs== :
ﬂsatz bei Beweisen in der Algebra. P, DUBREIL- (Parls) fﬁhrte elnig@ '
.'Begriffe fur Halbgruppen ein und wandte sie auf d1e bndomorphlsa
9'menha1bgruppe einer Gruppe an. M. EGO (Pdris) kennzelchnete d1e
Halbgruppen mit distributivem Verband aller Subhalb ruppenogi‘
Po LEFEBVRE (Paris) beschrleb bestimmte Xlassen von Subhalbe

% gruppen einer Halbgruppe9 welche die Norwalteiler verallgemei=~a
v-nern, und gab in diesen Klansen yewiese Uﬁt@?varhanie ans;
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