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iiber die Tagung

ZAHLENTHEORTIE

insbesondere additive und analytische Z2hlentheorie,
Diophantische Approximationen.
- 6. bis 12.9.1965

Unter der Léitung der Herren Professoren Dr. G. Hoheisel (Kbln)
und Dr. Th. Schneider (Freiburg i.Br.) fand die diesjdhrige
Zahlentheorie-Tagung im Mathem2tischen Forschungsinstitut
Oberwolfach in der Zeit vom 6. bis 12.9. statt. Da gleich-
zeitig in Brighton (England) cin Symposium iiber algebraische
Zahlentheorie-abgehalten wurde, konnten manche bedeutenden
Zahlentheoretiker nicht nadh Oberwolfach kommen. Um so erfreu-

‘licher war es, daB vielen jungen Mathemrtikern die Gelegen-

heit geboten wurde, Vortradge iiber ihr Arbeitsgebiet zu halten .
und zu horen, Anregungen zu neuen Arbeiten zu bekommen und an -
den lebhaften Diskussionen teilzunehmen, auch auBlerh=alb des
offiziellen Programms. '

Von den Tagungsteilnehmern waren fiinf aus den USA, vier aus
Holland, drei aus Osterreich, je zwei aus Groﬁbritannien und
Ungern und je einer 2us Dianemark, Finnland, Frankreich und
Polen, dazu 15 2us Deutschland gekommen. Im einzelnen waren

in Oberwolfach ~nwesend: |

Baker, A. (Cambridge) Meijer, H.G. (Amsterdam)
Bruijn, N.G. de (Eindhoven) Newman, M. (Washington)
Bundschuh, P. (Preiburg) Philipp, W.V. (Urbana) .
Ehlich, H. (Tiibingen) Popken, J. (Amstelveen) .
Ehrhart, E. (Strasbourg) Rankin, R.A. (Glasgow)
Gerl, P. (Wien) Rényi, A. (Budapest)
Gruber, P. (Wien). Rogers, K. (Honolulu)
Hartter, E. (Mainz)  Rotkiewicz, A. (Warschau)
Herrmann, 0. (Heidelberg) Schaal, W. (ilarburg)
Hoheisel, G. (K&ln) . Schmidt, A.L. (Kopenhsgen)

Lint, J.H. van (Nuenen) Schmidt, P. (Marburg)
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Schneider, Th. (Freciburg) Straus, E.G, (Los Angeles)
Schoeheberg; B. (Hamburg) Turén-Sés, Vera (Budapest)
Schonhage, A. (Ko6ln) " Volkmann, B. (Stuttgart)
Schwarz, W. (Freiburg) Wadleigh, S.R. (Princeton)
Schweiger, F. (Wien) Wallisser, R. (Freiburg)
Selenius, C.-0. (Ekends) wirsing, E. (Marburg)

Stohr, A. (Berlin)

Es folgen nun Zusamménfeésungen der 27 auf der Ta2gung geh=alte-
nen Vortrdge in der Reihenfolge, in der sie gehglten'wurden.

0. Herrmann, (Heidelberg): Uber die Differenz W(x) - 1lix .

purch numerische Experimente wurde im Intervall

27T (y, - 26) 2 (y, +28)

e . L x<e : - mit
y, = 67 001 993,0484; &= 0,0026 ein x mit T(x) - lix > 0
nachgewiesen, wobei in den Restgliedabschdtzungen die Riemann-
sche Vermutung benutzt werden muBte . Es ist nicht ausgeschlos-

- sen, dab es gelingt, die Réstgliédabschatzungen S0 zu verbes-

sern, dall die Riemannsche Vermutung nicht mehr benutzt werden
muld , ' '

H. Ehlich, (Tiibingen): Zur Aquivalenz der Selberg—Formel mit
dem Prlmzahlsatzp

Die elementaren Bewelse des Prlmzahlsatzes gehen von der
Selberg-Formel aus. Es werden Verallgemeinerungen dieser
Formel untersucht und folgender Satz bewiesen: i

Es sei ay eine Folge reeller Zahlen > 1..1 sei die Menge, die
von den aj multiplikativ erzeugt wird. I werde in N dis et
Klassen K, mit UK, = M zerlegt und die K, mbgen eine aucir wo
Gruppe bez. der Multiplikation der .Elemente bilden. Fur

N =2M + 1 folgt dann aus der "Selbergformel" '

:EE::: 1og2a. + :E log ay log aj ~'% x log x

1

a; £X 125 L x

ai € KV aiaj € KV
der "Primzahlsatz"

:E log a. ~X

a. < x i X

i
23 € Ky Fir N = 2M ist dieser Satz im ~llgemeinen nicht

~gultig.

= e f**"wwz——;“*“”"‘ » C)é§5
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J. Popken, (Ansterdam): Uber algebralsche ‘Unabhidngigkeit
: . gewisser Zetafunktionen.

Ein bekannter Satz Hilberts s=2gt aus, dab die Riemannsche
zetafunktion keiner algebraischen Différentialgleichung geni-
gen kann. Allgemelner 1l4Lt sich in einfecher Welse beweisen,
deb der Zetafunktion 1rbend eines ?lgebralschen ZahlkoOrpers
endlichen Grades dieselbe Eigenschaft zukommt.

Mit Hilfe eines einfachen Satzes iiber zahlentheoretische
Funktionen beweise ich Jetzt das folgende Ergebnis:

Es sei I;(s) = ‘z(s) die Riemannsche Funktion; weiter seien

'ST(S) (T = 1,2,..., t) Zetafunktionen von quadratischen
' ZahlkOrpern mit Diskriminanten dg . Die d.rsind nicht voll-
.' % gténdig frei9 aber sollen folgender Bedingung genugen: Pir

15 nichtnegative ganze Zahlen Wiy Ups eoe 5 Uy soll die Zahl

A} ..

d1 2 "0 %

ein Quadrat sein dann und nur dann, wenn alle u
gerade sind. ' :
Denn gilt, dal jede endliche Anzahl von Funktionen aus der
Menge

1, u2’ ® o0 9 ut

{‘g‘r(l)(s-g- c)l 7= O, 15 coo t;‘,2:= O, 1, .o05 € EE}

algebraisch unabhingig iiber den Polynonring C[s] sind.

it o

SR UL e A A A

J.H. van Lint (Nueﬁen): Der Satz von Brun - Titchmarsh.

¥

. Sei W(x,k,1) =N{p<x;p=1modk}. Bs wird bewiesen:
B s % 7 ) X - 4
- atz I: 7 (x,k,1) < (1 bo— ) (1)
| Y (k)log Vx/k \ log ¥x/k
fiir 1<k <Cx, (k1) =

Bis jetzt war das beste Ergebnis in dieser Rlchtung von K11m0W
Eegeben (1961) mit 2 log log x statt 4 in (1),
Unser Beweis beruht auf der Abschitzung

ZE 1 <5 _fékl X

1<{n <<x
(n,k) = 1

: fir alle x und alle k, die nur Primfektoren < x cnthalten.
o Dieses letzte Ergcbnis wird gefunden durch eine vorsichtige

. M:\\i‘;‘ ’
M
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Behandlung des Réstgliedes bei der Selbergschen Siebmethode.
aus (1) folgt:

satz II: T (x,k,1) <

3x
Y (k)log &

fir 1 <k < x..(Brun—Titchmarsh)

~

E. Wirsing (Marburg): Mittelwerte von multiplikativen
. Funktionen.

~ Ist die zshlentheoretische Funktion 2A(n) multiplikativ und
ist stets -1 < 2A(n) < +1, so existiert der Mittelwert

_ .1 o
L: = xl-;gloi 1% A(n), und zwar 1§t

o 5

L= Il (1+ A(p) Aipg) el )1 =Dy,
. P prinm P : . pl

Fiir komplexwertige A gilt .z.B.: Ist stets | A(n)| < 1,

2:%-(1 - Re A(p)) = oo und ist mindestens ein Randpunkt des
Einheitskreises kein Hdufungspunkt der Folge ( A(p)), so ist |
L = 0. DaB die letzte Bedingung nicht tberfliissig ist, zeigt
A(n) = ni9 wofiur L nicht existiert.

Als wesentliches neues Hilfsmittel erscheinen Funktionalun-

gleichungen fir Faltprodukte des Typs .

h(x) = ifxf(X+y)g(y)dy (f, 5, h, auf [0,a]).
0 o :

E.G. Straus (Los Angeles)f Verallgemeinerte Borel—-Interpolation.

Es wird die Frage untersucht, fiir welche Wertemengeﬂhﬁ es zu

jeder Folge {z,} ohne Hiufungspunkte »uf einer
V-=091929000 ° -

Riemannschen Fldche analytische Funktionen f(z) gibt, fiir die
f(n)(zr) €S (v, n = 0,1,...) gilt. Sato und der Vortragende

haben als teilweise Antwort gefunden, dal es geniligt, dal der
1-¢ : g
Abstand d(z,S) < |z| , €> 0 fir alle geniigend groBen

|2| ist. € kenn man sogar durch

' 6T10g1;g a2 ersetzen.
‘Es bleibt die Frage, ob d(z,S) = o(]|z]) notwendig ist. Hat S
keine endlichen Haufungspunkte, so konnen "arithmetiscﬁe
Schrauben" fiir die Wachstumsordnung der f's angeben, die von |
der Dichte von S und von derjenigen der Interpolationspunkte {
: |
|

e —————— e ——— .
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fzr} abhiangen, so dal es unterhaldb der Schranke hochstens
L9 Funktionen, oberhalb aber 2 %0 solche Funktionen gibt.

A.A.L. Schmidt (Kopenhagen): Farey triangles in the complex
g plane. .

In the field Q(¢), where ¢ = _l—iﬁnl:z , 2(¢) denotes the
integers of the field. A Farey triangle is a closed triangle

with vertices
(P1/a,, P2/ay, P3/a5), where pj,a; €2(8), o3 +0 (1 =1,2 ,3),

and |pydy - Ppaql = Ipqaz - P3aql = Ippas - p3apl = 1.

An algorlthm descrlblng the totality of Farey triangles con-
taining a fixed complex number ¢ Q(g) is given.

Among the theorems valid we mention in particular:

(1) Every reduced fraction p/a, p,q € Z2(g) with
.lI - p/al < —T—%§ is the vertex of a Farey triangle containing J.
q

(2) For any Farey triangle p1/q1, 2/q2, 3/q3) containing f
‘at least ohe of p1/qi (i = 1,.++,4), where p4/q4 is
the "imner mediant" connected with the Farey triangle, satis--
. . 1
fies the inequality |} - 1/q1 . 7
| NVaEN

The 1nequa11tles in (1) and (2) are best p0551ble.

K. Rogers (Honolulu): Sums of the divisor function.

B. Gordon and K. Rogers show by elenentary methods that, if

T(n) = EF 1, then :EE 5%21 = % A logzx + (A+B) log x + R(x),
din n {x :
(n,ui=1
m(n)x0

where u is a positive squarefree integer,

a= T Ry I - 2555 < oqn),

B=4 {2y-1+2 2_ logp, 62 (P'” 108 P 1= 0(log log u),
4 pfu p°(p+2) |

and R(x) = { 0(log log x Ylog x) if log u ~ log X
Q(1) if u is bounded. ' .

A weaker form was published in Cecnadian Journal of M~th.,
Vol. 16 (1964). The new form provides a simpler foundation for
the result of Shapiro and Targa on 20 primes, '

DFG Forschungsgemeinschaft —
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R. Vallisser (Freiburg): Verallgemeinerte ganze ganzwertige
' Funktionen und verwandte Probleme.

Einer ganzen Funktion f(z) vom Exponentialtypus werden lineare
Funktionale der Form T, (f) = ?%T }irlw)nF(W)°dW, n=1,2,...,
zugeordnet. Dabei ist Y (w) eine analytische Funktion, die in
dem von [ umschlossenen Gebiet holomorph und injektiv ist,
F(w) ist die Laplace-Transformierte von f(z) und [~ umfalit
alle Singularitédten von F(w). Ist D(f) das konjugierte Diagramm
und ist I(w) in dem einfach zusammenhingenden Gebiet injektiv,
so gilt: | |
satz 1. Ist._D(f)'CS?W, T,(f) =0, n = 1,2,..., dann ist
f(z) = 0. . : :
Satz 2. 1Ist D(f) <'53w, ist der duliere Radius von T(D(£))
: kleiner als Eins, sind die Werte Tﬁ(f) ganz algebraisch.
aus einem algebraischen Zahlkdrper K vom Grade N und
gilt fir die Konjugierten I,Tnkl < eo(n), 2 <X <N,

dann hat f(z) die Form
n

-1, .
f(z):Z pi(z)e_I (O{i)Z

i=1

Die-pi(z) sind Polynome und die ot; sind ganze
A algebraische Zahlen aus ‘E(D(f)).
Satz 3. Ist I(f) <L, X(0) =0, LOEN)c { w; |w| < 1},

Py 1/n
T, (f) = = , und gilt Iim lqnl = 1, dann ist
} qn ‘Nn->0

- f(z) ein Polynom.
Satz 1 ist eine Verallgemeinerung eines Satzes von Bucdk (Trans.
AMS 64), Satz 2 enthilt die Sitze von Pisot (C.R.Acad.Sci. 222),
Buck (Duke J. 15), Bieberbach (Arch. Math. 4) und 1€ Bertrandias
(C.R.Acad.Sci. 247) iiber ganze ganzwertige Funktionen.

A. Rotkiewicz (Warschau): On pseudoprime numbers.

A composite integer n is called a pseudoprime if n|2n-2. _
Several theorems concerning pseudoprimes are proved or mentioned.
For instance it is proved that for any given prime p there

€xist infinitely many pseudoprimes divisible by p. It is also
Proved that there exist infinitely many arithmetical progres-
Sions formed of three pseudoprimes. The existence of infinitely
Dany pseudoprimes in a prescribed arithmetic progression is
discussed. }Many unsolved problems are mentioned.

?FG—D&LH:.LBL_~ - —— e p——
Forschungsgemeinschaft
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A. Schonhage (K6ln): Grobe Primzahllicken.

Rankin zeigte fiir unendlich viele Primzahlliicken
d, = Pry1 ~ Pn die Be21ehung

n
lg, p, * 18, P
2 *n 4 *n 1
dn>(ot—£).lgpn- 5 y X=73 .
' 1g3 Pp

purch Modifikation der dabei verwandten Methoden wird

o= e° gezeigt. A
1Mit dem Satz von Linnik iiber die kleinste Primzahl in einer
arithmetischen Progression erhdlt man weiter, dals bei geeignet

d obiger Ab-

kleinem o éuch aufeinanderfolgende d

n’ n+l

schiatzung immer wieder genligen.

c.-0. Selenius (Ekends): fiber diophsntische Approximationen
von quadratischen Irrationalitdten.

1. Bekanntlich bewies LAGRANGE (Additions), daB (x,y) eine
Lésung der Gleichung _

%% -py? =1, 0« |B| < VD,
ist, nur wenn X/y ein (Haupt-)'Néherungsbruch von jﬁﬁ ist.
Diese notwendige Bedingung ist aber keineswegs hinreichend.

A ARG Ty RN TR i O A

Wir formulierén jetzt eine sowohl notwendige als auch hinrei-
chende Bedingung. '
o. Pir die Losung (x,y) der Gleichung

x2 - Dy° = M, D < |u| <29F

gilt nach HURYITZ (Ges.V., v), da8 */y der Fareysequenz .
von VYD sangehort. Diese notwendige Bedingung wird von uns
jetzt verscharft.

Die Resultate bauen auf Eigenschaften solcher Folgen von
Briichen auf, fir welche YD die Approximation 1/2t2 bezw. 5
1/t2 zulaBt (vgl. KOKSuWA, Kap. 1, 3). Grundlegend ist der _ %
7zusammenhang zwischen (a) der Zahl YD, (b) den Néherungeniii

von YD, (c) den Nennern der vollstdndigen Quotienten und

(d) der Zahl c¢ der "Approximationsfunktion" Y(t) = 1/ct2 .

Im Falle 2. geben ein Satz von PATOU und die Eigenschaften'

der GroBen der (auch bei der zyklischen Methode suftretenden)

"zwei Repridsentationen' der vollstandigen Quotienten Beitrage

zum Beweis, der auch die Theorie der Nebenndherungsbriiche an-

S '/’@&

f wendet.




oF

Deutsche
Forschungsgemeinschaft




E. Ehrhart (Strasbourg): Homothetische lineare diophantische
. . Systeme.

Ein H-System besteht aus Gleichungen und Ungleichungen von der
Forn
}:aixi = Oy esesenes

(H)

Zbixi > ﬁg, eee5-+. ( > und ) nebeneinander; n > 0).

Alle Buchstaben bezeichnen ganze Zzhlen. Der Lbsungszéhler z,
von H geniigt einer linearen Rekurrenzformel, die nur von den
Nennern der Eckpunktkoordinaten abhdngt. Ist das von H defi-
nierte konvexe Polyeder Pn ganz (die Eckpunktkoordinaten sind
ganzzahlig), so ist Z, ein Polynonm,; ist Pn nur rational, so

ist z, ein gemischtes Polynom (die Koeffizienten der Potenzen
von n sind trigonometrische Funktionen). Nach Abzihlen einiger
Anfangswerte kann man z durch eine klassische Rechnung be-
stimnmen.

Die Anzahl der inneren Gitterpunkte des ganzen Normalpolyeders
| jpt =1, + r,. Das Gitter-
naB und das Randgittermab von Pn bezeichne ich mit Vo und . Jh,
den Uberschub i_ + ;2 - Vn mit ZSh. Es gelten dann allgemeine

n
Relationen, die ich hier nur fiir ein 3-dimensioneles, der Ku-

i i i ines Randes r_ un
Pn sei i , d e seine R n d

gel homdomorphes Poiyeder schreibe (der Index 1 wird weggelas-
sen): ' '

jn _ Vn3 + _énz + An + 1, jn-4jn‘1+6jn_2—4jn_3+jn-4 =0,
- 5 - .
r = n°(r-2) + 2, §=1r - 2,

.V = 3(33_332.‘.33-1)’ ‘S.': -21(1"2—21' + 2)-

Fir jedes rationale k-dimensionale Normalpolyedér gilt das

"Reziprozitéfsgesetz" X
' j(n) = (=1)"i(-n).

2, Schweiger (Wien): Metrische Sdtze iiber den Jacobialgorithmus.

Es wird die Verteilung der Elemente (das sind die verallgemei-
nerten Teilnenner) im Jacobialgorithmus untersucht. Der Satz
von Borel-Bernstein wird verallgemcinert und ferner bewiesen,
da2 jedes zulédssige n-tupel ganzer Zehlen in der Entwicklung
fast aller reeller n-tupel grob gesehen positive Dichte besitzt.
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Bs wird darauf hingewiesen, dal die Verallgemeinerung des
satzes von GauB-Kuswin noch offensteht.

P. Schmidt (Marburg): Unsymmetrische Gitterpunktproblene.

Fir x > 1 und festes ¢€> 1 sei

Ro(x) = 21 - X - Yh=# B

m ndx P

und ferner sei = (¢+1) inf { 6 | R (x) <<x%} Es sollen
moglichst gute obere Schranken fur f 6efunden werden. Die
Abschdtzung von Rg(x) wird nach H.E. Richert (M.Z. 56, 1952)

auf diejenige von :Ez1 | (xn—g) mnit ¥(n) = n - [n] - %

CnexSt J

zuriickgefihrt; dlese wiederum auf die Abschidtzung einer Expo-

nentialsumme der Forn :E:e(xmn'g). Hier wird nun die Ab-
' n
schadtzung von :Z P(xn'g) auf diejenige gewisser Exponential-

doppelsurmen der Form :E: jgje(xmn'g) zuriickgefiihrt mit

o . m n S
Hilfe der zweidimensionalen Verallgemeinerung der v.d. Corput-
Methode (Titchmarsh, Proc.LMS 1934) und unter Benutzung der
sogenannten Methode der Exponentenpaare (E. Phillips, Q.J. of
Math. 4, 0xf. 1933). Resultate: ,&2 < 0,66475575;
¥5/5-< 0,65708124 und < 0,65434242 fiir 1< ¢ < F . Zwei

zahlentheoretische Anwendungen werden angegeben.

R.A. Rankin (Glasgow): Partly multiplicative functions
, occurring in formulae for the represen-
tations of a number ss a3 sum of sguares. "

In his work on. the representations of a number as a sum of

2r squares (r odd) J.W.L. Glaisher mede use of certain partly '
multlpllcatlve functions. These functions are coefflclents of
certain cuspforms belonging to the same subgroup as :7 . He
vas unable to prove these properties. Proofs are obtalned by
adapting the theory of Hecke operators which makes it clear
that it is not possible in general to select completcly multi-
Plicative functions for this purpose.
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E. Hartter (Mainz): Uber den Dichtebegriff in der additiven
. Zahlentheorie.

‘Die Mengen (¥ = 1,4,7,10,13,... und Or= 1,2,5,6,7,8,17,18,19,
00

...,32,65,66,... = {1} V'L/ [228+1, 228+1] haben beide die
‘ . ‘
finite unad asymptotische Dl?:hte 1/3, obwohl bei der Menge & |
- die Elemente sozusagen "gleichmaBig" verteilt sind, wahrend- ‘
dem bei der Menge b Ketten von Elementen mit Liicken abwechseln.
Es soll durch eine Modifikation des Dichtebegriffs der
"Struktur" einer Menge mehr Rechnung getragen werden, indem
bei der Dichte die Mittelwertbildung iliber gewisse Intervalle
erstreckt wird. Ansitze fir diesen Dichtebegriff finden sich
schon bei Schnirelmann (1933) und treten ferner als Mittelwerte
bzw. GauBsche HMittelwerte fiir zahlentheoretische Funktionen auf
(z.B. Wintner (1943)). Als Anwendung des modifizierten Dichte-
begriffs lassen sich Aussagen iiber nehrfache Darstellungen von
Zahlen bei der Addition von lMengen und iiber die mittlere Ord-
nung Ubertragen. - Nach denselben allgemeinen Prinzipieﬁ lassen j
sich dann auch Dichten fiir Gitterpunktmengen einfiihren. '

P. Gruber (Wien): Uber das Produkt von 1nhonogenen
: Linearformen.

Eine Vermutung von Minkowski besagt, daB man das Produkt von
n 1nhonogenen reellen Line~rformen mit Determinante 1 durch ' :
ganzzahlige Wahl der Variablen stets kleiner oder gleich 272 :
nachen kann. Nimmt man das Haer'sche MaB auf der Gruppe der
(n,n)-Matrizen mit Determlnante 1, so kann nan folgende Aus- :
sagen machen: -
Fir n = 2 kann man fiir fast alle Systeme von Formen die
Konstante 1/4 durch 1/8 ersetzen. Ist £ > O gewdhlt, dann ist
die Menge der Formen, bei denen man 1/4 nicht durch 1/8 + £
A~ersetzen kann, nirgends dicht.

Fir n =5 gilt die Vermutung jedenfalls fiir fast alle Systeme
von Formen. :

Auberdem wird eine Verschiarfung eines Satzes von Bombieri en-
gegeben.

»L‘ P pednis
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B. Volkmann (Stuttgart): Der Sprindjuksche Beweis der
' Mahlerschen Vermutung.

- 11 - '
Eine‘apf Mahler (1932) zuriickgehende Vermutung 148t sich fol-
gendermaben formulieren: Fir fast alle reellen (komplexen)A ‘
Zahlen I gibt es bei gegebenem n > 1 und £€> 0O hochstens |
endlich viele Polynome p(x) (mit ganzzahligen Koeffizienten) ]
vom Grad < n, die der Ungleichung (||p|| = Hohe von p(x))

‘ : Il
0 < |p(H ] < ol ™8 vzw. 0 < Jp(P)| < fIplj~ 2O+

genlgen. Ein erster vollstdndiger Beweis dieser Vermutung
wurde 1965 von Sprindjuk (Isw.Akad.Nauk SSSR, Bd. 29) ver-
offentlicht, nachdem eine Reihe von Autoren Teilergebnisse
erzielt hatten. Zu den wichtigsten Elementen des Sprindjuk-
schen Beweises gehOren neue Uberlegungen iiber die Mengen
G(p,w) aller § mit le(P) ] < ol ™7 fir ein gegebenes Polynom
p(x) und reelles w > O sowie die Verwendung einer von dem
‘Vortragenden eingefiihrten Klassenecinteilung der Polynome p(x),
die auf die Gréﬂenofdnung der Differenzen ihrer Nullstellen
Bezug nimmt. Eine Verschiarfung des von Sprindjuk bewiesenen
Satzes wurde von Baker erzielt; sie .wird voraussichtlich
1966 in den Proc.Roy.Acad.Sci. erscheinen.

M. Newman (Washington): Moduler functions and additive
number theory.

Two methods by which information may be obtained about the
coefficients of modular forms are the method of "Hecke:
operators" and the "Subgroup" method. The two methods are
explained and illustrated by various identities 2nd congruen-
ces for the classic2l partition function 2nd for the number
of represéntations of an integer as the sum of a fixed

number of squares, which have been the subject of rccent
study. '

B. Schoeneberg (Hamburg): Modulformen und verallgemeinerte
' ‘Dedekindsche Summen.

Das Verhelten des ‘Logarithmus der Dedekindschen Funktion
7(T) bei Modultrensformationen wird bekanntlich im wesentli-
chen durch gewisse - die sogenannten Dedekindschen Summen
bestimmt. Verallgemeinerungen der Dedekindschen Funktion -

AN
- 7”.
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die "Zdhler" der Kleinschen 6-Funktion - fiihren, wie Curt
Meyer gezeigt hat, zu gewissen verallgemeinerten Dedekindschen :
Swaimen. Wihrend Meyer seinen Untersuchungen den bekannten An-

satz von Rademacher iiber das Mellinsche Integral zugrunde legt,

ohne zu benufzen, daB die in Prage stehenden Funktionen Inte- i
grale 3. Gattung sihd, soll hier dieser Umstand herangezogen
werden, um nach dem urspriinglichen Ansatz von Riemann-Dedekind,
der spater von Hecke ~ufgegriffen wurde, das Verhalten der Ver-
allgemeinerungen von.'7(7) bei Modultrensformationen zu be-
stimmen.

W. Schwarz (Freiburg): Einige Anwendungen des Ingham'schen
: Taubersatzes flir Partitionen.

Mit Hilfe des Ingham'schen Taubersatzes (Annals of Math. 1941)
werden fiur gewisse zahlentheoretische Funktionen asymptotische
Formeln bestimmt, ndmlich unter anderem fiir:
1) s(x) = E 05'1(n), wobei of(n) das Produkt aller in n

- n<x
aufgehenden Primzahlen ist; mit Hilfe dieser asymptotischen
Formel kann elne Vernutung von de Brulgn und van Lint (Acta
Arithm. 1964) bestatlgt werden.
2) PM(x) = Anzahl der Losungen der Ungleichung .
k k ?

1 2

n + n, r + n2 + ... ¥ X

o) 1

in nlchtneg9t1ven ganzen Zahlen n' 3N gyean (Verallgenelnerung 3
des Mahlerschen Partltlonenproblems) a BN -
Fir Q(x) = Anzahl sller Zahlen der Gestalt 2 © 3 %3 .. p?

(p prim) mit monoton fallenden A, kann nur log Q(x) = Haupt-

glied + 0(%/ log x) gezeigt werden.

P. Bundschuh (Freiburg): Zum Satz von HEILBRONN und LINFOOT
' iber die XKlassenzahl 1. o

Bs wird untersucht, wie weit sich die untere Schranke 104 fiir

die p's im Satz von HEILBRONN- LINFOOT (Q.J. of Math., Oxf. V | f

(1934) 293/301) nerabdriicken 1408t. Dazu wird das dortige Lemma 2 ;

verbessert zu: . )
: : 1/ 3/ ‘

IIq(s) - L2s) - ...]| = IRq(s)l < W s(s+1)48~ "2 5=s= 2;(29»,3)

in 0 < s < 1.
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e

pemit ernalt man. ¥ (3) = £(3)I,(3) = C + 1og %Ef * Ry(3),

‘ 1 .
wo C die Eulerkonstante und |R (%)l <—5 . Es ist
. q D

.2
C + log -g%— =0 fiur »p =(§(-)”—/ = 199,12 .... Damit gilt wegen
e” A

r(%) <0:Istp < 199 und h(-p) = 1, so ist Lp(%) >0 @d

sogar L (s) > 0 fiur alle s € (0,1]. Ist p > 199 und

n(-p) = 1 so hat L (s) in (-§, 1) nindestens eine Null-
' stelle. Wenn es noch eine 10. negative FPundamentsldiskriminante
-p mit h(-p) = gibt, ist p > 5 - 10 K (Lehmer, 1933) und
die "erweiterte" Rlemannsche Vermutung falsch. Ferner hat das l
entsprechende Lp(s) in (-—, 1) genau eine einfache Null- 3
stelle und zwar bei s_=1-§¢(, WO N

o
6 $-1 ‘ ' 5
£ = — + O0(p ) mit von p unabhingigem S und 0 < S< 7
TR%) . .

V. Turén-—Sos (Budapest) On locallsatlon theorems in
diophantine approxn_matlon.

Let 0(1’,_... Oln 1nequal real numbers. For the locelisation of o
q's, for which max min |ge; - Py | is "small", is known,
i py
that for 0 < ¥ < 1: |t - gl i-—%_—; nas slways a. solution
. q
49 .na this is the best possible in .

HFS’inste_ed of NH"T(

for any N in N < q £ N
the sense, thet for o (1)N P. Sziisz).

j o
. . 1 1 .
the n-dlmenglonal case |o(:.L - —_ | < m(l = 1,...n) for

a
0 <Y<< hnas always a solution in N <q 145 (T.-S.) ‘
k H 21{ 1o ' ' :

this is the ‘best possible" (Davenport).

For the case of stronger localisation, if

- = ' - R f‘__. “:
By ae {o¢ |3a, |a 2] < 2 N<g<cN , =nd |HN9A.,C]
is the measure of the set, then Erdss - Sziisz - Turhn gave

inequalities for |HN,A,cl and proved for A < -—7 that

1+c
lin [H =241 .
N-aoal N,A,cl 7—;; og' c. Recently Kesten proved, that

LDRT o B R
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lim. Hy exists for every A and ¢, and now it is possible
N N,A"C

—> 00
to determine - by 2@ slight1y~different proof - the value of

i H for every A,C .
Nl—l-:nm\N’A'c‘ | v

A. Baker (Cambridge); Some recent results in Diophantine
Approximation. ‘

Recent results were discussed relating to three particular

topics in Diophantine approximation. '

1. Suppose that oC is an algedbreic number, not rational, and
that k > 2. The Thue-Siegel-Roth Theorem implies the
existence of ¢ = c(ot,X) >0 such that |e¢ - % | > cq ¥
for all rationals P/q(q > 0) Dbut, as is well known, the
method of proof does not allow c to be determined_eXplicitely.
Effective results of this type were reccently obtained for '
certain algebraic numbers o , given essentially by fractio-v
nal powers of rationals, and, in particular, it was proved

that for o = %/E‘ and k = 2,955 we can take ¢C = 10’6 .

The work can be generalised to give new results concerning ‘
simultaneous rational approximations to certain sets of
algebraic numbers.
5. A measure of transcendence of e: Popken (1929) =and Mahler
(1932) proved, in particular, that there exist only finitely
nany sets of integers xo,x1;...,xk such that

: ~ .
.‘Xk+ (Xo + Xq€ F .o +'Xkel_()‘ < X1 'Q(X)', where ch= max'\xi|

and 1l(x) is of order (log log x)'1. It csn now be shown
that if 90, B 19000 ek, are positive numbers such that

log B,s108 0 4s---s 108 0, =re distinct rationals than
there exist only finitely meny sets of non-zero integers
XgrXqs o1 ¥y such that . o

1-—E(X)’

'lxo x1"“xk (xo 9,0 +, ves + xk Qk)‘ (X where__m.'-
X = maxlxil s)nd £(x) . 1is of order (log log x)'1/2. The

special case 90 =1, 91 = €, oo ek = ek provides a

further nmeasure of franscendence for e.

3. Let 24,255 Az be non-zero real numbers, not all of the
same sign, with onc at least of the ratios li/ﬂxj
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irrational. Then it csn be proved that for any positive
integer n there exist infinitely many primes P{1P5, Pz
such th=t |/‘\1p1 + APy + A3p3l < (log p)-n where p denotes

the maximum of PysPpsP3 -

P. Gerl (Wien): Gleichmidkige Gleichverteilung mod 1.

Betrachtet man Folgen der Gestelt f(n)o¢ (f(n) natiirliche
Zahlen), so sind sie zwar fiir fast alle o gleichverteilt
mod 1 aber bei geeigneter Wachstumsbedingung fur ~.£(n) fiur

. fast kein & gleichmédbig gleichverteilt. Es wird nun durch

explizite Konstruktion gezeigt, dab die hier auftretenden
Nullmengen nicht leer sind und die Ergebnisse 2uch fiir Folgen

reeller Zahlen f(n) bestehen bleiben.

W. Philipp (Urbena): Metrische Sdtze iiber die Verteilung
: . gewisser Folgen.

Es sei T eine der 3 Trensformationen von [0,1] 2uf sich.
1.) Tx = {ax} a > 1, ganz 2.) Tx = {=} 3. ™ ={9x], ¥> 1,

nicht ganz ( {€} = Bruchteil von ¢ ). Sei m das eindeutig
bestimmte, invariante Mab dquivelent zum Lebesgueschen Mab, Es
sei <I > eine Folge von Intervsallen in [0,1] und A(N,x)
die Anzahl der n { N, so de8 1% € In‘ Denn gilt fir fast

Calle x, dsB A(N,x) = ¢ (N) + O( @ (V) 1/2 48y yovesd

¢ (V) = :Ei:-/a(ln). In Analogie zu einem Satz von M. Kac gilt
niN :
fir eine Klassé von Funktionen, die die Funktionen von be-
schréidnkter Veriation umfassen und die Funktionen aus Lip

o >0 fir Tx = {%} ein zentraler Grenzwertsatz, ndmlich:
{ 1 } 1 ¥ 42
afx s —— f(Tx)(y——)———. fe2dt
GVN n<N .
o

-@®

Dabei wird u(f) = 0 und & () £(1%%))?2 dx
» n<N (1+x)1og?2
vor=ausgesetzt.

P. Bundschuh

R. Wallisser
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