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Vortragsausziige:

ARmBRUST, M. 2 Nlchtstandard = Analz313

Es m@rde e}ne ku;ze tinfﬁﬁrpng in die Niqhts@andardfnnalysis im
Sinne von A. RUBINSQN.(quel theory)_upg_m,A.J, LUXEMBIIRG ge=
geben. Iqsbesondereiwu:dgnmep;autert;eUl;pgpg;gﬁ}éni‘N;gptstqndgyd-
Formulierungen Qon Eigenschaften‘von Standard-Folgen und Stan-
'dard%Funktionen; Bemels des Nullstellensatzes fur stetlge Stan=-

'dard-Funktionen mit Nlchtstandardmltteln. Bewels des Satzes

/

/

von Hahn-Banach unter ‘Umgehung des Zornschen Lemmas mittels /
einer Ultrapotenzkonstruktlon nach LUXEMBURG (Bull AMS 68 (1962) //
416=419), . : /

BAUMANN, V.: Llnaares Programmleren 1n llnearen topologlschen
Vek torrdaumen

Es werden hinreichende Eedingdngen dafir gegében, daG Q9:;v
Dualitétssatz dber lineéren tﬁpoiogischeﬁ Vektorréumen, somie 
_ der Transpositlonssatz von MOtzkln Fur solche Raume gilt. Die B
Bedingu.gen involivieren entweder dle Abgpschlossenhelt der daé &'
~-. lineare Programm. bestlmmenden Dperatoranoder das Uerhalten der »I
Positivkagel unter diesen linearen Uperatoren. -Es wurde ge-<

prift, inwieweit diese Bedingungénivfur das llneare Programm

gelten, das durch optimale Maxlmie Tests bei einfacher Gegen-

hypothese auftritt.

DANKERT, Gabiele : "Die Holdersche Ungleichung_in Orllcz-Raumen'ﬂ

In der Theorie dar Funktionérir‘éumé P mit' 1< 'P/ Soo"léﬁt" s;i.ch ‘
-die Hdldersche Ungleichung,vdie zuﬁéchst Qﬁn einem‘Paar ubn: N
Funktionen handeit, sofort auf den Fall wvon endllch vielen'
Faktoren ausdehnen. In der Theorie der Urllcz-Raume schelnf

gine solche Ausdehnung blShe;Mthht bekannt zu sein. Hlarzu

wirr der Begriff der Verbindbarkeit, und als 5p921alFall davon
der Begriff der Komplementarit&t einer endlichen Familie von
Orlicz-Funktionen definiert :nd eine allgemeine Véfsion.der
Youngschen‘UngleichungAbewies;n.'Diesé zusédtzlichen Hilfsmittel h
~geniigen, um die allgemeine Form der Holderschen Ungleichung 3

zu beweisen.
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schirfung eines Satzes von R. Montague (Bull.Amer. Math. Soc.;1955)\

DIENER, Ko.=H.: Induktion und Rekursion in der universellen
‘ Algebra

Ein allgemeines Rekursionsprinzip fir absolut freie Algebren

mit unandlichstel;igen Operationen wurde formuliert und mit

rein algebraischen m@thoden bewiesen, d,h. ohne die Fundiert-

heit der algebraischen'Nachfolgerrelatiqn zu verwenden. Weiter

wurde in Umkehrung eines bekannten Sachverhalts : nd in Ver=-

gezelgt, daB das allgemelne (mengentheoretlsche) Rekur81ons-
prinzip fir eine belleblge Relation R auch schon ochne Forderung
der eindsutigen Bestimmtheit von Losungen die Fundiertheit von

R impliziert,

HACKENBROCH, W.: Uber den_Satz von_f, und M, Riesz
Der:Uartrag brachte éinige iéichéelveféinfacﬁungéﬁ und‘Er;
gémzuﬁgen zu der Afbeit'vbnAAherné General F. and M. Riesz =
Theorem, Pac.J. Math. is (1955) 373-376.

Hierbei handelt es 31ch um elne Verallgemslnerung des klaSSLSchen
Satzes von F. und M. RlBSZ der folgenden Form: -

Es sel X kompakter Hausdorffraum, A abgeschlossene komplexe
Tellalgebra ven C(X) mit 1€ A, &3_'0 multlplikatlves 11neares
Funktional auf A, m(¢>) die Gesamthelt der reprasentlerenden _
lYlaBe zZu d) . Ist damnn m ein selches MaB aus m(d)), daB Jedes' ”
weitere m'e'm(¢>) beziiglich m absolut stetig ist, so gilt: |
annuliert ein beliebiges komplexes Baire~MaB die Algeb:a A,

so auch schon sein beziiglich m singulédrer Teil, Die obige

Voraussetzung iiber m ist insbesondere in den blsher betrachteten

Féllen stets erFullt, wo m(qb) aus genau einem Element besteht..

JEHNE, W.: ﬂs&s.i.z_:_g.:_igﬂﬁ_l.enen
Mit Hilfe von endlichddimengianaieh barstellﬂngqgﬁdap lokal—"
kompakten Idelgruppe kann einem':afiﬁnalen Séhiéfk@rper (eﬁd—
lich dimensional iiber dem rationalen Zahikﬁrper)Aeiﬁa Serie |
von matrixwertigen {i- Funktionen zugeordnet werden. Diése
besitzen eindeutige meromorphe Fortsetiungen in die volle
komplexe Ebene und geniigen einer Funktionalgleichung vom

1; =Typus. Genau dann sind die ‘<;- Funktionen ganze Matrix-
Funktionen wenn die Darstellung die identische Darstellung .

nicht enthalt, Im anderen Fall konnan die R931duen an dan
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- einzigen Polstellen s = 0,1 explizit berechnet werden.

-4 =

kOLzZOW, D.: Differentiation und Disintegration_von_MaBen

L/Vbeze‘ichne‘ einen nach Carathéodory vervollstédndigten MaBraum.

Dann .sind folgende Aussagen dquivalent. ] _

1. Fur S gilt der Satz von Radon-NJ.kodym.

2. 'Die,gummlerbaren !Ylengen von (/% besitzen _ej.na .paaljweise dis=-
jl.lilfﬂ.’. Basis. |

3. fFur M existiert ein'Lif‘ting im Sinne von v. Neumann.

4.“ Fir (Mb gilt der Satz von Dunford=-Pettis (fur belisbige _
Banach- Raume) Fir ™ =(E,A, CF) gelte ein der oblgen Be=-

dingungen und es existiere ein in / ((/‘(,) dichter Vektor-

Es bezcvchne UL C ML eine Tell- 6"- Algebra wof‘ ir dle Saturler- '
ung 7% ( (1) eiaes jeden M E M/l«ln /f}t liegt unu mit ¢Lauch ‘

A () endliehes MaB habe. Dann exlstlert eine Zerlegung (be-
dingte Wahrschelnllchkelt)/uvon (/% beziiglich Z%¢ . " '

é verband, fiir- den der Satz von Dan. gilt.
\

Gehort auBerdem (/%zu elnem abstrakten Bourbakl-lntegral(E 10 @ ))
existiert ein Lifting L fir (/(9 , so daB fir. jede w"of‘f‘ene S
Menge G gilt GEL(G) und gilt stets &f(MA/U((M)) = 0, so ist
die bedingte Wahrscheinlichkeit ,u, (x,.) ein Bourbakl-Integral
auf W und fir lokal fast alle x ist der Trager von /u./(x,.

in ¢% (tx}) enthalten.

KONIG, Heo: Zur Theorie der Funktionalalgebren

HP(dm) im Sinne meiner Arbeit in Math. Zeitschr. 88 (1965),
Uber die einleitend kurz referiert wird. Es werden dann die
beiden nachstehenden Probleme behandelt. = I. Die Quotienten-

algebra Q(dm). Es bestshe Q(dm) aus allsen Funktionen h = f/g
mit € K(dm) und g € E(dm). Q(dm). ist eine komplexe Algebra,
und I:I(h) = f f‘dm/f gdm ist wohldefiniert und ein multi-
plikatives lineares Funktional auf Q(dm). Es ist Q(dm) N L1(dm)
= K(dm). Konvergenzsatz: Es seien h, € Q(drﬁ) (n=1,2,40.) mit

' Es handelt éich um die absitrakte Theorie der Fumnktionenraume
|
\
|

h,—> h punktweise und ,hnl € H fir ein H 2 0 mit log+H € L1(dm).

Dann ist h € Q(dm) und I(h ) —> I(h). - II, Substitution in
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B ganze Funktionen. Satz: Es sei 5:C'—>C eine ganze Funktion |
. - ) p1 Pr |
. mit '8(21,...,zr)l < ARexp B( |z1] +...+erl ) fir gewisse I

4 Py
A,B,) 0 und p1,,..,pr.? 1. Ferner sei Fy € H Y(dm) (i=1,...,r).

= 5( (f1dm,...,‘ff_dm). Der vorstehende Satz ist, wie ein Bei-
N3

spiel zeigt, in naheliegendem Sinne uptimal,

KOPPELBERG, B.: Eine Anwéndung des *B=ar#37.: ¢ = induktiven

Sei A sine partielle Algebra, di eine primitive Klasse von
| . . Algebren desselben Typs wie A. Die Dimension der Algebra sei d.
Mit Hilfe des Begriffs des induktiven Limes erh&lt man einen sehr

| | einfachen Beweis der béiden folgenden Satze:

i ' 1) Folgendes ist dquivalent: a)- A ist in eine R -Algebra ein-

| bettbar. b) Jede von weniger alé d Elementen erzeugte Unter-

algebra von A ist in eine di —Aigebra einbettbar. c) Jede

Relativalgebra von A mit weniger als d Elementen ist in eine
di -Algebra einbettbar. .

2) Sei A Unteralgebra von A"y, G CA'" XA', Dann ist folgendes
équivalent:_a) Es gibt einen Hombmurphismus h von A' in eine
di —AlgebraAmit-G;C h und h'A ist injektiv. b) Zu jedem

X CG mit |Xl< d gibt es einen Homomorphismus hy

eine R -Algebra mit X C hy und h | A ist injektiv.

von A' in

MENNICKEN, R.: Zu F.W. Schéfke's verallgemeinerten
Agquikonvergenzprinzip,

Im Hinblick auf entsprechende Anwendungen bei Differential=-
gleichungen werden Erg&nzungen zu F.W. Schafke's vefallgemeinertam
ﬁquikonvergenzprinzip (math. Zeitschrift 80, 1963) bewiesen. Wie
Schafke in seiner Note gezeigt hat, sind die Annahmen seines

Prinzips fir die zwei speziellen Systeme von Zahlen A‘1, A'n, uo X’

erfillt, die dadurch gekennzeichnet sind, daB die"Eigenwerte"
/\rﬂ A'n im wesﬁ@tlichen Polynome ersten oder zweiten Grades

|
Q |
‘Dann iSt S(F1,0009Fr) € Q(dm) Und _I(S(F‘]"",Fr)). = .
in ( 5 + n) sind. Allgemeiner werden von mir bei entsprechenden
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"Storparametern” /Uh, }f fir 1 = 1,2,... .Eigenwsrte

der Form ’ .
Ap~ (et A~ (¢ )}

zugrunde gelegt und die Gultigkeit der in Frage stehenden An-

nahmen aufgezeigt.

MURMANN, M: Herglotz-Transformation_und HP=Theorie

Es wurde die Herglotz-TransFormaiéoh:ih der abstraktenAHp—Theorie
behandelt (s.G. Lumér, Herglotz Trénsformation and HP Theory,
Bﬂll;.of thé AMmSs 71, 1965) . Zﬁnéchst wurde eine Variante dss

von Herrn Prof. Kdnig im vorangehenden Vortrag dargestellten
Satzes iber das Einsetzen von HP-Funktionen in holomorphe
Funktionen bew%ésén:‘Es lassen sich unter entsprechender Ab-
schatzung auch'Hp-Funktionen mit'wertén in éinem konvexen

‘Winkelraum in dort definierte holomorphe Funktionen einsetzen.

Die Herglotz Transformation T : He A —> A ist eindsutig definiert
durch Re Tu = u und Im Tu dm = 0 fiir u € Re A. Sie genigt
fir 1< p < -©0 der Abschitzung ”Tu“p < Cp”u”p fir Konstanten

c > 0.-Daher kann T linear auf k.j Hg (dm) fortgesetzt
P ’ : ' 1<pgL > ‘

werden. Fir p = 1 gilt - wie bereits im klassischen Fall be-

kannt - keine derartige Absch&d@tzung. Fihrt man jedoch fir

o s 1
0<p <1 inLP(dn) die Quasinorm [[ff| = ] |f[Pdm) b ein,

- so Qilt ”Tul% s'Cp ’,"u“1' fir u €’L§3(dm), und deshalb kann

T auch linear auf L;; édm) fortgesetzt werden.

R

A sei ein Ring mit Einselement, M ein unitdrer /\ -Linksmodul.
Der Ring ;fl = EnqA(m) kann als‘Rechtsoperatprenbereich von M
aufgefalBt werden, woderch M zu einem /\--fl- Doppelmodul wird.
Eine direkte Zerlegung des N -Moduls M heiBe zweiseitié,.wenn
sie sogar eine N -I];-Zerlegungzist. Dann gilt: Falls /\m

und alle direkten Summanden von ‘M voll reduzibel sind und fir sie

der Satz von Krull-Remak-Schmidt richtig ist, so erhdlt man jede

Deutsche
Forschungsgemeinschaft

o®




oF

Deutsche
Forschungsgemeinschaft

o®




oF

-7 -

Zweiseitige Zerlegung von M durch "Vergrdberung" einer ein-
deutig bestimmten minimalen zweiseitigen Zerlegung. F@% den
Fall - = _/\, wobei /\ ein artinscher Ring ist, erweist sich

A
diese gerade als die Blockzerlegung von R, Brauser.

Eine direkte Zerlegung M

® N, heiBe hyperdirekt, wenn jeder

Untermodul L C M durch L

® (LN Ni) dargestellt werden kann.

Es zeigt sich, daB jede hyperdirekte Zerlegung zweiseitig'iSt.
Die Umkehrung dieses Sachverhalts kann fir spezielle MOdui-.

klassen gezeigt werden, z.B. fir freie Moduln.

SATTLER, A.: Biorthogonalentwicklungen anélytischefiFunktionen :
nach EigenlGsungen linearer Differential-

Es werden Differentialgleichuhgen in Kfeisridgen mit dort ein-
deutigen=analytischen Koeffizienten betrachtet, die linear von
einem Parameter A abhéngén. Durch die Forderung der Existenz
von multiplikativen Lﬁéungen im Kreisring ist.éin "Umlaufs-
eiéenwertppoblem"_deFiniert; Es wird'gezeigt, wie sich Ergeb-
nisse der Eigenuwerttheorie fir feélle Eigenwertprobieme auf.
diesen Fall iibertragen lassen. SchlieBlich wird mit Hilfe des
Rquikonvergenzprinzips von Foll, Schéﬁka (siehe,Uorﬁrag.VOn Herrn
Mennicken) ein Satz bewiesen, dér‘die,Entmickelbérkeit‘Uén im
Kreisring multiplikaiiven_analytfschen“Funktionen nach dén Eigen-

funktionen des "Umlaufseigenwerfproblemé" sicherstellt.

SCHNEIDER,vA.: Vereinfachter Beweis des Hauptsatzes beim

—— e - - ——————_———— — e = —— ——— — ————————— —— ——————

Der Vortrag schlieBt an die Darstellung des WByl-Stonésbheh
Eigenwertproglems nach F. Rellich (Spectral theory .of a
second-order ordinary differential operator. Institute for
Mathematics'and Mechanics, New York University 1951) an. Dort
wird allein mit den Mit&eln der elementaren Aﬁalysis die wesent-
liche Selbsadjun%iert des Operators

. Au = =(pu')' + qu
(p étetig differenzierbar; > 0; g stetig reeli) in den Weylschen
Teilrdumen gezeigt. Dabei werden die drei wesentlichen F&lle-
(Genzpunkt- oder Grenzkreisfall in den jeweiligen Intervall-

Deuteche gnden) getrennt diskutiert, Hier wird nun gezeigt, daB man
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alle drei Falle gemeinsam behandeln kann, indem man nicht wie
bei-Rellich stets vom gleichen Teilraum ausgeht, sondern einen
umfassendepen Raum wéhlt, der.den vorliegenden Fall berlick-
sichtigt. Eine genaue.Durcthhrqng ist enthalten.in der Note:
A. Schneider: Eine Bemerkung zum wéyl-Stoneschen Eigénwert-
problem, Arch.d.Math., qu. XVII,'3527358 (1966).

SCHﬁNEBERGER, E.: Fortsetzungsabgeschlossene metrlsche Raume

Ein metrischer ‘Raum (E,S') heiBt Fortsetzungsabgeschlossen, wenn

jede dehnungslose Abblldung f aus ‘einem anderen metrlschen Raum

(s, @) [d.n. F: DC S—E mit G'(f'x,f‘y) < g(x,y) Fir alle x, yeDJ

. ‘'sich zu elner ‘dehnungslosen Abbildung F von diesem anderen Raum

in E [d h. F: S— EJ fortsetzen 1&aBt. Es. wurde gezeigt: Zu .

Jedem metrischen Raum (E, 6) existiert ein kleinster fortsetzungs-
abgeschlossener Oberraum E*; ist uberdles E ein normlerter reeller
linearer Raum, so laBt sich auch dle Fortsetzungsabgeschlossene

Hiille €* zu einem reellen normierten linearen Raum machen.

TOBERGTE, J.;7 Faktorlslerung punktw81ser Uperatoren

Es wurden notmendige und hinreichende Kriterien fir die Faktori—r
31erung operatorwertlger Funktlonen A (endlich dlmen51onal) her-
‘ geleltet die auf dem Elnheltskrels { e C : Iz' = 1] def‘lnlert
. s;nd.\Dabgl 31nd A ein llnearer Uperator vqn u_oo in ﬂ_p mit

p = 1,2 und'xA(z)‘FUr jeden Punkt z des ﬁinheitskréises ein

linearer bhefaﬁor von c" in sich. u_q bedeutet das n-fache

kartesische Produkt der- skalaren Riume Lq(1\< g < oo).

V.WALDENFELS, W.: StraFFe fast positive Funktionale

——— . — o o o T ook > o o o —— —_——— T ————

Die straffen Faét‘pdéitiuen Funkfionale A auf der Gergden bilden
eine Uérallgemeinerung der beschrankten positiven Radon-MaGe,
die man .auch straffe positive Funktionale nennen konnte. Fast
positiv bedeutet: f 2 0, f(0) = 0 = <{A,f)» 2= 0. Der Defi-

nitionsbgreichJist die Menge der stetigen, beschréankten und im
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Nullpunkt zweimal Taylogsch differenzierbaren Funktionen. Die

N
Fouriertransformierte A ist stetig. Eine stetige Funktion

N\
P ist genau dann von der Form A, wenn Z P(§ .- g.) z.z.* >0
1, 1 J -1 3 =

fir alle reellen ye ooy und alle komplexen z,,...z
1 n 1 n

mit 2 z, =0 (Verallgemeinerung des Satzes von Bochner).
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