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"Tagungsbericht

Arbeitsgemeinschaft iiber -globale analytische
Geometrie

16. bis-22. Oktober 66

Diese Tagung war eine Fortsetzung der‘Arbeitsgeméinschaft iuber lokale
analytische Geometrie vom April 1966. Sie wurde von M. Kneser (Gé&t-

tingen) geleitet,

Teilnehmer:

Behr, H., Gottingen Gottschling, E., Berlin
. Berger, R., Berlin Hoechsmann, K., Tiibingen
Bdge, S., Heidelberg Knebusch, M., Hamburg
Brandis, A., Tiibingen ‘ Kneser, M., Gottingen
Dress, A., Berlin Legrady, K., Hamburg

Fischer, W,, Gottingen v, Waldenfels, W., Saarbriicken

Erstes Ziel war der Beweis der 'Gii’ltigkeit folgender-Aﬁssagenufﬁr

Steinsche R&ume:

THEOREM A: Sei X ein komplexer Raum und F eine kohdrente analyti-
sche Garbe {iber X. Dann erzeugen die globalen Schnitte in. F jeden '

Halm Fp liber dem lokalen Ring in p € X,

‘, THEOREM B: Sei X ein komplexer Raum, - F eine kohidrente ahalyti-sc,he
‘Garbe tiber X, Es ist H{(X,F) = 0 fir q> 1.

Dazu wurden Manuskripte von Grauert-Remmert sowie ein Bericht von

H. Cartan: Faisceaux analytiques .coh€rents (in CIME 1963:‘Funzioni e
varietd complesse, Rom (Cremonese)) benutzt. Da dies.é""beideAn Vorla- -
gen nicht "kohdrent'" waren, entstand eine Schwierigkeit: Cartans Vor-
gehen ruht wesentlich auf der Giiltigkeit von Theorem A und B:fﬁr offene
Quader im Cn und auf deren Abschluf3 kohdrenten Garben, . wdhrend
Grauert-Remmert diese Sétze filir kompakte Quader beweisen.' Die Schwie-
rigkeit konnte aber durch geschickte Formulierung der Approximations-
sdtze im Vortrag von A. Dress {iberwunden werden, - Unter "komplexer

Raum' ist hier immer "'reduzierter komplexer Raum' zu verstehen.
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Es seien a, a’, b, b’, d, & € R mit a<d<d’ <a’, b<b’ sowie
Q’ ={z, -x+1y1°a<xl<d’b<y1<b’}cc

{zl.d<x1<aA, b<y <b’}cC, es sei schlieflich B eine n1cht

leere offene Menge im c® 1-. Zu jeder-in (@ N Q") X B holomorphen

q-reihigen quadratischen Matrlx A, welche h1nre1chend nahe bei der
Einheitsmatrix liegt, gibt es eine in Q” X B holomorphe Matrix A’ und
eine in Q¥X B holomorphe Matrix A", so daf A’ und A'A' beide nahe
bei der Einheitsmatrix llegen invertierbar sind und in (Q" N Q")X B
die Gleichung A = A® - (A")" erfullen, - Der Beweis beruht auf einem
additiven Heftungsle;nma fiir ~hol§morphe Funktionen; er:wurde' nach

dem Manuskript von Grauert-Remmert durchgefiihrt.

FISCHER, W.: Cohomologietheorie

Es wurden die in den folgenden Vortrégen bendtigten Sitze tiber Cohomo-

logie mit Koeffizienten in'einer Garbe abelscher Gruppen (definiert mit-

tels welker Aufldsungen) bereitgestellt, In einem hinter Vortrag 8 .ein-

. geschobenen Teil dieses Referats wurden '(analy'tische) Bilder und Ur-

bilder analytischer Garben eingefiihrt.

KNESER, M.: Theorem A und B fir- kompakte Quader

Die Giiltigkeit der Theoreme A und B fiir Mengen der Gestalt

= o : s b’ = [
Q={(z;,....2z)ra <Rez <al , b <Imz b, v 1,...,n}cC

wurde durch Induktion nach dimQ@Q bewiesen,

DRESS, A.: Approximationssétze

Zun#chst wurde gezeigt, daB die Halme einer kohdrenten analytischen
Garbe in kanonischer Weise mit einer Hausdorff-Topologie versehen

werden kénnen. Dann wurde folgender Satz bewiesen:

Essei X= U U,= U0 W, mit UUcW.cU, ., U.c= U, , U, offen,
i=1 1 j=17 1 i i i+1 i i+1 i

Wenn die T (Ui , O) eine mit der Ringstruktur vertrégliche Fréchet-Topo-
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L logie tragen, fiir die (a) die Restriktionen I' (U,

0) - I"(Ui, O) stetig
sind und dichtes Bild haben, (b) fiir jedes p € Ui die natiirliche Abbil-

i+1°’

dung T (U 0) - p stetig ist, dann folgt aus-der Giiltigkeit der Theore-
me A und B fiir-alle W ihre Gultigkeit fir X.

Ist X Mannigfaltigkeit, so ist bekanhtlich-die Topologie der kompakten
Konvergenz eine Fréchet-Topologie auf den Schnittflichenmoduln - ins-

besondere folgen sofort Theorem A und B fur offene Quader.

Es 148t sich unter Benutzung von Theorem B fir offene Quader ‘weiter
zeigen: Ist X abzdhlbar im. Unendlichen, so gibt es fiir jede kohidrente
analytische Garbe F auf X genau eine Fréchet-TopoIogie‘auf T (X, F),
so daB alle-Abbildungen I' (X, F') _)pr stetig sind.

KNEBUSCH M.: Theorem A und B fur Steinsiche Raume

Ein komplexer Raum hei3t Steinsch, wenn er ’holomorph konvex und im

_ Unendhchen abzidhlbar ist, und wenn die glebalen holomorphen Funktlo-

nen die Punkte trennen sowie liberall lokale Reahsatlonen (als analy’tl-

sche ‘Menge in einem Gebiet des c® ) liefern. - Ein Steinscher Raum

148t sich-ausschépfen durch relativ kompakte Bereiche U, d1e sich durch .
globale Funktionen biholomorph auf analytische Teilmengen offener
‘Quader in Zahlenrz’alumenabbilden lassen. Daraus folgt mit den Ergebnissen
des obigenV or‘frags’: die '(-}ﬁltig“keit der Theoreme A ﬁnd B fﬁi;"StéinQ ‘

sche Réume.

Umgekehrt ist ein Raum, fiir den Theorem A und B riéhtig sind, Steinsch.

LEGRADY, K.: Anwendungen der: Theoreme A und B

Es wurden Beispiele Steinscher Raume ange geben und Folgerungen -aus :
den Theoremen A und B abgeleitet, insbesondere wurde die Lésbarkeit
von Cousin-I- und Mittag-Leffler-:-Problemen sowie die Struktur-der-

Divisoren(kiassen)gruppe auf Steinschen R&umen untersucht.

- HOECHSMANN, K.: Endlichkeitssatz der Cohomeologie

Ist X ein kompakterkompleker Raum und F eine kohédrente analytische-
Garbe auf X, so sind die Cohomologiegruppen Hq(X, F) endlich-dimen-
| sionale C-Vektorriume. - Der Beweis beruht auf Theorem B, einem

Satz von Leray und einem Satz von L. Schwartz,
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Sind E und F Fréchet R&ume, u,v:E - F Homomorphlsmen, istiu
surjektiv und v vollstetig, so ist der Cokern von u+v endlich-dimen-

sional. - Dieser Satz ‘wurde im verangehenden Vortrag benutzt.

BEHR, H.: Kohérenz von Bildgarben

Es wurde der Beweis des folgenden'Teilergebnisses aus. Grauert-Rem-

mert: Bilder und Urb11der -analytischer Garben (Ann. of Math 68, (1958)

393-443) vorgetragen Ist X ein beheblger komplexer Raum, P1 die

Zahlenkugel, F eine koh#rente analytische Garbe iiber X X Pl, so sind
die analytischen Bildgarben T m(F) beziiglich der Projektion T: XX Pl-"_X

kohédrent.
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