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: . ' Die d1es3ahr1ge megsttagung tiber "Grundlagen der Geometrle
o : ‘Mathematlschen Forschungsmstltut Oberwolfach stand unter der Le1-
© tung der Herren Professoren F. Bachmann (K1e1), H. Freudenthal

(Utrecht) und E Sperner (Hamburg)
. Es nahmen. in dlesem Jahr 1nsge_samt 43 Téilnéhfnér_én dieser T.;,a..‘-' I_

' gli'ff‘lg?‘téi_lg" es wurden. 28‘AVo'rtrléi"gei.fgeha1ten.

" Teilnehmer:

Arnold, H.J., Bochum
o Bac‘hniann, F., Kiel
@ Barlotti, A., Florenz
.Be'nz, Ww., 'Bbchum ‘
" Biallas, D., Hamburg - .
Bo}llow.B., Darmstadt
A' Bollow-Mannzeﬁ,.A. , Darmstadt
Brocker, L., Kiel ' |
Chen, Y., Bo_éhﬁrh .
Drengenbérg, Ch., ‘Re'ndsburg
DfeB, 'A., Berlin ' i
Finke, G., Kiel
Freudenthal, H., Utrecht"
Garne'r; C.W.L., Ottawa
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- Gotzky, M., Kiel ,
Goldenbaum, D., Da‘?rmstadtv -
Gr'enzdéirffer, J., Ki:ei
Havlicek, K., Prag |
Hering, Chr., Mainz
Hibbner, G., Hamburg
Junkers, W., Bonn ’

Kinder, H., Kiel:
Klopsch, P., Kiel

- Lenz;, H., Miinchen o

. N Lingenberg, R., Darmsfadt

‘ | Lﬁneburg,.H.;, Mainz

| Mé&urer, H., Darmstadt
* Mathiak, K., 'Br'aunschw.ei.g’
: jMelchior., U., Bochum
Meyer, K.H., Miinchen.
Misfeld,:J., Hainburg e
‘Pavlovié, S.V., Hamburg
| Pejas, W., Kiel -
Pieper, J., Ha'mbufg
. Ruoff, D., Kiel N
‘ ‘ Salzmann, M., Frankfurt -
| Seidel, J.J., Eindhoven
"Sperner, E., ‘Hamb'xir_'g '
Strambach, K., Minchen
Tomasic, V., Rijeka: -
Wagner, A., London
~ Wille, R., Frankfurt
Zappa, G., Florenz

Herr Dr. V.Havel (Brno) hatte -ein Referat angemeldet, konnte jedoch
an der Tagung nicht teilnehmen; sein Vortragsauszug wird mit abge-

druckt.
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Vortra_g_sauszﬁge

Arnold, H.J.: Schwach affine Riume iiber Fa‘stkﬁr'pern

Es gilt folgender Kennzeichnungssafcz fir SPERNERsche schwach af-
fine Rdume iiber- Fastkorpern ' _ -
'Ein mindestens dreldlmensmnaler schwach afﬁner Raum 1st genau
dann ein Fastkorperraum wenn er translatlonstransn:lv ist und
eine dlstrlbutlve Basis besitzt. ,
'_'>,Dabe1 heilen n Fernpunkte 01, e qn Ba51s wenn fiir die zugeho-

rigen Untergruppen (a > der Translatlonsgruppe T g11t
T = i§1 (ai). Zwei Translationen aa € ‘(a), bB € (b) helﬁen komp'le.-‘

" mentér bzgl. der Basis LIPRRRY o , wenn gilt: -

_—

n . n - : ' o :
oo = V a0, bB = V a.8. =>qa. =0 oder B, =0 (i=1, ..., n).
_‘__1' i =1 i'i i - i . i
1= = . . .

‘Eine‘Basisv [+ SN an helrst dlstrlbutlv, wenn unter der Vorauss etzung,

' daB aa, bR oder bfB,.cy komplementdr ‘bzgl. 1, cees O smd gllt
cy=aq+ bR |

¢ v # Identitit } ,=> <° > c (a) + (6.

UFG

Bachmann, F. Uber die 1 Mittéilung von Hjelmsiév' s'Allgerneine-r

Kongruenzlehre -

‘ Es wird d1e folgende These vertreten Ersetzt man in dem Ax1omen-

system A der ebenen absoluten Geometrie aus meinem Buch "Aufbau |

- der Geometrie aus den} Splegelungsbegrlf die

(1) Existenz und Eindeutigkeit der Verbindungsgeraden durch die

(2) Existenz und Elndeutlgkelt der Senkrechten

so erhalt man ein Ax1omensystem A* aus dem man fiir Jeden Satz aus
der 1 Mlttellung von Hjelmslev's '"Allgemeiner Kongruenzlehre' eine

Interpretation bewe;.sen kann. .
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~ " Das Axiomensystem A* 143t die Existenz von verschiedenen, ‘aber punkt-. ‘ :
gleichen Geraden zu, wdhrend bei Hjelmslev Geradén Punktmengen sind;” | ‘

ferner 1laBt A% - im Ge’gensatz': zu dem Hjelmslev'schen Axiomepsystver'n - ‘ |

die Existenz von Punkten zu, die nicht ineinander béw‘eglich sind, und |

schliefit die elliptische Ebene-nicht aus. Aus ‘A folgt A¥*,

Elne Reihe von Folgerungen von A (wie sie etwa in méinem Buch stehen)
148t sich berelts aus dem Ax1omensystem A% auf sehr- naturhche Weise -
beweisen. Beispiele sind S&tze liber G1e1tsp1ege1ungen, der Hohensatz, '
L der Lotensatz. Andere Folgerungen von A werden ansp“uchsvoller wenn
| " man auf (1) verzichtet. Ein Belsplel hiérfiir ist der auch aus A* be-
@  cisbare Satz: | o | '
Zwei Punkte habé'n (im nichtelliptischen Fall) hochstens eineh Mit-' o
telpunkt und dieser liegt auf allen Verbmdungsgeraden. ' “
Unter den Folgerungen von A¥ gibt es drittens die Aussagen, d1e smh
mit den merkwiirdigen Phédnomenen beschaftlgen, die e1ntreten, wenn
(1) verletzt ist. Als Be1sp1e1e seien genannt: |
: 1) G1bt es zwel Geraden welche zwel verschledene Punkte gemem ha-
_ | ben, aber nicht punktgleich sind, so ‘gibt es ein Rechtseit.
7.‘2)' Die Fixpunkte einer Drehung, ‘d’-h eines Produkts vdn zwei Spie-
- gelungen an Geraden a,b m1t einem gemelnsamen Punkt, b11den zZu- ’
‘sammen m1t dem durch a, b bestlmmten Geradenbuschel e1ne Te11-

‘ : '~ struktur. Dies 1nterpret1ert den HJelmslev'schen "Fleck”

Bollow, B.: Metrisch-euklidische ’Lingenber‘g-Ebenen‘

Sei TI(K, f) die singulére. pro;ektlv metrische Ebene uber dem Koérper K
- mit -1 ¢K und f: (1,1,0). Eine Tellmenge von Geraden von ﬁ(K f)

heile Lingenberg- Ebene tUber K, wenn sie: wemgstens zweil elgenthche

Biischel und zu je. drei Ceraden eines Biischels die vierte Spiegelungs-

" gerade enthdlt (vgl. [1]).

Liegt 1 nicht in dem von den Elementen — mit a €K .erzeugten'

2 1+a
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E Teilring C' (K) von K, so gibt es Lingenberg-Ebenen K, welche das

| Axiomensystem aus [2 ]A nicht erfiillen. Ist speziell Q der rationale

Zahlkérper, M ein vom Nullmodul verschiedener Modul von Q niit'

C'(Q) als Multiplikatorenring und ist B die Punktmenge

E {(X:Y_)!X:y € M}, SO gllt'

a) Die Verbindungsgeraden von B bilden eine Lingenberg-Ebene.

b) Die Ge'radenrhenge m={g|®B g: B } ist eine Lingenberg-Ebene.

- ¢)- Jede Lingenberg Ebene, in welcher (0,0) ein elgenthcher Punkt

ist, 1483t sich nach a) oder nach b) darstellen,

- theratur..

1. LINGENBERG,R.: Uber‘ Gruppen mit einem invarianten System -

- 1nvolutorlscher Erzeugender, in dem der- allgememe Satz: von

‘den drei Splegelungen gllt I-IV Math.Ann. 137. (1959), 142 (1962), |

158 (1965).

2. BACHMANN, F.: Aufbau der Geometrle aus dem Splegelungsbe—

“grlff Berhn -Géttingen- He1de1berg 1959

Bo'llow-Mannzen, A.: AbSo'lute‘Ge‘ometri'e mit éuklidiécher Metrik

D1e metrisch- euklldlschen R&ume im Sinne von Ahrens lassen sich: durch
- ein algebralsches Krltemum fur 1hre Koordinatenmoduln beschrelben .

‘ Spez1allslerungen des Kriteriums :ergeben unter anderem: D1_e metrisch-

Deutsche

euklidischen Rdume Ulber Kérperh algebraischer Zahlen mit drei paér-’ '

weise orthogdnalen, ineinander spiegelbaren Ebenen sind euklidisch,

Bezeichnen wir die metrisch-euklidischen Ebenen ﬁber-dem‘,ratio_na'leﬁ

Zahlkérper Q als groB, wenn die Inversen von fast allen Primzahlen

Multiplikatoren der Koordinatenmoduln sind, so sind genau die groflen

-metrisch-euklidischen'Ebenen tber Q als Ebene eines metrischen Rau-

mes darsteilbar.

theratur

AHRENS, J Begrﬁndung' der -absoluten.Geémetrie des Raumes aus dem

Spiegelungsbegriff. Math. Z. 71, 154-185 (1959).
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BACHMAN‘N,' F.: Geiometrien‘r'nit eukli..discher Metrik, in denen es zu -
~ jeder Geraden durch einen nicht éuf ihr liegenden Punkt mehrere
Nichtschneidende gibt. I,II,III. Math.Z.51, 752-768, 769-779 (1949).
Math, Nachr, J, 258-276 (1948). . a

BROCKER, L; Zur S’truktur orthogonaler Gruppen iiber bewerteteﬁ

Korpern

Sei V ein Vektorraﬁm lber einem Kérper K mit gegebener -l-rangi.ger
. Bewertung, Wir nennen eine:symmetrische Bilinearform f bewertungs- |
| anisofrop, wenn sie auch éuf der-Kompiettierung von K anisotrop ist. 1 '
Es ist bekannt, daB fiir solches f ein"fiitrieli!erflde's System von Normal-
teilern von O _(K, ) existiert. Gleichwertig damit ist, daB sich auf - -
O (K f) eine sogenannte Gruppenbewertung erklaren laﬁt Es werden "
_ Faktorgruppen von aufemanderfolgenden“ Normaltellern berechnet

Sie sind isomorph zu

|
’ﬁu
C e
-
2]
I
=]

beziehungsweise _K J. Dabei'ist K deér Restklassenkérper zur gegebenen -

' Bewertung, und die fi'r;sind symmetrische Biline.'arformen'ﬁber R (Rest-

. ~ klassenformen von f).

CHEN, Y.: Miquelsche Lie-Ebenen

‘Unter einer'Lie“Ebene versteht man eine Menge £ von Elementen mit
einer zwelstelhgen reflexiven und symmetrlschen Relation, derart dag
sie eine Laguerre-Ebene im engeren Sinne bildet, wenn man ein behe-
biges Element x aus £ wegldBt und alle -x berihrenden Elemente als

Sperre und alle anderen als Zykel betrachtet.

Eine Lie-Ebene heifit Miquelsch, wenn die induzierte Lagﬁer;re-Ebene

den vollen Satz von Miquel erfiillt.

DFG Deutsche
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Satz: Identisch sind die Klassen der

‘1. Geometrien ]KZ(R ), Char (R) # 2 (Déf.vgl.W.Benz "Lie-
_Transformationen'' Abh,Hamburg 29 (1966), 197-211),

II. Miquelsche l.ie-Ebenen, -

III. Lie-Ebenen mit einer é.belschen Transformationsgrﬁppe P

12,34
wobe1 P12 34 in dér~ih der Laguerre-Ebene -induzierten affinen
Ebene: -eine Gruppe der tran31t1ven Dilatationen. m1t einem vor-

gegebenen F1xpunkt bedeutet.

DRESS, A.: ﬁdﬁid’rhbi*bhiérh’éﬁ” die von Bewertungen iﬁdﬁii‘e’ft\)véfdéh

S 1. Sei w Kx > G ein Homomorphismus der multiplikativen Gruppe K><

~des Korpers K in eine Gruppe G. Dann faktor1s1ert w genau dann .

. lber einen Bewertungshomomorphlsmus wenn gilt:

| (1) w(-l) = A _
. (ii) a,b, a+1,b+1, a+b+1 € K* . L
| w(a) # 17 wb), wl+ta)=1= w(l+b) => w(l+a+b) =
4,'(iii)A,a,a+‘1 € KX, w(a)#1=> w(a+1 € {1, w(a)}

2. Sei - f ternare quadratlsche Form uber L K(x) Dann stellt f d1e

Null in L nicht tr1v1a1 dar, wenn f dies an allen Stellen von % tut-

(Char K # 2). Beweis nach Legendre Verallgememerungen? (Fur

endl K oder ‘K = R bekannthch mdglich).

GOTZKY, M.: Ebene unitir-minkowskische Geometrie

- Mit Hilfe von Sétzen iiber héchstens vierstellige Quasispiegelungsre-

lationen wurde eine Kennzeichnung der engeren unitdren Gruppe
U* = U* (K, f ) - K ein Schiefkdrper, foc eine a-hermitesche Form

vom Rang 2 und Index 1 - fiir Char. K # 2. gegeben

Zunidchst wurde-ein axiomatisch aus gezelchnetes System von Untergrup-
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pen (die sich spéter-als Standuntergruppen der Hyperebenén des zu U#*

gehoérigen unitdren Vektorraumes V in dualer Deutung erweisen) als

Geradenmenge -einer "unitiren'' Ebene aufgefat, die dann {iber-den-

Nachweis Speziellér Scherensatzkonfigurationen koordinatisiert wer-

" - den konnte, Axiomatisch wurde der ''Satz-von der isogonalen Punkt-

verwandtschaft'' (in einer gruppentheoretisc.hen Umformulierung) ge-

‘fordert und dann iiber -ihn und einen Satz-von Schiitte die Repréisentier-

bafkei’t der Orthbgonalitéitsrelation'der~Eb.ené durch eine Hermitesche

. Form 'fOL nachgewiesen.

Deutsche

Forschungsgemeinschaft

“HAVEL, V.: Ternary halfgroupoids and coordinatization

- a) The 'generalizat_ions of Hall coordinatization principle onto general

'terﬁary rings.

‘b) The geometmc s1gmf1cance of autotopisms of ternary (half)groupoids.

.'c) The characterlzatmn of one type of geometrlc systems closely related

to ps eudo planes.

. HAVLICEK, K.: Uber eine géometrische Interpretation der Tetraeder- -

gruppe

Es wurde folgende Konstruktion gezeigt:
- In der projektiven Ebene erzeugt die Tetraedergruppe die Konfiguration
von 12 Punkten und 3 Kegelschnitten des Typus / 122 s 38 / mit folgen-

‘den Eigenschaften:

1. Alle Konfigurationskegelschnitte haben ein gemeinsames Polardreieck.

2. Jeder Konﬁgurationskegelschnitt geht in den anderen Konfigurations-
kegelschni‘tt mittels -einer nicht homologischén periodischen Kollinea-

tion mit der Periode 3 iiber.

Die Konstruktidn, die fir die Tetraedergruppé charakteristisch ist, be-

ruht auf einer Faktorgruppe der Tetraedergruppe, und der zugehdrige
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~natlirliche Homomorphismus kann in dieser Konfiguration anschaulich

. gedeutet werden.

HUBNER G.: K1a551f1kat10n und Beispiele rédumlicher absoluter Geo-

metrien

Die »metrischeﬂ Riume nach dem Aiio’mensystem von Ahrens (Math. Z.
o1, 1959) werden in Ty_pen‘eingeteil{ und durch Beispiele belegt. Die
¢ hyperbolische Metrik wird durch Axiom H: "Es gibt stark unverbind-
. ~  bare Ebenen' gekennzeichnet. (Stark unverbindbare Ebenen werden

durch eine gewisse Translations-Invarianz charakterisiert).

Zur Angabe von Beispielen werden die Verfahren von Bachmann (Aﬁf—
‘bau d. Geom. aus d. Splegelungsbegrlff) auf beliebige Dimension verall-
bgememert Das Verfahren iber Bewertungen von Bachmann- PeJas
_» (Math Ann, 140, 1960) wird zudem auf beliebige Metrlk ausgedehnt Uber
B ~ dem Kérper der: rationalen Zahlen erhlt man..Jeweﬂs Teilgeometrien

. - bis zur Dimension vier.

JUNKERS, W.: Uber normale Zwischenbeziehungen in affinen G'éb’rﬁéﬁlién
g .jeder normalen mehrwertigen Ordnungsfunktion auf einem affinen Raum R
 beliebiger Dimension >2 kann eine ''normale" Zwischenbeziehung in R
zuggordnet werden, Die Trégweite der zugrundeliegenden Definition, die.
sich‘friiher bei der Uhtersuchuhg ﬁber Konvexitdt bei mehrwertigen Ord-
nungsfunktionen als géeignet erwiesen hat, wurde nun systerﬁatisch un-
tersucht. Es lassen sich acht (logisch voneinander unabhingige) Eigen-
schaften der normalen Zwischenbeziehungeﬁ angeben, die sich im Falle
eines desarguesschen Raumes als charakteristisch erweisen. Darfliber
hinaus besteht in diesem Falle ein umkehrbar eindeutiger Zusammen-
hang zwischen den ndrmalen Ordnungsfunktionen einerseits und den Zwi-

schenbeziehungen mit jenen acht Eigenschaften andererseits.

DFG Deutsche : ) . T R
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KINDER, H.: Die Oi'thogonalitét in orthokomplementierten modularen

Verbidnden

Man kann die orthokomplementierten modularen Verbénde ’(s.‘ BIRKHOFF,A

lattice theory) der: Lange n identifizieren mit den Strukturen M, _L wo-
bei _l_ eine irreflexive symmetmsche zwelstelhge Relation in der mcht-
leeren Menge M ist mit der Verb1ndbarke1tsaussage )
(Vn)_ L S gibt es a mit a | P
und der ‘Eindeutigkeitsaussage |
(E'n) aus al.‘_l_ e | a _I_ a,b und x.| a,b und 2, ...,anA_z,ly

| folgt xf_]_y oder a = b, .

-Anwendungen :

1. Charaktemslerung der O (K f) und PO (K f) vom Index 0 als aus
mvolutomschen Elementen erzeugte Gruppen.

2. Axiofné.tisiei'ung der 5(n'-v1)-'dimensiona1en elliptischen Geometxjie ‘ }
durch einen selbstdualen Grundbegriff (P:;a;_x‘“7Pol;Polarhyperebene) ‘

- und .eine selbstduale zweistélli'ge Relation (Verkniipftsein der Paare).

KLOPSCH P.: Invariante metrische Ebenen iiber globalen Koérpern *

Eine metmsche Ebene E heifit invariant, wenn fir Jede Bewegung a

' 1hrer Idealebene Ea c: E gilt. Man kennt die invarianten metrlschen Ebe-—

: nen, deren Idealebe_nen nicht elhptlsch-ordmar sind.

'Durch Lokalisation 148t sich der folgende Satz beweisen:
Sei.E eine nicht-elliptische invariante metrische Ebene lber einem
globalen Kérper (von Charakteristik # 2) und ihre Idealebene I(E) el-

liptisch-ordinér.

Dann ist E Durchschnitt endlich vieler halbelliptischer Teilebenen von

I(E).

Deutsche
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'LENZ, H.: Zur Axiomatik der absoluten Geometrie des Raumes

Der klassische Aufbau von Euklid-Hilbert sefzt in den Axiomen nicht_s
‘{iber die Existenz rdumlicher Bewegungen voraus, sondern nur iiber Be-
1wegungen von Ebenen aufeinander. Es wird ein analoger Aufbau vorge-

schlagen, der -keine Anordnungsaxiome benétigt.

LINGENBERG, R.: Metrische Ebenen mit dreiseitverbindbaren Punkten -
Es wird iiber die Tragweite der Existenz von dreiseitverbindbaren Punk-
ten in einer metrischen Ebene berichtet. Dabei wifd eihé ‘metrische Ebe- -
- ne als Gruppenebene E(G, S) einer S- Grﬁppe (G, S) gegeber.l,.d h. einer
» '--Gruppe G  mit einem nur-aus 1nvolutorlschen Elementen bestehenden Er-
zeugendensystem S, fir welche der allgememe Satz von den drei Spiege-
lungen gilt. Ein Punkt P in E(G,.S) heifit dre1se1tverb1ndbar, wenn er fir
: -.;je drei Punkte, die paarweise verbindbar und vbneinaﬁderverschiedén
- sind, mit wenigstens einem dieser Punkte verbindbar ist. Gibt es dabei -
~ drei Pun-kte, -so dafl P mit genau einem verbindbérist, so heiflt P
k l-dreis'eitverbindbar. Ist P mit allen Punkten verbindbar, so heiit P
 3-dreiseitverbindbar. Folgende Fordé_rung kann dann als Grundlage fiir

‘eine absolute Geometrie der Ebene verwendet werden:

| Es gibt mindestens*einen 1-dreiseitverbindbaren Punkt oder mindestens '

" einen 3-dreiseitverbindbaren Punkt G(ab)- m1t ab # ba. Dieses Axiom zu-
sammen m1t der Forderung der Existenz. mmdestens eines- allgememen
Dreiseits 1n E(G, S) und mindestens.einer Senkrechten zu jeder Geraden in -

E(G,S) ermoghcht eine volle "Begrundung

MAURER, H.: Die Automorphlsmengruppe der L1e Geometrie

Ausgehend von einer Laguerre-Geometrie (&, g8, €) (die Elemente von R
seien ausgezeichnete Teilmengen von ©), in der die Parallelitdt zweier

Elemente 81,82 € 6 dadurch erklirt ist, daB entweder S1 = S2 ist oder

DFG Deutsche
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kein z € § mit Sl’ S2 € 7 existiert, kann eine Lie-Geometrie (/Q,FI) kon-

struiert werden,

Fir die folgenden Mengen €, 2 wurde die Automorphismengruppe von

(¢, I) untersucht:

W sei ein Vektorraum iiber einem Kérper K (Char K # 2) und V ein

eindiménsionaler Unterraum. Im Unterraumverband von W[V

(dim W/V > 3) sei eine Polaritdt m vom Index 1 gegeben, Dann sei &
 die Menge der von V verschiedenen ‘eindimensionalen Unterridume S von
- W, fiir die (S+V) C(S+V) gllt Fiir W=V ©C sei {S€&/S CC} ein

‘Element von § und alle 'Elemente von 8 mogen so erhalten werden,

MATHIAK, K.: Homomorphismen desarguesscher projektiver Ebenen
~ Die 'von‘einem Homomorphismus induzierte Klasseneinteilung der Punkte

o einer Geraden kann durch folgende gleichwertige Bedlngungen gekenn-

[

———

' zelchnet werden:

o ,(1) Fir jeden Vlereckschmtt Q(ABC A" B'C') der Geraden gilt:.

" A,A" £B~C=>B'~C'. |
~(2) Fiir jede Projektivitdt o, die die Gerade in sich tiberfihrt und Pfo- '
duktAzwé'ielr Perspektiven ist, gilt: B ~C => BC~C0, falls B ~C

% ;'n‘iciht dquivalent zu den.Fiprnktenﬂvori o ist. (Man kann zeigen, daf

man sich auf solche o beschrinken kann, deren Fixpunkte € {A,A'}

sind, A £ A" fest gewéihlt.)

‘In einer desarguessché'nAprojektiven Ebene gilt dann

' SATZ -1, Die von einem Homomorphlsmus induzierte Klasseneintei-
lung der Punkte einer Geraden erfullt die Bedingungen (1) und (2).

2, Erfallt umgekehrt eine Klassenem’cellung der Punkte einer Geraden
‘mit mindestens 3 Klassen die Bedingungen (1 ) oderA(2), so gibt es
einen Homomorphismus, vder‘ auf den Geraden die Klasseneinteilung

" der Punkte induziert.
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MELCHIOR, U.: Eine Kennzeichnung der Azweidimension:alen pfdjek- '

~ tiven linearen Gruppe lber gewissen lokalen Ringen,

Die Gruppe PGL(2,L) lber einem kommutativen lokalen Ring L mit 1,
sowie L/N # GF(2) und N%=0 fiir das maximale Ideal N von L. wurde
gekennzeichnet als Permutationsgruppe auf der projektiven Geraden

P(L) uber L.

- Diese Kennzeichnung lieferte die Hilfis>mitt.e1 zum Beweis.folgenden

Satées: ' |

) ~ Fur eine Laguerr.e-Ebéne»im engerén'Sinne E sind folgende -Aussa-
. . gen dquivalent: 4 ‘ '
o (A) In E gilt der Satz von'Miquel, '
| (B) E besitzt eine Gruppe von Automorph1srnen T mit folgenden
| Ibelden Eigenschaften: _ |
(1): T ist minimal transitiv auf den Tripeln paarweise nicht
paralleler Speere aus E, ‘
- - (2) ‘Automorphismen aus T, die zwei* nicht parallele Speere

vertaus chen, sind 1nvolutor1s ch,

MEYER, K.: Transvektionsrelationen in metrischen Vektorrdumen

® - Charakteristik 2

Es sei V = Vn(K, q) ein n-dimensionaler metrischer halbeinfacher Vek-.
"~ torraum iber einem Koérper K mit der Charakteristik 2, dessen'Ele-
meriténzahl o (K) _>_ 4n ist. Zu jeder .Kette von Vektoren (al, cees cxj)
gehort eine orthogonale Transvektionszerleguxjg Sql- cos °Sa. (bgi :
char K # 2 spricht man vonvSpie'ge.l_ungs2er1egungen).‘einer othhogpna-
len Transformation, In der Menge der Ketten filhren sog. elementare
Umformungen (d.s. triviale Kiirzungen und Erweiterungen und Umfor-

mungen mit dem Dreisp’iegelungssatz)' zur-Aquivalenzrelation "verwandt''.

Es wird gezeigt: Jede Transvektlonsrelatlon (on seees Oy ) (d h.
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S, .S =1aus O o) ist zur leeren Kette verwandt, Hieraus folgt:

AI}e Ke’c’cen2 die Spiegelungszerlegungen einer- -festen orthogonalen

Transformatlon.ergeben, sind Untereinander verwandt.

Damit kannbhne Bénutzung der CLIFFORDalgebi'a die Spinornorm de-
finiert werden., Die Uberlegungen sind von der Charakteristik unab-

héngig. (Vgl. BECKEN bei char K # 2, J.reine angew.M. Bd.210!).

MISFELD, J.: Beziehungen zwischen Anordnung und Topologie in

projektiven Réumen

Ein n-dimensionaler prbjektiver Raum 7 heiBe topologischer projek-

~ tiver Raum (t.p.R.), wenn die Ménge‘ der k-dimensionalen Teilrdume

jeweils topologische Rdume sind (0 5 kf n-1), . so daB Verbindungs-

‘raum und Schnittraumbildung stetige Operationen sind ("'starke Vertrag-

lichkeitsbedingung''). Diese Definition kann als Verallgemeinerung des |
Begriffs des 3-dim.t.p.R. von KOLMOGOROFF -angesehen'werd'en. Im

desarguesscheh‘Fall l’.lat' 1 dann projektive Koordinatentopologie. Das

st nicht der Fall, wenn man nur einen t.p.R. mit "schwacher Vertrig-
“lichkeit'" (d.h. Zentralprojektionen des Raumes auf eine Hyperebene

sind stetig; Bedingung von LENZ) hat, Definiert manin einem SPER- '

NERsch halbgeordneten projektiven Raum eine Topologie T dadurch,

dafl man mittels des Trennsymbols durch zwei verschiedene Hyperébe-

‘nen eine Klasseneinteilung des projektiven Raumes gewinnt und diese

‘Klassen als Subbasis der 'Topologie nimmt, so gilt der

SATZ: (IL ) ist ein t.p.R. mit schwacher Vertriglichkeit, Ist I voll
angeordnet (SPERNERsche Ordnungsfunktion'mit Z =1 gegeben),"
so ist (T, T) sogar ein't. p.R. mit starker Vertrédglichkeit. (Im
Fgllev einer vollen Anordnung und d1m IT= 2 ergibt sich hieraus

das Resultat von WYLER).

Umgekehrt ist jeder endl. dim. desarguesschev zusammenhédngende t.p.R.,

der nach Herausnahme zweier Hyperebenen unzusammenhéngend ist,
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voll anordnungsfdhig und erweist sich als-isomorph zu einer reellen

projektiven Geometrie.

' PAVLOVIC, S.V.: Konstruktion von Fastkérpern im(1, 3)-Gewebe

Aus der Gésamtheit der (m, n)-Gewebe (Gewébe'»mit m ausgezeichne--

ten Punkten und n ausgezelchneten Richtungen) hat man folgende Prob-

_leme 1n( 2)- bzw. (1, 3)- Geweben betrachtet:

o (1) "daS'Aufstellen eines neuen algebraischen Axidmenéystems,

- (2) den Beweis des Satzes:

Thomsenbedingung ==> Reldemelsterbedlngung im (1 2) Gewebe,

(3) die Konstruktion von Kérpern bzw._,Fastkorpern im (1; 3)- Gewebe.

- PEJAS, W.: . Zur Campbell Hausdorff Formel

. Sei F d1e frele assoz1at1ve Algebra in2 Erzeugenden X,y (uber IR),

’ _L die von X,y erzeugte Lie- Unteralgebra von F. Es gilt:

‘A“‘Jedes h €F ist von der From h .= Z) S, (f

1’f—.,f ) mit f. GL, WO-
i

-bei S (yl, eees ¥, ) = E y1 eee Yy (Summe iber alle Permutatlonen

“von [1,... n}) ist.

. ‘Wendet man dies in der Potenzrelhenentwmklung log (exp o+ exp B) =

Deutsche
Forschungsgemeinschaft

1
!
RNl

o BJ (log) (1) der Multlphkatlonsfunktlon einer analytlschen

~ Gruppe auf die Ausdrucke o BJ an, so erhdlt. man die-qualitative Aus-

sage der-(mchtformalen) Campbell—Hausdorff—Formel, wonach die

"Terme dieser Reihe alle von der Form Ch(a, B) mit Ch<€ L sind.

PIEPER, J.: Zweiseitige geschlitzte Inzidenzgruppen

Es sei G(-,Yy) eine desarguessche geschlitzte Inzidenzgruppe (Karzel

und Meissner) mit dim G(y) 3 2 und (F(t), E(-), K(t, -)) der zuge-
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hérige normale lokale Fastmodul. 1 sei der affine Kernwvon 1 in
G(y) und G/l der Quotientenraum bzgl. der.bindren Relation nach 1.

Dann gilt:

.‘G . . L : ) .
1. /l ist zweiseitige projektive Inzidenzgruppe, wenn G zweiseitig

|
ist. ‘ - - - | |
2. Wenn G zweiseitig"ist‘und' dim CT/_1_ _>_2 gilt, dann-ist |
(F(t), B(-), K(t, -)) eine lokale Algebra iiber K. 1
3. Wenn G kommutativ ist und dim Gr/_l_i 2 gilt, ‘dannist '
| (F(t), E(-), K(t, *)) eine kommutative lokale'Algebra'i‘iberA 'K.
4. Es gibt kommutative (affine) Inzidenzgrﬁﬁpen mit dim G/}_ =0, die
- nicht pappussch sind (Translatlonsgeometrlen) | '
. 5. Es glbt kommutatlve Inz1denzgruppen mit dim- /1 1,. deren zuge-

hériger Fastmodul einen echten Fastkérper enthalt,

. SALZMANN, H.: Geometrien auf Fiichen

Flir eine tbpol‘ogische»Inzidénzstrukturmit eindeutigef Verbindbarkeit

und zusammenhangenden Geraden sind die folgenden Aussagen aqulva-

lent, falls die Punktmenge ‘M eine Flache ist: ' '

(1) M ist kompakt,

(2) M ist homdomorph zur reellen projektiven Ebene, “

(3) alle Geraden sind homébmorph zur Kreislinie,

(4) je zwei Geraden schneidén sich. | |

Ebenso sind dquivalent: |

(1) M ist orientierbar,

(2) M ist homSomorph zur reellen affinen Ebene

(3) alle Geraden sind homdomorph zur Zahlengeraden,

(4) zu ’jeder Géraden gibt es durch jeden Punkt aufsefhalb;wenigstens
eine Nichtschneidende. Liegt keiner dieser beiden Fille vor, so ist

M ein Méobiusband.

Deutsche
Forschungsgemeinschaft




oF

Deutsche
Forschungsgemeinschaft

o®




UFG

-17 -

SEIDEL, J:. J.: Orthogonal matrices with zero diagonal

 Problem: The construction of square matrices :C of order -g+l; with

diagonal elements 0.and Aother'ele'ments ‘+1 und -1, sé.tiéfying
‘- CCT‘ qI . -

‘ To the- pro;ectlv line PG(l q) .q= pk, .p‘prime p#2, there is at-

Deutsche

Forschungsgemeinschaft

-of the form

tached a class: of equlvalent matrlces C, symmetrlc 1f q+1 = 2 (mod 4)
and antlsymmetrlc-lf q_+1 =0 (mod 4) ThlS class contains:a member

“A B’ r"(A‘ B) s
°r\-B A/

B -A

"*_~’with A and B circulant, B symmetridand A s‘ymmetric'bra»ntisym—

metric., There -exist other sjrmmefcr—idmétric_es :C, of ofder--zs rand of

‘ order 226.

" STRAMBACH, K. : Salzmann- Ebenen
' »:.’.Unter~einer'Saizmann-Ebene-vers’;eht mén erine'Georﬂetrie E, deren ‘-
y fii’Punktmenge P zur reellen affinen Ebene hom&omorph- ist und deren

'Geraden abgeschlossene zur reellen Zahlengeraden homdomorphe Te11..w S

mengen von P sind, so daf durch Je zwei versch1edene Punk'te -genau.

_eine Gerade. geht

" Es wurden die -echten (d.h. nichtdesarguesschen) Moulton-Ebenen un-

ter den Salzmann-Ebenen durch gruppentheoretische 'Eigenschafte‘n-ih-".

_rer Kollineationsgrupperi charakterisiert. Es gilt:

Die echten Moulton-Ebenen bilden die einzige Klasse von Salzmann-~
Ebenen, die-eine zur -einfach zusammenhingenden Uberlagerungsgrup-

pe von PSL_(R) isomdrphe Kollineationsgruppe gestatten. Sie kdénnen

2
auch als die einzigen Salzmann-Ebenen charakterisiert werden, die

-eine mindestens zweidimensionale liber-ihrer Zusammenhangskompo-

nente nicht zerfallende -Gruppé von Kollineationen zulassen., Eine wei-
tere Kennzeichnung der -echten Moulton-Ebenen wird dadurch gelie-

fert, daf sie-als:einzige Klasse von Salzmann-Ebenen mindestens .

1o —— S o —— s e
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zweidimensionale Kollineationsgruppen'besitzeh die sich nicht in

die volle: Kolhneatmnsgruppe der: reellen pro;ektlven Ebene- e1nbet- o

" ten'lassen. .-

_WILLE R.: Koordmatlslerung allgememer Geometrien

Eine allgemeine Geometrie T (s. B.J6nnson, Lattice-theoretic ap-

‘proach to projective and affine geometry, Symposium on the Axio--

- matic-Method (1959), p.188-203) heife projektiv bzw. affin koordi- .

natisiérbar wenn der Verband 3 (I‘.)“aller-Teilréiume von T’ iso-

' morph ist zum Verband aller Kongruenzrelatlonen bzw. Kongruenz-

klassen einer- allgememen Algebra A mit endhchstelhgen Operatio-

nen; A. w1rd dann projektive bzw. afflne Koordlnatlslerungsalgebra

genannt

. ;P(l) Jede: Geometme ist prOJektlv koord1nat1s1erbar

o P(2) A ist genau dann projektive Koordma’uslerungsalgebra wenn .

der Verband der: Kongruenzrelatlonen von A atomlstlsch ist.

' (2) Jede Algebra ist affine Koordlnatlslerungsalgebra.

A (1) T 1st enau. dann affm koord1nat1s1erbar wenn gilt:
g

_ ( ) Jede Punktmenge von T, dle das Erzeugms aller ihrer drei-
: - punktigen Teilmengen enthilt, . ist Teilraum von L. .
(11) Es ',exi's’;tiert éin.sc_hwachér Parallelismus 1 auf T, so daB
.es zu jedem Punkt p im 'Erzc_augnis der Punkte -q, r -und s
._..H_Dilationen' 61,'. ces 6n ;gibt_init q-€ {q,r,s} 61 , |
pé€fqrsls und {qrs}8 N {qr,s}s 7 P.

ZAPPA,G.: Sur les S-paix;titions:réguliéres‘des groupes finis et

leurs apphcatlons geométmques

Soit G un groupe,S un sous- groupe de G et T un ensemble de sous-
groupes de G. I est cht une S- partltlon si (x €G, x ¢ 8S)=>" 3 un
et un seul Hel t.q. xesH., T est dlte réguhére si '

P

R FCa it

B aen

.
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(8€S, Hell) = s'IH g €1,

" Un espace général est un ensemble d' éléments, appel és '""points",

| . ayant des sous-ensembles, appel€s 'idroit_es”; tel que:

" '1) Une droite a au moins 2. points;
2) Pour -2 pomts passe une et une seule-droite. Un espace général Evf'
est dit r- tran51t1f si le -groupe des. colhnéatlons de T qui flxe une

droite T quelconque est transitif sur-les: points de T,

A Si G est un groupe, S un sous-gz:oupe ant_lnormal de G, et H: une- ‘
" ‘ " ' 'S-;')arti_tioh régulidre, les classes latérales Sx(x €G) sont les points,
- et les complexes SHx (H €, x €G) sont les droites d' un espace
'.général_ r-transitif.\.’roiut. é;spéqe général r-transitif peut étre 6bténu ‘

-par-ce <précédé'.

! Soit G un groupei.‘fi'ni‘supers'olub‘lga,S un sous- groupe de Sylow anti-_
" normal d' ordre: qB (q premier) de G, et I'I une S- ;partition régu--
"__-‘f'hére de G. Si les sous- -groupes. dans T sont des sous-groupes. de
: '.-Sylow d' ordre-px:emler-avec Qs Qn a: [G,l._" p qrs rY (p, r premier,-
' .‘;p<‘q, p<r, qfr), G=PSR, |P| = %, IRI Y, P estunsous-
groupe normal de G‘ R est un sous-groupe cyclic, PR est un groupe-
'.v’de Frobenius, Scet R’ sont permutables. élément par élément n.est '

. ’forméetdésts.obus-groupes de Sylow de PR.
|

G. Finke. (Kiel)
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