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Unter der :J:,eitung von Herrn Professor rir·•.Th.Schn:e.ider·.: .

. fand in der Woche .vom lS·.3'-·bis 21.3.·~970 eine '.zahlen- ..>.... ~

. theorietagung im ~athernat1schen'F6rsch~gsin~titutOber~···-> '

·wolfach statt~ die s~·ch u •.a. mit Fra~en ·d~~ i-ational·em,::'

elementaren und analytischen Zahlentheorie, diophantischen·,

Approximationen und t.ranszendenten ·Zahlen beschäftigte ~.~.::;;~
. . . ~.. . - .

.bas Interesse an dieser .Tagung äußerte sich in der Teil-: ...

.: nahme zah.J.~reicher be'aeutender zahientheor~tik.er aus' d~m... :.' :' '.

. In~. und Ausland und nicht zuletzt in einem sehr· umfang- :. ..

reichen Vortragsprogramm. Alle' 'reilnehmer waren von der··,·:

Oberwolfacher Atmosphäre ·seh~angetan··•. SC) kam ein re~er .....

. Gedankenaust·ausch innerhalb und außerhalbdes· offiziellen;;

. Programms zustande, und wir sind sicher, ·daß oberwoifach:':"

:." sich viele neue Freunde'· er~orben ha t .

.. Te i Inehmer .
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.~. ,.,·R. Ayoub , .' Pennsy1vania ....
. .

D ~ Bode, Braunschweig .. :t~': .
. '

.P. Bundschuh, Freiburg/Br. ~ ..... :

.. K .:Burde, ·Braunschweig.

D .A. Burgess i Nottingham'"

H.Delange, Bures-su~~Yvettß'

F.Dress, Bordeaux

W.Fleis~her, s~izburg'

J.H.Goguel, Marburg

E. Härtter, Gießen"

H.Harborth, Braunschweig

O~S.Igen, Freiburg/Br.'

H.Jager, Amstelveen

.~ • -J ~ KaJlold, .Braun~chwe19 .:'
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. .
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:' "w ~ Schwarz'~>Fr~nkfurt/M~.
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. " ...

. -" P. SZÜ~Z, Stony ~rook . '."

'", V ~ Turan', .Budap,est

Vortragsauszüge '

.~.'. ..
:, ." t •

R.C~vaugh~n-,' ,Nottingham',- ~_".~:
, .' '.' I:' , "' .

B.Volk~ann,Stuttg~r~"

R. wallisse:r/Fr~ibJrg/Br.'.
'!

"C'. Whyburn, M'ain z

" J'.M.Wills, Berlin,.

.E ~W,irs~ng, 'Marburg

ti.Wolke, Marburg'

- " ~, '

: ,AsymPtotiC:D:loPhantine 'Appr6ximati~~s_

, '. Let 0.= (0.1 '...' a.n ) he a vec.tor·of real numbers., Let:;. iCt) , ,

','.' be' a decreasing posi tive function. SetA~ (0.) = .number: of,soiu;-_;..

" tions in ?-ngers q>O, Pp .•••. , Pn' of the ·inequalities

." Iqa.i-Pil<~(q) (1.::cc:n ), t~~B. Themetri'cal result ofW.M. Schmid:t,
state's that·

',' rB .-

AB (0.)....2nJt ~(t)n dt (B"'~) for almost all a.. Now suppose that '.

tor the giv~na. the inequality Iq1a.
1

+ ••• +.qnCtn"':P Iz:. Q-n g(Q)-l .is .

validfor all Q sufficie.ntly large wi th g a: posi tive increasing- .•
",' i·une tion.

1 ',n+2 '

Then if *(t )tii' g(t)-n+1 ... QlI (t- QlI) we have', again that
, pB. ,

, " () n I ()n'\B er. N:, 2- , J 1 *,t dt., The q~estion rema'ins as to what l1appens if
~does no~ .go"that s19w1y,ta zero •. ,~his pr6blem 16 solved in the
followi'ng' caB~S :

a) 'n=1, q.= quadratic irrational, g(t) .::. constant. (S·. Lang)

· b) n=1, a=e (ör more· generally any Hurwitz contin~ed
. f t·,) . (t )' 2 log. t- rac ~on, g. ' = - loglog t

c ) .n=2; 1 ,a.1 , a.2 are the basis of a cubic number field,

g( t) =. consta~'.t.
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J3UNDSCIIUII, P. Über die j\l)proxiJnation ge\viSSeI' "tI'uTIszcndent-er Zu.l"l~Len

Ist ~ eine algebraische Ir~ationalität und R(x,y) E Z[x,yJ irredu­

zibel l~lld h~l1gt wirklich von x und y ab, so sind die von 0 .und. 1 'V8~L~

sclüedenen N.ullstellen. der Funktion R(z, zP) nachdem Gelfond-Schneider":'

SC}lCli Satz transzendent •. ·N.I.Feldmann (Vestnik Moskqv.U.niv. Ser.I

I~It:lt.-Mekll. (1) 110.~ 1 (1964),' 13-20") .. hat die APPI~oximation .solclJer

'!;ri:lJ']g Z8fld efrO@!' NUll§t~11{H] von It( ~; !i ~) dUrch raiJiöhale Zähien untel"--: -:~
SLtCJit. Hier wird die ana19ge ]'rage für die Nullstellen" meroDlorpller

. .

li'unktionen des Typs R(z,r (z)). aufgeworfen und eine Jilltwort gegeben,o.

die -\vie folgt lautet :

Satz. Die 1nvariant~n g2' g3 _der Weierstraßschen Ö' -Funktion se1en

algebraisehr R(x,y) E.· Z[x,y]" möge sowohl ·von:..x wi~ von y ·abhargen,.

°jedochinöge' es keinen nur von x ~d keinen nur
o
vo~ y abhängigen Teilei:: o.

°besi tz~n. Ist Tl =l= 0 Nullstelle v~n R( z, g~ (z)), so gibt °eszu be1iebi­

gem E: >0 ein nur von g2' g3' Tl' E: und der natürlichen Zahl d abhängi~

.gas c >Ö d~r~rt, daß' für alle algebraisch~n a ein~s Gr~des ~:~"d und

der .Höh.e ~ gii t

In-:-o.l ~. exp (-c
(logH) 2+ E:

e )".

Aus diesem .A.pproximationsmaß für Tl läßt sich sofort ein Trariszend enz"':
..

. maß· für ~ gewinnen ~ . Ferner kann man ein~vön" ~ und d explizit .a·b4~n..;..··

.. gige· untere Schranke· fürolTl-Clj erhalten. Beim Beweis wird' eine Gei.:....·

fondscLe f-1ethode benutzt (A.O.Gel.rond, Dokl.Akad.NaukSSSR (N.S.)
.' -

• ..1935 11 j °177~179 (russ.); 180-182 (franz.)) •

.. BURlJE,· K. :. Ve"rteilungseigenschaften"' von Potenzresten

Ist p eine "lln.gerade rationale Pri'mzahl, so ordnen. wir jedem vom Haup'~-'

cha:t;akte:r: E: verschiedenen ResOtklassencharakter X modulo p di.e p-reihi--·
. ge 'quadratisclle I~1atrix· .

I

X ~ €

\
\

·~~d d~m Hauptch~rakter E die p-reihige Einheitsmatrix'zu~ Dann.ist
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• ~~ ~ • ~ t', ~.~. ~.; • .' " , ~ ...: ~ ••

'. ' ..... '. '. '.' '.' .... ,.' . . '.' . ' ".' i .'" .. : '.' ", .'.... " ..' :'
:·····qurcl?-::··.:,· 'X' ~ A( X) eine p~dime.nsionale. uji~~är.e ,Darstel~~g' d~r: Cha~a~~ ."'.

," tergr~ppe modulo p,' aiso auch der primen" Restkla~sengru.ppe mOdulo p ..

·:·gegeben •.' '" j, ' , .

. :~ie' Betrachtung! ,. d'er Komponen.tenzerlegting gewisse:r-vekto~en.'bezüglich;::

, , . der' ~urch A( X) gegebe'nen ~j,tären Bas'is liefert in einfacherVleis~ Aus": '

·:·sa.gen·übe·r die Ve'rteilung d~r Charakterwe~te 'J((v); v~1 , ••·..,p-1.,' ' ..
• . ' •. • " • • T,. '

.• Unter',Ausnutzung der vollen D~rsteilungseigenSchaftderMatrizen ..A(y)

lasse11. si'ell' di~bisher n~r, für die quadratischell Gha~a.ktere bekannten.; ..

;. Sequen'zanzahlen für· die Sequenzen' zur Länge 2 bei ~~bischen.und bi- ;.
, , . . : I.. I.. ~ . .

quadratischen Charakteren berechnen ~', .·Diese Methode. dürfte aber auch. ' '"

:: noch bei Cha.rakt.eren :höhe,rer .Or·~nung, mögli'cherwE1i's,e g~nz allgezr:1ein · .

:. zum Ziei· führen. :' '_

"'I

'BURGESS,' D.A. ,': . A'Form of·:·the· Large Sieve':'
'. .."-'." .

The .basic Large Siev-e inequa,lity can beQexpress'ed" inthe':fOrmthat,

,"if x
1

,•.• x
R

are real' numbers ,for which - ',~:. .

11
" ... ' . 1"1 >. Ö . . .v i .. ~. 'j '.: "" ..' ....'

'" . iJei - Xj ,-'
'.' and if '.'~1' • • • '~N are, complex numbers,· then,

·.R N
'. E ····1·: -.2: a,:n·e.xp (2TTi~~)12 «(R+ö-1)
r.=1 n=1 ..

N· 2 ... '.... ,.' ',',
E . Io.:~ I '.'

n=1 . .:
..... " .'

. - .' ~

This iri$·quali ty can,' oe. ,tised to show that if S, :Ls' a subset .' of· \card'ina~ .
-li ty Q of -the integers' 111 [):, x] then . , - .',

.........

. ' q
: L:',' ~ Z
,qeS '. 'a=1

. '(a; q-)=1

. "'2 .

N'
«:tQ.. (N+iQ). ; E· I J 2n=1 .~Il • .

..
" ,The latter inequali ty 1s requ1red for theproof 'cf tl:le theorem that

if g" (p ) denotes the least prim1.tive ro.otmod~· p2' then

. (.)-1".. n.~. . l:
p~.~ .

g (',p) « (log x) 3 (loglogx)6
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DELANGE, H.

- 5 -

J..a distri bu tion modulo.' d,es rone tions additives

So.i t f une fonction additive" reelle. .'

A.chaq~e ~ntier positif n on associe une mesure ~n sur la circonfe~··-

rence y= { sE~ 11 t: I _= 1}, der"inie par

1- -n nombre des m ·sn' tela'~ . que e'xp('2rrif (m)] _E; E."~

On dit q~e f possede une distribution limite modulo 1 si la suite

{~n} converge vers une ~esure limite ~~ - Celle~ci est dite uniforme
1 - " -

si sa valeur pour .taut are de y est 2IT fois la long~u~ de c~t are.,
'Darl~ ce cas, on dit que fest uniformement"distl."'ibuee .mod~lo 1

e .(u,d~mod-1) •

. Nous donnons des condi tions' necessaires et suffisa"ntee portant sur

les f (p), OU p".est premier,'pour que.f soit u.d.mod 1, DU po:ur qu~

f possede une distribution limi.te mod 1 non unifo.rme.

" .

·Nous montrons q~e les f qui ne sünt pas u.d.mod·' f~rment ~n espac~

vectoriel sur.Q. De m~me les f qui poss~deht ti~e d~stribution limite"

non' uniforme. (Q est le corps des nombre's rationnels ) •

" .

• DRESS,F.: Intersectiond 'ensemblesnormaux -

.. Soit Eunsous-ensemble de R - {O}~. On ·ditque E est lin.e·ns.emble;
normal, s 'il existe une -suite _ (An) " de nornbres reelstelle, que E \ ,_
soit l'ensemble de tous les x pou.r-lesquels.1a suite. (XA n ) est-

equirepartie modulo1. ,Nous,demontrons que .. l'intersection d'un
nombre fini. ou d tune infini te d enombrable d' enseInbles "nO.L'lnc.-fUX 'e s t ."

,un ensemble normal. "'En' "part1oulier, on retrouve airisi 1(~" rt~ßultat.
" . .

connu qUe lee nombres transcendants forment un enseluble .nor·lllal·.

l?LEISCI-I~R, w. Über einen Satz von E. Hlawka

In det Th00rie der Gleichverteilung kann man sich die Frage stellen,
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"'....ie vieie" FMktionen Über den n1chtnegat1ven reellen Zahlen gleich:"
, , .

verteilt. mod 1 sind. Bezeiclmet ~W das. WienerscheMaß iiberq.em Raum

. der obigen]'unktionen, dann gilt

,. Satz 1: J.lW - fas t alle Funktionen aus C[0, CD J sind 'gleichverteilt .•

" ~od 1~ Bei einem Versuch der Verallgemeinerung, dieses Sat~es wird
.' man auf 'eine Ungleichung von Bernstein geführt, welche e~nen· sehr'

"einfachen Beweis eines Satz.es von E. Hlawka' (1956) liefert, der

als 'unmittelbare Folgerung des folgenden Satzes auftritt; .Beweis ·mi~· .

Bernstein. von

Satz 2: Ist X ein· kompakter Raum, C(X).. der R~um der stetigen ~lunk_

tionen über X, J.l ein Wahrscheinlichkei tsmaß .auf X und I-lp das zug~p.ö... ··

rige Produktmaß über dem Folgenraum P zu X, dann gilt für eine Funk-tt
tion fEG(X)m'itJ.l(f)=O, J.l(f2)=1. die Bez:J.ehung ..

Q)

lim L a nh f (xh ) = 0 für J.lp - fast alle W= (X1 ' X2 '.... -e .) aus :i? .
n-+oo h,·=1

CD 2- ~ ",
Dabei ist A=(a

nh
). eine ToepJ.itzmatrix mit 1:,; e,..,6'1 ~~ < +'00 für alle

n:::a1
",0, > 0,-

co J

. -wobei = E a'-..... ·2 gesetzt wird •
. a.n - h.=1 .U.U

HÄRTTER,E.: Rekursiv definierte MengenfolRen ••
. , .

'. Eine Folge von Mengen nichtnegativer ganzer -Zahlen u1 '~2' ••• ,~, •••.•
sei dv.rcheine Rekursionsgleichung r-ter Ordnung . ~n+r ~ f(~n+r-1' ••• ' .
~ln)' (n=1 ,2, .' •• ,; r>1) . bei gegebenen ~1' ••• ,~r' definiert.' Von bef?on-

- r·
,derem ~teresse sind ~ie rekursiv definierten Mengenfolgen, die' gegen' .

.·\eine Grenzmenge m konvergieren (vgl. Ostman·n, Ergebn.d.Math. 1.). Durch

ge.~~gnete 1l1ahl, der Rekursionsvorsch~1ftm9c]~te ~an erreiche~, daß m
bestimmte'Eige~schaften erfüllt. Wir definieren weiter: Eine Menge
~1 nichtnegativer ganzer Zahlen he1 ßt Basis (2. Ordnung), wenn. jede gan­

ze Zahl z darstellbar ist als (*) z=b 1+b2 (biE~). - Ferner heißt m
I~1inimalbasis, w~nn' m Basis, aber kein C1i. 'c~, Bas,is ist. - Entsprecll~nd

definiert man Differenzbasen (man verlangt statt (*) z=b 1-b2 ) ID1d Dif­

fe1."e.~1zminimal~a~en. - D~rch rekursive Konstruktion wird l:l-.a. g,ezeigt,

(1) Zu jeder Menge ~r={a1' ••• ,at' ••• } n,atürlicher Zahlen mit at~124a.t

für alle t~ to~ 1 gibt es eine Minimalbasis ~ mit !U :: D1~(2)Zu jeder

. I1enge ~r natürlicher Zahlen mit a t +1 > 2at +1 .für alle t~ to~ 1 gibt.es

. ein'e Dii·fereenz-Minimalbasis m mi t .9.r 'S m.
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HARBOR~H" H. :" Sequenzen ganzer Zahlen

Es wird d'ie ,folgende Aussage A' betrachtet: In j eder Sequen~ -von"

- n aufei~anderfolgendell ganze,n Zahlen gibt -es mindestens ~ Zahlen s~,:

"daß j ed ~ von ihnen mi t j e"d er der restlicl1en '. n-k ( >0) .Zahlen einen"' größ- ­

t~n-gemeinsamen Teiler ~ t hat. Gilt A für a.lle n <- 'l1 n-:,t) und -gilt­

-- A 'für all'e n f h (k,t) nicht,. so wird gezeigt: _Tl(k,t) f max·-(k+1 ,.2t:

":f2)-; h"(k,t) ~k+t+1, wenn k > t; h(k,t)6~ 3" (1+e)'(2t-lc) {l.og(2t~k)+

10glog(2t-k)}, wenn k ~·t un~ 2t-k f'e2+~mit Ö < E'~ 2. Als ~x~kt~

:~\rerte.werden n(t+1,t)" = h(t+1,t) = 2t+2, T'I(1,1) = h(1,1) 17,' 11(1,2)=

~(1,2)="25, ":',n(2,2) = 20, h(2,2) = 25 angegeben.'

.JAGER, ·H. Decimals and.Mixing "

. . .. ".

Let tU E[ P,1), W' = >.• a 18,2a3'. •• i ts d-ecimal expansion ~ : Let 'b beän

integer,· .0 < b < g. Let.m be s~ch,·, .that a '.= b, a" /b, ",. .<. ~<. m•.
~ -". .' 'm . H .--" . ..

])efine·tl1e transformation Tb : [0,.1) ~[O,1)'by Tb'w ':, ·ß.·····
1
·a,· 2' ~' ••....

.' _ . '.' m+ m+
if such an m' exists, Tbw "'== O. o.therwise • Thentakea,fixed sequence

b 1 ,b2 ,··· of integers, 0.s. bn.s. 9, n= 1,2, ••• a,nd define nn ':

[0, 1) -oe 0, 1 )" by fIn ~ Tb · Tb" " ••• T.h."· n = 1,2,.... -. Then'" Olle has:
n ., n-1., I

Theorem 1.: Für every pair A,B· ofBor~l sets in [0,1)':

- • "~1"11m A(nn A OB) = A (A) A (B).whereA denotes the.ordinaryLebesgue
n co ' . {-1 }OO .

. m~a·sure •. 'I. e., the sequence TIn I,."A n=1 is 'ßtrongly mixi'llg w~ tt~

"d~nsitY.A (A).

!I.'heörem 2 If J = ta., ßJ, 0 .s. 0.< ß.s. 1'~J the chul'ucteristic func-,""

. tion bit J, tllen ,for 'every .e: > 0 one. has wi th pr'o'b'abili ty 1 :'

n 1

n-
1 ~ )(J.·(rrJ·UJ) - (ß=a) + Q (;~2'. log 1,5 +~nL '1'i "" 00

j=l

Hence~ foralmost all w the sequenc.e h1nw}~=1· . is uniformly distribut­
~d mod 1.
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.•.• ..KAN9LD ,u H.-·J.· .:.' 'Üb~ r .e1ne 's~e z i elleKlas s e d1.0Ehä'n t i SC}H~ r . Gle i'6h unge.n.·

·.f-Uielement.a.renM:ethoden wir4eine Klasse von di~phantisc'he!iGleichun~

>··gen lll1 tersucht',die frühe:r u. a. auch von Nagell ,Ljunggren, 'Mordetl,'

. Siegei ,.Bakerbehandelt worde~msind •. ' Bereits 19~1 befaßte sich Nagell
· d . GI · 1 (') (') , , .2m-v 2 . ,', -,'mI. t er e~c lung * P Je == E '. x " = y •. . " . ' '.', ,,' '. '. '

,v=O' ,

" ~lan :kann, ,di'e Resultate von .Nagel'l i,n .et,was verschärfter ,Gestal't $0,

,formulieren :'

Satz' 1.

±: 11.:',dann folg~ m ='2, i ~ 3, ~ = ..... e
Sat~ 2.. Be~itzt:C*) eine, ganzzahlig7 Lösung x, y mit x. >. 1, so muß .

.eine.r der folgend ~Jl' 'drei ' ]läll~~ .. e1.ntr'e~·e~: '" ,

a) . 2m + l' = 'p' >3'; . p·Primz.; x ~::;1(p). . . ..

. b).2m +1= p2 :'; .'. p > 3 Primz. ;~.- x':1 (p);':'.~'E:;.O (12). . .'.
'. .' '.' " ,2' ,: '.' . . : 'i . " . " . ,: '" ..... ,'.' " '(. " ',' :..... ~.

c)' 2m-t-1=-P1 P2; P1,P2:Primz.; ·x· :s.1 (P1);m: O(H~);211 =P,-.<
'" 1 2, ,', . . ... ' '. >-' '8 .' ..'>. P2< 8' P1 ; .. ','. P2 :1(24. P1 ) ; m) 10 • '.'

Durch Verf~inerung(i'erMethoden 'können' wir die Schranke in' Satz 1 ....

. ersetz~n durch 2m.'. Nun wollen ~ireine'etwasallgemeiner:eKlassevon

.Gleichungen betrachten •. Das Ergeb"nis die'ser Untersuchungen wird im ....

w~sentlichen gegeberidurch

Satz 3. ~ Es sei Z der Ring der ganzen ration ~Zahlen. Für die . Lösure

gen x:,.YE Z. von

. /"'J,1-"\ .- , 22 2m . 2

. ~~f.) p'(x) == a x m.+ I: "a' x m-~
'. .' 0 v=1 v

2
Y

können zwei Fälle··eintreten:

'. I.' p(x)'e; q~C~C)j,ßt daaQ.~adi'at eilÜHJ ;POl.ynom§qö(x) €:4CxJ a Dann
existiert zu jedemxEdein Lösungspaar (x,y); .(x,-y) mit YE:2
(oder.die Lösung (x,q» •.

2'

. I:r. . Für jede Lösung x, YE"l. gil t die Abschätzung Ix I <. ~. H2m •2 (4+ 3 )m.
, m'. Dabei ist H die Höhe von p (x), d.h. H = max

2: .
{ao ' Ia 1 I, ... , -j a 2m I} ·
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KUIPERS, L. A general form cf the Weyl criterion in"the theory

of asymptotic distribution

, "

p~ E ~ Blanksby and I have rec"en tly pr~ved the fo-llowing..-· sha~pening .of.

"a well-known theorem cf Kronecker~

I'

I

1

1
}'
i'
I,
I
I

I
I
i
i
I
I
I
j
I

l-

I
j

I

The problem of· Schinzel a~d. iasse~hau~ :

ICl . I <"", 1 .+ 2 6·j 30 n log ~~
. max

1< · < nJ _

- ,

-Theorem. Let Cl be an a~gebraic integer" cf. degree n· >- '1 'over "the" ;

rationals with conjugates Cl= 0. 1 ' a.2, •.~.,a.n. If

1

""MONTGOMERY, H.L.

In the· 'paper we (Professor A.J. Stam, Groningen, Neth~r~ands', and I)'.

. app~y a (classi~ ) r~sul t bn the convergence' of .a C12ss:' o'f dis tri bu~ .

tiOl1 functions -in order to find a very general fOrm ot the Wey~.cri- -.

-terion covering even the case o1~ the Niven-Uchi~ama-cri terion i.p "~~e"'

-' theory"df distribution of" ssq~ences of integers'mod~lo_m, ~nd also~

-the case of some summabili ty-procedure distrib~tion o~. sequences of

real numbers' such as the Borel summabili-ty distribution· oi' -a sequence.

oft real numbers.

."." then .0. is a root of uni ty.-
"

Schinzel and Zassenhaus have asked whether"· (~) can "be' weak"ened to'

Ia.j I < 1
c

+ ­n

tori.some. c. > O. This would bebest possible 'because of the example··· .
, . 11 • .

0.=2 .• Tne problem ~ß' trea,;t~Q ß.ß. one o:f DiQph~-l1tin~ app;ro.xima ti on .' .
OUI' ?asJ.c· ·teöhtd.. qlie 1a analytiö, and perfid ts bne to give milbY resul ts .
in Diophantine ~pproximation. . Our . joint paper will appear in the
Davenport volume of Acia Arithmetica.

i

I
t

I
I

i
1
i

t
I

, . I

                                   
                                                                                                       ©



.....t .......

10 '-

. r~OI'JTEFERRANT~, s.

·SZÜSZ, P.
On the d1~1ts cf an algorithm connected with
continued fractions .

'~et Cl"be a 'pos1tive irrational number with the cont1nued fraction

expansion

A
n. Set =Bn

A •n 1

It 1s known that every real t satis.fying

a representation
co

where 0 ~ c j . < a 1 , 0 ~ ck+1 ~ .ak+1 and c k+1 = ~k+1 . implies ck = 0 •.

If we e4clude C 2k+l = a 2k+1 (k = 1,2, ••• ) wlth some 1, then the .

, representat~o'n (*) 18 unique •

. It was proyed that for a certa1n class·of the ~is analogue~ cf a
classical theorem of Borel holds, which state.s thatfor almost all ...

t ''.8 " the a.symptotical densi ty o~ every digi t of the· dyadic' expansion

exists. More precisely, for a clas·s, of' ,0,' (which includ'es all' 0.,

except a set cf m~asure zero) 'we have'the'existenc~ ,af the limit

11m
n....oo

1
n = •

l
I

for.almost all t; the limit (**) 18 for almost all t d~pendi~g 'o~ly

on .~ and rand independent of t. Further we investigat~d the asymp~

toti6 behaviour of the difference

for almost all t. In particular we showed that if a is a quadr~t'ic

irr'~1tional. number, then there :1.5 ~1 pos! tiv~ cons tant IC such tllat for

almost all t we have

O].·inl

·n-..oo
1 •.
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MORDELL, L.;j. : . Cubic congruences in two variables

Let f(x,y) be a cubic polynomial with "integer coeffi9ients. -Neces~

sary and stifficient c~nditiorts are given so that if either varia~le

is given, the congruence f(x,y) : 0 (moq p), p a ·prime has a

solution for the other variable.

NÖBAUER, W. : Darstellung von Permutationen durcb~ ·P91y;nOme_.:~und

rationale Funktionen

Es sei~ ein kommutativer Ring mit Einselement~ Die Permutationn .

der Elemente von M' wird ~arge~tellt durch das Polynom f (x) über ~,- •.

. wenn gilt rr a = f(a) für, alle aEAr. Ein Polynom tex). über~ heißt
Permutationspolynom von ~, w~nn es eine Permutation .der Elemente .von

.M"' darstellt. Es werden hi er zwei Mqglichkeiten der Verallgemeinerung

'dieser Definition und die sich daraus ergebenden Probleme und Resultate'
behandelt:

•

1) Verallgemeinerung auf rationale Funktionen Die Permutation n'
der Elemente von Ar wird dargestell t durch die rationale Funktion· - -

rex) = ~~1' wennv(a) für jedes aE~ei_:pe Einheit von AC" ist, und.· .

wenn gilt IT a = u(a)v(a)-1 für jedesaE~. Eine rationale Funktion

-rex) über Ar heißt Permutationsfunktion von ~ , wenn sie eine Permu'­

tatiqn der Elemente von At' darstellt.

2) Verallgemeinerung auf Polynome in mehrer-en Unbestimmten. 11ier ­

·gibt es drei Möglichkeiten:

a) - Eine Permuta~ion TI der Element'e des n-fachen Cartesischen

-Produ}cts )(' Xo •• xl&' wir~ dargestellt durch den "Polynomvelctor"

(= n-Tupel von Polynomen) (f1(x1' ~ •• ,xn ), ••• ,f:n(x1 , ••• ,xn)), wenn ßilt

n (0. 1" c ~ ; an). == (f1 (a1 ' .. ;. ;. j ä n ) , ... • j f n -' ä 1 j .... • j ä n }) f'ür· all e· .(a1 ,.; •• , an )

E A( x •• • xAl'. Ein PolY110mvektor heißt Perlnutationspolynomvel\:tor·,. _W~lln

-er eine Permutation von ~x •••x~ darst~llt.

b) Jede Permutation n von Kx ••• xAr läßt siel1 mi-t J-rill'e -der

Punktionen CPi: x ••• XK - /t/;' dars teIlen· in der Form n (C1.
1

' ••• ; an) =
. (r:P1(a1 ' • • ,; , an)' • • • 'CPn (a1 ' • • • ,an)) • Eine Funktion CPi :/~ x ••• X..-\f' _ A.....

}leiße trpertmutat'ionsteil" , wenn sie in d~r Darstellung eiller Permutatio~

in obiger Gestal t als Komponente auftri tt. Das Poly nom :' (x1 ' • • • xn )
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heiße Permutations'polynom,wenn die ihmen tsprechende .Funktion. ein,

Permutationsteil ist. Es jgilt:: .f (x1 ' •• , xn ) is t genau da:rul Per­
mutationspolynom, wenn, di~ Kardi'nalzahl' de,r Lösungsm'enge' der Glei~:

chung .f(x1, ••• ,Xn ) = u fü~ jedes UEM'" den Wert / Ir? /n-1 hat. .'

q) Das Polynom f(x;, ••• ,xn ) heiße starkes Permutationspolynom,
wenn es in' irgendeineItt Permuta~ionspolynomvektorals' Ko'mponente: auf~'

tritt. Es gilt: Jedes starke Permutationspolynom ist auch Permut~­

tionspolynom (die Umkehrung k~nnte, bisher nur für bestimmte Typen

von Ringen, insbesondere Galoisfelder, bewies~n werden).

Es. werden verschiedene Resulta~e und ~robleme erwähnt,,' die mit diesen'

'Definitionen in Zusammenhang 'stehen, wo bei über ~ .vorausgesetzt wir9.,'

daß es ein Galoisfeld oder ein Restklassenring Z/(n) der ganzen' rati~
na'leri Zahl ist. Di ese betreffen insbesondere~die k1ei!l:stmöglichen -.­

Grade der Polynome bzw. rationalen Funktionen, die eine gegebene. Per-',

. mutation '~arstellen, sowie Au~sagen'der Art, daß ein, Polynom oder, ,eine

, rationale Funktiq:rt von ,bestimmter Gestalt Permutationspolynom bzw.

·Permutationsfunktion ist.

v ,+ ..
NOVAK, Bre,tislav: 'Uber Gitterpun~te in rnehrdimensiona'len .Ellipsoide:t

'eine posi,tiv d,ef1nite'a.: · tU. U.,·
J , J. J J

r;
1 ~ ~, ,j 's. r

Sei'Q(u.) =

~

\
qUadra~i~che Form in .r l. 2. variab~en;. Q,j' b j seien rEdle, •
Mj pos~t~ve Zahlen. (J=1, ••• ,r). Die positiven Werte von Q(Mjmj+b j )

.für ganze mj (j=1,.~.,r) seien mit 0(>"1<>"2< ••• bezeichnet;
sei Ao = O.

An LA~DAU und JARNIK ~nknüpfend untersucht der Verfasser für p ') 0

die' Funk1;ion

A" (x)
,p , =

1
r '. tp+lJ (X-).. )P

,m

Für den Fehler {A (x)Hauptglied~ und das Quadrat-Integral
. p J

dieses Fehlers werden O-Abschätzungen und n-Abschätzungen '
angegeben, und zwar-in folgenden Fällen:

a) Die Koeffizienten a J. J.' , die b. und die M. sind ganz.
. ,. J J

Au~zug aus dem der Tagung übersandten Mun l1 3kript
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b j = 0 undQ(u)

"0

j:, a j Qj(u1,j'···.~Urj,j)

. ist Swnme positiv definiter qu'adratischer Formen" Qj in

g~nü~end vielen.Variablen ~1t ganzen Koeffizienten; hierbei'
sind die a. positive reelle Zahlen."

J

.' PLEASANTS, P.A.B. : Cubic forms over r:-~dic fields

A·· simple proQf of' other weIl known resul t J that a 'cubiq .,rorm in· n ". '. '.

'variables over a r-adic field has a. non-singular zero if n2 .: 10: .,' .' ,

Also·some remarks about forms of higher degre~•

.SAFFARI, Bahman :" On some connexions between Riemann hyPothesis " ,

, and Dirichlet t s 'd·ivisor problem

1 '
\

,The purpose 'of thi.~ .talk 18 to study the average behaviour of some

arithmetical functions related to the divisor function ~(n)~· and

to' give some results which «naturaily» lead to a' «general'
conj ecture>.> yielding, as particular cases, both the R1emß,nn

/ .

h~pothesis and the Hardy-Landa~ hypothesis on the. divisor problem.

e·

SCHAAL, "'erner,: Das große Sieb in algebraischen~ahlkörEern

'Eine Ungleichung von Bombieri und Davonport aus der Theorie des

größen Siebes wird auf algebraische Zahlkörpe~ von endlichem Grade:

. über dem Körper der rationalen Zahlen verallgemeinert.· Diese Ver-
~. + •

. allgemeinerung wird zusammen mi t eine'r Identi tät. von Montgomery

qenutzt, .um obere Abschätzungen für die Anzahl' der' 1?rim~all1en in .

. Parallelepipeden und eine Ausdehnung ~es Satzes von Brun-Titchmarsh
auf Zahlkörper zu erzielen.
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SbHMIDT,:P~'G~:: : . ]3e1träge' zur Theor1e .st~r~ '~ult:l:PlikativerFunktioneni~..

.....S~i>f· eine.... :der' Bedingung:':',:-

" t •

"

E ;f(p)' < Q)

p
genUgend.e··nichtnegat1ve sta~k:

" . 'mul tiplikat.ive Funktion, ': w . :d1e Anzahl' der .. vers;chiedenen' Primteiler ...... .' n . ., .
. vonn und h eine nichtnegat1vezahl(mtheor~t1sche'.Funktion, für .die, ' .

'. H (z) : =.
00

'.~ 'h(k) . k
~ l{!.~

k=o
einen'p~sitiven Konv~rg~nzradi~~'R~~~itzt.··

. . . .. '. .. .. .,.
. '" .~- .

. Zunächst wi"rd eine elementare Methode sk1zz.iert zur Herleitung asymp- ~

tot1scherBeziehungen zwischen. der Sumnie .);. '. h(wn)f(n) ".' und dem " .
. \: .,~ " .. n < x· ,

'\In,tegral 1 i . H(z) (1+ f(P)10gx-) dz. (o<r<R).2 TT::L J... TI ': I'ö'iP z . . z '; '. .
IzJ=r p

. .

': .,E~nige Sä1;ze werden n9.tiert ~
. .

Anschließend wird. de's Verhalten der summato;rischen Funktion

'L: ·f(n)
. n<'x-

genauer diskut1ert·~ . Unter der Voraussetzung '.' .:, ...•.

.. ' (~-)

. "

E r(n)'_ ~ ,~J eZ . n (1+ r(p) logx): ~< ~II~I'Ö'iP .' z· z
n_ x ' . . : . '1 z I=r> 0 ". :p.,

. wird gezeigt : 0•••

I.' Eine Zufallsvar~a.b:ie.w mit ·der· Verte1lungsfunkti'on;.-
'1.: f (n'): ',' ..'. .:. '.. '., ,
n<x .
w;;<y

, p(w<Y) '.:= E f(rt)
n< x-

ist bei. geeigneter Norm1erungasymp,tot1sch normal verteilt, sofern .

Erwartungawert' E und. Di.epere:!.on D für x ... IlOdenBedingungen .n ... ao •.....

. E· = 0 (D3 ) genügen ..

II •. B~sitzt die Me~g~

asymptotische Dichte 6,
~ nichtnegativer ganzer Zahlen die positive

und gilt für das Restglied',

= 6 .. x entweder· ~(x) = o(jX) oder

6 (~) -,6 .(y) = o. ('(x-y'J)~ ,

~jlO folgt
                                   

                                                                                                       ©



~ - f(n.)
,"n<x

wn-E-!Jl

15

d E. "f(n)
n<x-

. Die Voraussetzun.g· (*) trifft zu, wenn·· E r(p) .'( CI) gilt.,:.'·
.P

SCHNE·IDER,. ~h~ : Über rationale Punkte auf algebraischen Kurven'"

. Sei fex) ,eine algebraische Funktion 'qten Grades, d.h~· F(x, f{x») ='

.e 'l,q k A
I; a k x fex) _ 0 mit ganzrationalen Koeffizienten ist.

"k=o, A=O - A

bezüglich q m1ni~al •., ! ' .., '.

~e~ fez). regulär' in ~ine~ Umgebung-um z = 0, dann gi~t-der Satz :­

Sei 1. f(oJ. ei:ge rationale' Zah~,
2. fCf) eine1ration~le Zahl für rationales, gekürzte~ ~ 10"

so ist 2. . If > t - (Ci + €) bei € > 0 . für t > t o' (€). • .

llierzu exis.tiert eine . p-adische Verallgemeinerung b~w. Versqh~rfung

v" . " ." .
Ist zu einem p :. E ayx = fex) p-adisch .konyergent, .' schreib19"

.- f p (x) = ~p ayxV
'" und für rationales x = f sowie für x = 0

CE a xV = I; axV) ry, '. p y - .x = l' die gleiche rationale Zahl j' .

dies ist, wenn E ayxY
/ x = ~ rational ist, eine Bedingung für'p,

und.ich b~zeich~e" solche'p' mit .p =p*; so gilt unte~ den obigen
'Bedingungen·

1· und 2.• anstell'e von.1_

3! I~I. I1.. I~I * > t
. pi\' P

Beide Behauptungen l. und L~ sind bezüglich der re'chten .Sei te (d~s

Exponenten) scharf,' wie ma~ an den Beispiele~ ·
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t 1-1 r 1
' 1-

·(1- ) q
2-·t = ~ zuq.

1 t 1

1r 2 - , 'q
tirid

s ( 1- ) q und t q
+ .r2 zu 3 ~ -l"1 = - = s

t q 1
1

erkenJ'1en lca:pn.

Beim ~'. e\veif:? wird der Satz von Eisenstein über die Entwicklung alge­

braisc:t1.er Funktionen und eine geeignete Interpolatio~sreihenentw;ick-e

lung ~~ner zu ~oristruierenden'Funktion

k,q-1
" ~ (x , 1~ ~x) ) = E

k=O,A=O
kAXk f(x)Abenutzt. Der Beweis ist

SCHWAR~, Wo~fg~ng ': Über Teiler von n der 'Gestalt 'p-1

PRACI{ '.R zeigte 1955 für die Anzahl 6 (n) der Teiler d von'n e
der Gestalt d = 'p-1 , P prim, unter anderem die asymptotische
Formel

E ö(n) = x·loglog x + B·x + 0 (x / log x)
n<x

diese wird zu einer asymptqtischen Entwicklung nach fallenden
Potenz~n von "log x mit dem Fehlerglied

.) { x, exp (- c J log x) }

r~rsc}lär·ft. Mi t BOMBI]~RIs Primzahlsatz und der SEJ.J3EI1Gsc}lerl Sieb­

let·'lode v'ird

Ö (p-1) = D x
- log x .' { loglog x + 0 (logloglog x)}

ergeleitet; schließlich wird auf einige 'offene Probleme hing~wiesen.
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_sqm'lEIGER, Fr1tz : Metrische ~Theor1e kettenbruchähn11cJ~er

Ziffernentwicklungen .

Zunächst wird eine Klasse kettenbruchähnlicher Z1ffernen'twi~ungen

betrachtet, welche erg,o~ische Trans~ormat~onen des ,Einheit~1tlÜ~fel~

induzieren. Tragend für die Theorie sind dabei eine Verallgemeine-
. .

·ru...'l1g des Satzes von KUZMIN und ein Lemma von PHILIPP. Es wird auf'."
einige Algorithmen verwiesen, die kein .absolut stetiges invariantes .

T· • - •

Maß besitzen. Einige Bemerkungen zu dem noeh ungelösten Problem der
Normalität bezüglich verschiedener Ziffernentwicklungen werden ange~'

schlossen.

,,' SIEBERT, H. :. Ei'nige Analoga zum Satz von Siegel-Walfisz

, , .

AI'le bishe+' bekan·nten Bewe'1se des $atzes von. BOMBIERI· benutzen' f~r'

kleine Modull.1 de·n Satz yon Siegel-Walfisz, "und es sc.heint, so,' daß

~ich dies· nic,ht umgehen läßt. . Die 'Frage nach Analoga z~ Bombieri- ".

sehen Satz und andere Anwendungsmögliehkeitenbegründen daher ein "
gewisses Interesse an gleichmäßigen Abschätzungen vom Siegel-Walfis~~

. .,'.

Typ' für andere Folgen, bzw. zahlen theoreti-sehe Funk.tionen." 1935 .'.
bewies DAVENPORT einen solchen Satz 'für ~(n), wir folgern hiera~s

analoge S,ätze für A(n) und die Verteilung k-freier Zahlen. Ab­

schließend. geben wir eine Klasse mul tiplikativer funktionen an,· für

.die sich solche Sätze beweisen lassen.

STARK, ReM. ; " .

~:n C1Wyie!L.9i.. NJ.lIDWjt.2Jn_~Q1iJtt~Q_ :F"t!f]Ö tiO.pf.}

Let rr (:x;:,k,a) denote the number of primes "< x thatare
- a (mod k). The problem to be eonsidered is whether n (x,k,a) ,_

. rr (x,k,b) has infinitely many signehanges. Let

~ (k) " (xzk,a) - ~ (K) n (x,K,AL
Jx, / log x
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. , ',' ,.t ", , , . :.... ',;'
C. • !.<,,~.".:',:':.,,:')1.' ' ,: . ,,>. .! .. '< . ,

'. .: .,".'.,',,-. 18 -(...... '~: '::,:-);> ':....... .." .
.' . ·,·: ..·:·:".;.~·:'···,·':·~'·/f,.:;·'<!·.··"·;'··>:".,':; .. :... l~""<:· .. : .' . . ., ,.. ,
,Mos.tlikelylimsup'·:·'f! (x;~,a;K,A).==f»',' ,but.this.aeems 'l>eyond: ". ' .. ' .

. ' ' x" co·" : ' ,'. '.' :.' : : "

.,. ,) ....

out" re'ach :Li rieithe~~norA iß 1 /:·However,.it· "seemsto be poeeible.
to' provefor: anygivenk~a.,K,A!'tliat'·.>··_::.<.

, ....

.. ... ~ ~ • • I • : ,_

. i· .

• • • • .•- •• :. p. ~ • ~, • i • , •

. 11ms~p.f! (x;k;a;K~A) >; 0 .•."_., ,'. ':;"~'" ". ". "
.,' . x .... CD '.- ",:

•• ,+.

... ' , . . ~

Th:Ls req~res a" computat1on in gen·~ral·~~ch"jCa.l1'::b~·c~rrie(i ou~ 'in'

twodifferentways.. Both j ways are illustrated: for thec~se .', .:.) ..
. .., , " '.'. :.'. '. ..,!' ,. " . ' ..".. ".~ " .... '. . '. '.' .

k == K' == 5, .a ::::,4 ,. a ~ I 2. ~'., ~ ,:' , . , .' . . "

J • ~ • ~ ~~••

. ; - I, . . .. ~

. '
~ .'1: .....: "

:.' ..
., .

.i-" ..

" ,

• "'. t ••

, ... " . .... ~ .

.­
. '-

J . ~ ••• ""

. :...
",

. t,.-

SUrtltNXI'~.:~J~noE3,:_::.::·::::Gi't~erE~kt~~eie· Re~ht~cke.'· .,:,..... i<~'.3::·.·':·:,:.,:;:: ... ',: .. ~.. ::> '",;',~:'.:
, . I . • I. • : ~ ;... t ..... -

Der Sat~·von.Szekeres.,·.· - nach dem. zUb~11ebigel1Lin~arf~~en..:::: ; ,.:.";"

Li =' a i U+biV,,'i== '1,,2' mi t D =/ a 1:b2 · - a2b11> 0 positive,.\,: ....

Konstantens.1,.,.,':':,s2 ..·.·mit'.· s1 ~2 ~«J"5+1) / 2J-SrD' .gibt,~Q daß:.'.:"

daß system' der -Ungleichungen . /Li / . ( Si .·i ==.1-,2," nur die -tri~iale'
Lösung in ganzen Zahlen hat, - .wird mit elementar-geolIletriach en - .•
Hilfsmitteln bewiesen •. '. Der Beweis . liefert· auch das zweite Maximum ".. '

. (13+1) .'/ 2n) 'n .'. - Die Folge dersukzessi~enMaxima wurdevon'. '.'

. A. Oppenheim mi ttels K~ttenbrüchen bestimmt.:- _Es ergibt' sicha,us e
der hier angegebenen Behandlung 'des Problems ein wirkungsvoller.
gittergeometrisc~er·Aufba~der Kettenbrüche 'ähnlich dem vop F. Klein
vorges chlagen.en.

.,. " .•• '. C', -, ." " ,-:',' ',>;';'.
• ;. .. t.· ~ _ : .. ' 4

:.YAUGHAN,· ii. c•.. = '.Anapplicat:tonor'the largeSieV? toa'diophantine
,'. ", : ," .': ..... ,eguation . '

Endös .and·'St~aus' have' conjeotured. that for e'very intege'r n > .1,

1.'. -1 + 1 +1
n - x .,y '.. , z ~, ;

18 :solu~l~ in' positive integers x,y,z.
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> ·';f' n > n.O' ,(a) ,Sch~nz~l has conjectured that for every a 0, •

a-n
1= -x +

~ 1-Y
'-1

+ ­.Z

WHYBURN, OLIFTON :

'is soluble in positiv~ integers x,y,z.

If Ea(N) 18 the .number of nS,. N for wh1ch' (1) is insoluble,
it canbe shown, byan application of the large sieve, that

... 2/3 .
. Eä' (N) «N exp { -c (a) (logN) .. } •

WALLISSER'" R. : Zur Transzendenz gewisser Zahlen

In seiner Arbe~t über Linearformen von Logarithmen algepr~1s~her'
. -

. Zahlen (Mathemati~a 14 (1967), 102;"'107) hat A. Bakerden folgendem '.•
Satz bewiesen: "Sind 0" ••• , an von 0 und 1 verschiedenealgebra.'7.
ische Zahlen und sind die algebraischen Zahle,n 1, ß1 ,e • ., ßn linear'
unabhängig über dem Körper der rationalen Zahlen Q, d'ann ist
-ß ~:'.. ,

" - n t· d t"0-, ... a n ,ranszen en -

Mit derselben Beweismethode läßt eich noch zeig~n:

"Sind a 1 , ••• , an von.Ound 1 verschiedene algebraische Zahlen,
Tl1 ,.e •• '''n algebraisch vom Grade <sund einer Höhe s H, g1lt·be! be-
liebig großem H: M::-x Iß1 - "1 1 ~. exp (-(log H)Ji.)m:l.t Ji. > 2n+3

~ '. '

- und 'sind 1 , ß1 ' -,. _, ßn linear unabhängig über Q, dann 1st.
ßl' ß '

0. 1 •••. ann transzendent."

\
E11me~~nry Est1mateB tor.,the Di9tribution öf!

r-th Power in a Finite Field

Let p be 'an odd prime, k a J,Qsitiye integer, and r a positive in~

teger such that rKpk - 1). Let E ::: 1 or 2 such that k =E (mod 2).
k .

GF (p ) = F 1s represented as :;;. ~xJ/p where· P ,
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~lI.LLS, J .M. :' Zur simultan'en -diophantischen Approximation

x-gi). Kronec~~rs ,Approx1-

- '20 '-

is an irreducible element of Zp [x] ..

By completely elementary methods ,L., Kuty ~d' H.. 'stevens have bee~

t;).ble to provethatthere exist at least (p - '1 )/2' non-r-th powers

of degree ~ [k/2] in F. By similar methods (indeed, the same,'

basic- lemma), i t 16 sp-own. that ,'there a~e at least ' ,,-
( pk /2 + 1) (pE;12 _ 1) (r-,1 )/r non r-th powers inF' having degree,

12 S 1 . It b bt 1 ~d b the same'meth'odeS. [k ] • ome more genera resu s may e ,0 a .:ne ,. ' y

",e, "
• In der linearen reellen diophantisch,en Approxima.tion wird zu gegebenem'

" 0.= (a.ij)' 1 S. i S. n, 1 S. j S. m, "o.ij ER die Verteil'Ullg der Menge, '

vn
Q(a.) = {TlERn I'Tl1 = Ea1jqj-Pi' P1,q j EZ, 1 S. i 5.,n,1 S. j.5. m}

j=1 '.

auf dem durch 'p (~'Tl) :::i max ,'Isi - Tli ll metrisiertenkompakten.,
1!i5.,n

'Torus'raum ~ , untersucht " '(, 11 x 11 = m1n
gEZ

mationssatz lautet da~n ~ Ca) = M(~);, dabei 1st, M(~) eine lineare
Man~~gfaltigkeit •. Im Anschluß an diesen Struktursatz zwei' Fragen :,

,1 ) Feinere Verteilung von Q(a.) auf M(a). ? ,("Innere Geometrie v.
Q(a) fI') ;

2) ,Einbettting der M(~)" in Tn ?

Die ,meisten bekannten Sätze gehören z·u 1),. ZeB. Weyls Gleichverteil:ung~.

'3atz und der Satz' von Dir1chlet-Minkowski. Es ~erden einige S~tze zu
?) gebracht, die sich durch die qben eingeführte Metrilc ganz nntür-,

1.1ch ergeben.

;,teweismethoden, verwandte Probleme und eine Anwendung auf die Funk-
t ionen,t~eorie (Analytische Fortsetzung, durch L1m!tie·rung.'sverfahr~n) .
~orden skizziert.
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WIRSING, Eduard : über den satz von Gauß-Kusmin

Ent"lickelt man' die (irrationalen) Zahlen a.E (0, 1·] . ~n .regelmäßige
1 1. ( - - ') . di F' .Kettenbrüche a. = ä+ ä+ .••• = o,a1 ,a2···, so 1st e trage

1 2 . .

nach der.Vertei~ungsfunktionfür an = an(a.) eng verwan~t mit der

" Frage nach dem Maß

..

~(x) = J.l {a.; 1 +
an+1

.1 + ••• <x}.
an+2

In Fortführung und Vereinfac'hung yon' Ideen- von Kusm1n, p'. ~~vy,

····.P. Szüsz wurde 1m Vor'trag zup~chst .die .Abschätzung .

·.. ·.~~(x) ~ ~(1+x) + r (x),.-n ~ x . n

~ . ~.

c,5-n x(l~x) i (_1)n+1 rn(x) ~.

c 22-n x(l-x),

.. insbesondere 'rn(x) «2.;.n gezeigt.· Dafür sind nume'rische Unter­
" such~en nicht nötig•. "Weiter wurde' der' folgende' Satz ~~gegeben :;

rn(x) = (-1 )n+l >-.np (x) + 0·(J.l) •.

Da"Oei· ist· A = 0, 30366 •• '. Und' ~ ~. A; A und' p.("x)· können. m1 t
Rechenautomaten berechnet werden. Geschlossene Ausdrücke sind jedoch

. -nicht bekannt. Zum Existenzbeweis wurde'. der folgen~e'Satz ent-

\-lickelt :

_ Satz: Sind B,Flineare Abbildungen vone [O,1J in sich bzw. in R,
dabei B .? F ~ 0 (d.h.V (Bep) (x) .? Fcp .?' 0 wenn "CP (x) .? 0), hat
man ferner eine streng ~ositive Funktion ~o' so 8aß

sCPo S. -B:ro S. tcpo mit Konstanten B, t, für di.e gilt·

FCPo> (l-%)sup (Bepo) (x), dann hat B Edne . (streng)posit1ve
. x

. .

Eigenfmlittion ~ö mit einem Eigenwert >-E [s;t] Und das restliche

Spe~trum von B liegt im :Kreis um Null-mit dem Radius

FCPo
J.l = >- - t (suP:sqlo - t.+ s)' < -X •
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WOLKE, Diete~ ': 'Das große Sieb mit 'Primzahlen'

Der Beweis und einige Anwendungen zur folgenden Upgleich~ werden
, . ' I '

disl~tiert.

1+'6'Sei' Q 2 10, '0 < '6 <' 1, : N. .s. Q .' ' Seien .

an(M< n .s. M + N) komplexe Zahlen,

~(a.) = E an e 2rrin« ,
n'

. ,

, 2 .
Z = r .IanI •.

n

~j) ann gi~t es eine absolute Konstante C, so' 'daß,

< c g2lnlng Z
-,N" InQ

t5i1t •

P. BundschUtl : (Freiburg) , '

                                   
                                                                                                       ©


