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- Die diesjdhrige Tagung zur mathematischen Logik fand

@ ST unter der Leitung der Herren H.Hermes (Freiburg) und

o K.Schiitte (Miinchen) statt. 24 Referate aus den Gebie-

- ten der klassischen und intuitionistischen Logik, der
Modelltheorie, der Mengenlehre, der Rekursionstheorie
und der Wissenschaftslehre (sowie die durch die win-
terliche Witterung gefdrderte Arbeitsbereitschaft)
trugen zum Erfolg der Tagung bei. Mit grofem Interesse
wurde ein Bericht iliber den Beweis des Satzes von Mati-
jasevié iiber die diophantische Definierbarkeit einer

die Unlosbarkeit des 10. Hilbertschen Problems folgt. -

! S - ;'.'« exponentiell wachsenden Relation aufgenommen, aus dem
Die DVMLG hielt im Rahmen der Tagung ihre diesjdhrige
|
\

@ L Mitgliederversammlung ab. b
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 Vortragsausziige

© H.LAUCHLI : P, — BPI

3

“_BPI : In jeder Boole'schen Algebra gibti es Primideale.

i)FW:

P >g; Fiir jeden Graph G gilt : Palls sich jederbendliche

n
Teilgraph n-fiarben léBt,lsovauchsGT“

»Cn ¢ Auswahlaxiom fiir Mengen n-elementiger Mengen.

‘Die Implikationen .BPI - P-n_'_1 - Pn - Cn* Cz'ﬂ P, sind

ohne Auswahlaxiom (A) beweisbar.

' A.Lévy zeigte, da8 (Vn C_) - Py nicht ohne A beweisbar

ist.

Wit zeigen, daB sogar P3 - BPI gilt (ohne A).

K. -P PODEWSKI ] Zur VergroBerungﬁvon Strukturen

.Selen TT und z Theorlen in den Sprachen IL; bzw. L, und
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M in E. Jede Formel g aus L, 1&B8t. sich mittels J dann in
eine Formel ¢J aus L, iibersetzen.
Haben T, £ und J ferner die Eigenschaften
1,.2 besitzt eine syntaktisch beschreibbare Auswahlfunktion.
2. Pir jedes y aus L2 glbt es ein ¢ aus L1, so dafB

EI—VV ...Vv (e ...AQ(V ) ~ ('\ya © ))
Dann 188% sich zeigen : Zu jedem Modell.ﬁrvon‘n gibt es ein
Modell % von L, so daB die Bedeutung von J in ¥ gleich & ist.
- Anhand von Beispielen 148t sich auBlerdem zeigen,.daB keine

. der beiden Eigenschaften allein ausreicht.

. H.MULLER : Automaten in Labyrinthen

Zwei Prédzisierungen des Begriffs "Labyrinth" werden ange-

'gebenz

Form 1: Ein Labyrinth ist eine endliche Teilmenge von Zx 2
(Paare ganzer Zahlen). |

Forﬁ 2: Ein Labyringh ist ein endlicher, ebener Graph mit
einer zusdtzlich ausgezeichneten Menge von Ziel-
punkten. —

Zur Frage des Verhaltens von Automaten in Labyrinthen wer-

~ den folgende Resultate vorgetragen :

a) Zu jedem zustands-endlichen Automaten gibt es ein Laby-
rinth (der Form 2), das er nicht bewdltigt.

-b) Es gibt einen nichtléschenden Stackautomaten, der jedes

Labyrinth (der Form 1) bewdltigt.

H.SCHWICHTENBERG ¢ Eine Klassifikation der ordinal rekur-

siven Funktionen

Jeder ordinal rekursiven FPunktion 14Bt sich nach einer Metho-

o®
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de von Heinermann eine Rekursionszahl < €,

die Klasse der mit Rekursionszahlen < o definierbaren ordi-

zuordnen; ma sei

na1 rekursiven Funktionen., Weiter wird miﬁ_dem Kleene'schen
Verfahren (uhter Verwendung von Standard—Fﬁhdamentalfdlgen

- fir die bimeszahlen A < e,) eine Folge.ta — <'eo , von

Funktionenklassen definiert. Ga , o < ¢. , sei die Robbin'

o
sche Erweiterung der Grzegorczyk-Hierarchie, also @G==Q(Fa)

. _ aX _ mX _
mit Po(x) = 2%, F_  (x) = FX(x), F,(x) = F, 4(x).
Satz;'ma=qca=gafuralleq<eo. | ‘ .
Die Fa.kﬁnnen durch Anwendungen aus Fo und den Funktionalen

o X '

n+1 o
FO = x%oookxo (Xn) (Xn_1)...(xo) vom Typ Un+1

‘(oo = 0, @ $= (cn-+cn)) definiert werden, also ohne Be-

n+1
zugnahme auf die Fundamentalfolgen A[x].

G.MITSCHKE s A - definierbare Funktionen auf Peano-Algebren

Durch (q,...,t,) += Ax(xty...t,), X nicht frei in dem %,

| .definiert'man im \-K-Kalkiil das geordnete n-Tupel der Ter-

- me t1,¢..,t o Zusammen mit dér Standarddarstellung

n . .

n = Ayax(y...(yx)) fir die natiirliche Zahl n kann man damit

| n-mal . ‘
} Peano-Algebren P = P(M,a), wo M = {a_,...,a, } endlich ist
und der Typ A die Gestalt A = (1ci)1si‘n » k; ¢ N-(0} im
o _

A-Kalkiil darstellen durch a; » (0,1), fi(p1;...,pk ) ~
i

{i,PqseessPy ) (p. die Darstellung von p.).
il ky - J

Eine Funktion f ¢ P® - P heiBt A-definierbar genau dann,
wenn es einen Term F gibt mit Fp1...pn = f(p1,a}.,pn) ist
beweisbar. Analog definiert man xfdefiniérbare Funktionen

zwischen Peano-Algebren. Es gilt nun fiir Peano-Algebren

P = P(M,A) der obigen Form der

DFG Deutsche . |
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Satz : (i) Es gibt eine \-definierbare Godelisierung
Yy ¢: P - N, wobei auch-v : NP x-definierbaf
ist.
(ii) £ : P® = P ist genau dann A-definierbar, wenn es
' eine x-definierbare‘Funktion g N = XN gibt, so
daB £(xXqye.0,%X) =y 8(yXqy.e,yx,) fir alle

x1’...’xn eP’

A.OBERSCHELP : Eine Verallgemeinerung der Stratifizierung

Es wurden verschiedene mengentheoretische Systeme betrach-
tet, die alle Subsysteme eines umfassendsten Systems sind.
Die Absicht ist, eine Mengenlehre zu erhalten, die (a) in

natﬁrlichef Weise fiir die Kategorientheorie geeignet ist

, und:(b) mit der iiblichen Zermelo-Fraenkelschen Mengenlehre

ZF vertrdglich ist. Es wird eine einsortige Sprache erster

Stufé mit Identitdt und den Grundbegriffen ¢ (Elementbezie-

:-hung), M (Mengenpradikat), ( , ) (geordnetes Paar) zugrunde-

| gelegt. Die umfassendste der angegebenen Theorien ist die

Theorie ZF + M-Strat. Axiome sind: Extensionalitét,‘geordnete

Paare und die iiblichen Mengenaxiome von Zermelo-Fraenkel

(formuliert'fﬁr K1assen als Urelemente). Die Klassenbildung

.wird durch daS.M-Stratifizierungsschema geregelt.

M-Strat : (V...3zVu(u eé - q)))[M] ist ein Axiom, wenn es
M-stratifiziert ist und z nicht in ¢ vorkommt.

Die vorkommenden Bégriffe sind so definiert :

In © mogen verschiedene. Quantorenvorkommen zu verschiedenen

Variablen gehoren. O[M] entsteht aus 6 folgendermaflien :

(a) Man ordne den einzelnen Variablenvorkommen in © Indi-

r

zes .aus N so zu, daB gilt : Wenn Xey' in © und k, 1 die

Indizes von x und y (an diesen Stellen) sind, so k+1=1.

o®
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v:?geWenn Tx = y' oder Tz =‘(x,y$1 in © , so sind die'Indi—'

- £zes von X, ¥, 2 (an diesen Stellen) gleich. Dann. relat1v1ere

‘f} man diejenigen Varlablen, die mit Index 0 und Index 1 auf-
:e_'tauchen, auf M, Wenn_man das 8o machen kann, daB dabei jede .

}'"‘Variable, die an einerASteile in © einen Index k 2'2 er-

~ halt, tberall in.© den Index k erhalt, so ist olM) M-gtra-

© - tifiziert.

i)FW:

o Bemerkungen;‘ Diese Theorle verelnlgt die Vorziige der. anderen

"betrachteten Theorien. Weil sie ZF enthalt, ist sie als "Ge-

:A:brauchsmengenlehre" geeignet. Weil sie NF (= "New Foundations"

von Quine, 1937) enthilt, gibt es z.B. in ihr die Kategorie

aller groflen Kategorien. Ferner ist die~K1assenbildung libe~-

" raler als in ZF + NF. Z.B. definiert jede "n-th-order set theo-

'-retical‘condition“ eine Klasse. Die Theorie enthdlt ferner die

Q‘frﬁher angegebene Theorie ZF + M-Comp (Math.Annaleh 157 (1964),

©234-260). Allerdings ist die Widerspruchsfreiheit (relativ zu

bekannten Systemen) unbekannf.

- M.B.POUR-EL : Herbrand-Godel Computability and its Relation

to the-General-Purpose Analog Computer

‘e

Our deflnltlon of "general purpose analog computer" (G.P.A.C. )

"e— which makes use of an observation by Shannon - “includes both .

";the electronic differential analyzer and the mechanical diffe-

‘rential analyzer. Feedback, which may be viewed as a form of

¥
7

.continuous recursion, is definitely allowed.

"Let f be a function of a real variable; let I be a closed

‘Theorem 1. There exist entire functions f such that

Deutsche
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1. £ is recursive
2. forany I, f] Icannot be generated by a G.P.A.C.
' Theorem 2. Let f be entire. Suppose for some I, f{ Ican be
generated by a G.P.A.C., Then f is "essentially recursive" on
every I. |
X

@ - |
- Example for 1: f(x) = I — .
- . - n=1  (n”)

(Theorem 2. can be formulated'more generally.)

.- " K SCHUTTE : Zur Axiomatisiefﬁng der‘Mengenlehre nach Dana
Scott '
In enger Anlehnung an eine Arbeit von Dana Scott (Axiomatizing
::Set Theory) laBt sich eine Axiomaﬁisierung der Mengenlehre
so}durchfﬁhren, daB‘auBer'dem Aussonderungsaxiom und dem Ex- .
: tensionaiitéfsaxiom nur ein Existenzaxiom fiir Schichten benb%
A*tigt wird,:wobei die Schichten in einer natiirlichen Weise de-
finiert werden kbnnen.-Entépréchend 1éB£ sich ein erweitertes
o if'v.System mit;fﬁhf Axiomen bilden, in dem Klassenterme aurtrefen.

. B.J.KOPPELBERG :inn»Unabhéngigkeitsergebnis bei groBen Kar-

“dinalzahlén'
Sei w eine meBbarefKardinalzahl und U normaler Ultrafilter
'~  auf ® . Dann erhdlt man mit Methoden von Vop;nka - Hrbicdek und

‘K. Kunen, daB in L[U] fiir keine reguldre Kardinalzahl p > i
auf p ein uniformer uu-vollsténdiger Ultrafilter existiert.
Seien nun » und u (< ) meBbare Kardinalzahlen. Dann

. existiert auf yu ein w-vollsténdiger uniformer Ultrafilter, -

- der nicht uﬁ-vollsténdig ist.

Dennoch erh#élt man: Ist ZFC + Es gibt zwei meBbare Kardinal-

o®
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* gzahlen konsistent,.so~kénn Folgendes nicht ableitbar sein :

'Sind % und u mit %< p meBbare Kardinalzahlen, SO gibt

:f: es regulare Kardinalzahlen pq und p, sowie eine Limes-.

-1 kardlnalzahl c mlt 32<:p1 <0 <pp < Wy so daB auf P1

“ und 92 je ein »®-vollstdndiger uniformer Ultrafllter"v

R fi : . ‘. . E
- existiert. Beim Beweis werden Ergebnisse von R.B.Jensen

L'und Methoden von K.Kunen verwandt.

”75f J.FLUM : Ganzgeschlossene Logiken

Es wird eine Klasse von Logiken zwischen der ersten und

'*f72weiten'Stufe (mit Standardinterpretationen) ausgezeichnet

t_ und u.a. fiir sie die Unabhédngigkeit der Eigenschaften

. wgiiltigkeit des Endlichkeitssatzes" und "Rekursive Aufz&hl-

" parkeit der allgemeingiiltigen Ausdriicke" bewiesen.

 V.WEISPFENNING : Zur Entscheidbarkeit bewerteter Korper

" Ein bewerteter Kérper (K,v) mit Wertgruppe T heiBe Hensel-

Kﬁrper,-falls in ihm das Henselsche Lemma gilt und eine

"  Querschnittsfunktion Nn:T — KX mit"'n“.na - Ha+al'und

vy(ﬂ?) = o existiert. Plir Henselsche Korper der char O mit

Restklassenkorper R der char O wird ein syntaktisches

| _Veffahren‘angegében, mit dem man jede elementare Aussage

~ {iber den Korper (X,v) zurﬁckfﬁhren kann auf eine aussagen- .

' ~.1ogische Verbindung von elementaren Aussagen iiber T und

solchen iiber . R. Hieraus folgt die Vollstandigkeit und

Entscheidbarkeit der elementaren Theorie von (X,v), falls

: die elementaren Theorlen von T und R vollstandlg und

Deutsche :
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entscheldbar 81nd Wegen der Endllchkelt elementarer Beweise

‘kann man dabei zu .jedem Satz A der elementaren Theorle von
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(K,v). effektiv eine Schranke p, angeben, so daB fiir alle
Primzahlen P 2 p, die obige Reduktion auch in den Féllen}
char K = 0, char R = p und char K = char R = p gilt.
Man erhdlt so eine effektive Version des Satzes von Ax und
Kochen (A., K. : Dioph. problems over local fields, Ann.
of Math. 83 (1966), Th. §,vS.-444) und dessen Anwendung

- auf die Artinsche Vérmutung im Korper Qp der p-adischen

Zahlen (--, Th. 9, S.445).

® ~° B.SCARPELLINI : Ein nicht-konstruktives Modell der Barre-

kursion hoheren Typs

Es wird eine (nicht-konstruktive) Menge stetiger Funktiona-
le eingefiihrt, mit Hilfe einer Methode, die auf Kuratowski
'-zurﬁckgeht. Es wird gezeigt, daB diese Menge Spectors Glei- '

'chungen fir Barrekursion vom hoheren Typ erfiillt.

'J4DILLER : Eine Variante bei der Interpretation der Heyting-

" Arithmetik endlicher Typen

L.

" Betrachtet man als Primformeln einer intuitionistischen

;AZéhlehtheorie Hw alle Gleichungen zwischen primitiv-rekur-

'vsi#en Termen (gleicher) endlicher Typen, so 1ldBt sich Hw
mit der iiblichen Godel-Ubersetzung nicht in der Theorie T
"f der primitiv-rekursiven Punktionale interpretieren. Andert

man nur die Ubersetzung der,Implikation'wie folgt :

VVAWA-+VyAZBl*hVWXYAVZ(AX<XVZAW[WXVZ]-*By[YV]) ,
so 1aBt sich Hw in einer Theorie T, interpretieren, die
‘aus T durch Hinzunahmé des beschrankten Allquantors Ax<t
. hervofgeht. Hinsichtlich geschlossener Foimeln ist T,

eine konservative Erweiterung von T.

| DFG Deutsche . :
i Forschungsgemeinschaft . . ©
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D.SIEFKES : Syntaktisierung des Rabinschen Entscheidungs-

:°f verfahrens fir die einstellige Theorie zweiter Stufe von

': ;mehreren Nachfolgeroperationen

L Eine einstellige Theorie zweiter Stufe enth&@lt auBer den

"~ifMitteln einer elementaren Theorie quantifizierbare Pradi-

o katvariablen (Mengenvariablen). Piir die entscheidbaren ein-
. stelligen Theorien zweiter Stufe der zahlentheoretischen
Nachfolgerfunktion (SC‘vonJBﬁchi 1960) und zweier Nachfol-

ilf(ger (SZS von Rabin 1969) werden vollstiéndige Axiomensysteme

“~~ adurCh Syntaktisierung des Entscheidungsverfahrens gesucht.

'?'*;SC ist durch die drei Peano-Axiome fiir den Nachfolger (zu-

::{sammeh mit dem Komprehensionsaxiom in der Logik) vollstén-

. dig axiomatisiert (Siefkes 1970). Dagegen scheint fiir S2S

i)FW:

'7aie.Vera1189meinerung der Peano-Axiome auf zwei Nachfolger.

?jnicht auséureichen. Wihrend daraus die iliblichen Satze iiber

f:,81onstheorem fiir Mengen und die Hllfsmlttel zur Eliminierung

. .die natiirlichen Ordnungen des blnaren Baumes, das Rekur-

 53;der Automatentheorle‘aus dem Entscheidungsverfahren ableit-

bar sind, bénbtigtyman<darﬁber hinaus anscheinend z.B. das

. Kénigsche Lemma, oder allgemeiner gewisse Formen des Auswahl-

ifaxioms, Induktion iiber endliche Mengen und Mengenvereini—

‘gungsaxiome.

. J.E.FENSTAD : On constructive mathematics

K

. The aim was to give an exposition of some work of Per

" Martin-Lof on a certain "point-free" approach to construc-

'~4tiVe mathematics. One starts by-accepting Church . thesis for

':fuconstructiQe mathemafics; n}-statements are analysed by

Deutsche .
Forschungsgememschaft
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means of Brouwer's bar theorem, i.e;'in terms of certain
constructively uhderstopd generalized inductive defini-
tions. Basic spaces ére the real line, Cantorspace and
Bairespace,'and the startingApoint is the nofion of neigh-
borhood. From this one deriveé in one direction the notion
‘of'constructive point, in the other'various classes of sets,
in particular one obtains a constructivization of the Borel-
sets by meahsfof g.i.d; Sets are introduced in a "point-
free" manner, énd_é bésic part of the analysis cénsists in

| determining when.e.g.btwo open sets in Bairespace are
~equal. This is a H}-—statement, and the analysis of the

- bar theoremlapplies directly. For Borelsets one applies avA
 Gentzen.type calculus. A shart.exposition‘of'measure theory

was also given.

W;SCHWABHﬁﬁSER : Zur Axiomatisierbarkeit der dimensions-

freien Geometrie

Offenes Problem :. Ist die dlmen31onsfre1e Geometrle T(OF)
iiber belleblgen angeordneten Korpern (d.h. die Menge der
geometrlschen Satze [einer elementaren Sprache], die in
jedem kartesischen Raum L (R) endlicher Dimension n > 2
uber einem angeordneten Kérper R gelten) rekursiv axioma-
tlslerbar ?

‘Resultate : T(OF) ist nicht endlich axiomatisierbar. Es
188t sich ein Axiomensystemjangeben,'dessen_endlich-dimen-
sionale Modelle gerade die R&ume J:n(Ji) sind; dieses
reicht jedoch nicht aus zur Axiomatisierung von T(OF). Es

' gibt ein unendlich-dimensionales Modell f# von T(OF), in

dem ein Vektor o existiert, dessen inneres Produkt mit

o®




- sich selbst keine endliche Quadratsumme von Elementen des

'Grundk'drpers ist; damit existiert keine Isometrie, die a

in einen Vektor eines,_ endlich-dimensionalen Untermodells '

'von % iberfilhrt. Deshalb 148t sich eine Methode der Axio-
matisierung, die frilher vom Verfasser fiir geeignete angéord-
- nete Korper verwendet wurde, jedenfalls nicht auf T(OF)

~iUbertragen.

A.PRESTEL : Ubver na-éGrup.pen und 7 _-Korper
‘ ; . W

. Es sei M eine durch < 1linear geordnete Menge.

UFG

A <B [d.h., a<b fir alle aecA, beB]

Definition (Hausdorff): M heiBt M Menge genau dann, wenn

A, Bc M, |4}, |B]| < Ro }_, (FceM) A < {c] <B

‘Eine geordneté, abelsche, teilbare Gruppe heifB3t 'ﬂa-Gruppe,

‘wenn sie eine féla—Menge ist. Ein reell-abgeschlossener, geord-

neter Korper heifit. na—Kérger, wenn er eine ﬁa—Menge ist.

" Die Existenz von m . -Mengen hat Hausdorff bewiesen.

Ist I eine linear geordnete Menge, so bezelchnet
r R={ f ¢ RT l{l el | £(i) $ o} ist wohlgeordnet }
das 1ex1kographlsche Produkt der reellen Zahlen R {iiber I.

- Satz : Ist I eine -Menge, so ist T;R eine -Gruppe.
=L 'Qa . . I . ‘VIG. .

(Der Beweis verwendet nur die Ordnungsstruktur von R.)

Da m ~Gruppen und m -Korper X -universell sind (fir o%0 ),

~erhédlt man damit die Hahnschen Einbettungssédtze fiir geordnete

 abelsche Gruppgn in lexikographische Produkte von R und ge-

ordnete, kommutative Korper in formale ;Po.tenzréihen.kﬁrper

iiber R.

Deutsche
Forschungsgemeinschaft °
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F.KAMBARTEL : Idealisierung und Realisierung - terminologische

Priazisierungen zum Programm der Protophysik

Im Rahmen des von Hugo Dinglers Ansdtzen beeinfluBten Bemii-
hens um apriorische Grundlagen der.Physik spielen “ideale"‘
'Forderungen eine hervorgehobene Rolle. Eine besondere Schwie—
rigkeit-macht bisher die Deutung der in éoichen Postulaten:
vorkommenden Prédikatorensymbolebals "Ideatoren" oder Bezeich-
nungen von "Ideen".‘Zur Prézisierung wird (aufbauend auf Vor-
| . o s‘chléigen' von P;Lorenzen und P.Ja:nich‘)' in Bezug auf Postulaten-
| systeme I die Rede von einém‘fﬁr einen Handlungszusammen-

:_ hang (Praxis) P "ausreiéhehden'Realisierungsverfahren H" so ,
elngefuhrt daB dle H-Produkte in der Prakis P kéine Eigen-
schaften zeigen, dle Folgerungen aus I 'widersprechen. Dabei
konnen die in den Aussageformen eines PostuiatensystemS‘ it |

auftretenden Pridikatoren Py noch als exemplafisch und ter-
:'mihologiSch bestimmt im;Sinne von P.Lorenzen angesehen werden.
‘Wir'kﬁnnen nun statt der Prédikatoren' P. Pradikatorensymbole
nP verwenden, wo immer wir zum Ausdruck bringen wollen, dafB
. wir uns fiir eine Praxis so orlentleren, als ob mit x,,.. 2 Xy |
| e,Pi auch die sich daraus unter Voraussetzung von I erge-
= benden Implikate Gﬁltigkeif haben. Symbole “Pi in der gekenn-
zeichneten Verwendung modgen Ideatoren heiflen. Ideatoren lassen
- sich als Bezeichnungen fiir absfrakte Objekte (die "Ideen")
auffassen, welcﬁe man auf Grund dér folgenden Aquivalenzrela-
tion gew1nnt. Ip 1dealaqu1valent n' P' =Df P synonym P' und

1 analytlsch dquivalent n'.

K.PETERS : Zum 10, Hilbert'schen Problem

Das Problem: eine diophantische Gleichung mit irgendwelchen
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'Unbekannten und mit'ganzén rationalen Zahlkoeffizienten sei

.vorgelegt' man soll ein Verfahren angeben, nach welchem sich

mittels einer endllchen Anzahl von Operatlonen entscheiden laBm'

"~ ob dle Glelchung in ganzen ratlonalen Zahlen losbar ist.

Zum Beweis der rekursiven Unldsbarkeit des Problems genlgt qs},"
zu zeigen, daB jedes rekursiv aufzéhlbare Prédikat R(g) dio-

phantisch ist, d.h. von der Form R(y) &~ Vg P(r,y)=0 mit

~einem ganzzahllgen Polynom P.

- Julia Robinson hat gezelgt daB es dazu ausreicht, ein dio~- .

" phantisches Prddikat anzugeben, welches exponentiell wiéchst.

Ein solches Priddikat wurde kiirzlich von-Matijasevié, Leningrad,

7;  angegeben..Es lautet:

"Matijasevié's Theorem: das folgende System von zehn Gleichungen,

':I-X; hat genau dann eine Losung in positiven ganzrationalen

Zahlen, wenn V =l°2u—2 ist, wobei '@, die n-te Fibonacci-

" Zahl ist.

- I. (u—1)+(w-1) - v VI. m = (2h+g)c+3
II. 1= v+a | VII. m = fl+2
I1I. 1%-1z-2z% = 1 VIII. x°-mxy+y° = 1 ®
V. g = b1? CIX.  x = (d=1)1+(u-1)
V.  g?-gn-n? = 1 X. ' x = (2n+g)(e-1)+v

Dabei sind die PFibonacci-Zahlen wir folgt definiert:

% = 0, o =‘1" Pni2 = Ot Ppyq oo

L.KALMAR.; On an unusual axiomatizability problem arisen in

optimization qﬁestions of Boolean functions

A problem; unsolved BO-far, connected with questions of opti-

 mal logical de81gn, 1s presented., In a certain sense, 1t can

Deutsche

be regarded as an axxomatlzabillty problem, even if not of a
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standard type.

R.HARROP : Uber endliche Modelle von Aussagenkalkiilen

Es gibt verschiedene Moglichkeiten fiir die Definition von

Modellen von Auésagenkalkﬁlen, insbesondere starke, schwache

'Modelle, Smlley—Modelle und modifizierte Smlley-Modelle. In

Jedem Fall, auBer dem Fall n=0 fiir ein schwaches Modell, ist
es so, daB, wenn X1,...,X FY in einem Kalkiil P nicht

ableitbar 1st, ein v1ellelcht unendliches Modell von P

| . existiert, in dem X1,;;.,an-Y nicht erfiillt ist. Notwen-

dige und hinreichende Bedingungeh werden angegeben, die
sichern, daB ein nicht ableitbarer Ausdruck .X1,...,Xn.FY

in allen schwachen Modellen von P erfiillt ist. Es wird ge-

- zeigt, wie schwache Modelle sich durch Benﬁfzung der Linden-

Deutsche
Forschungsgemeinschaft

' baum-Modeile charakte:isieren lassen. Es wird auf Ahwendungen

der Theorie auf endliche Modelle hingewiesen.

"~ A.PRELLER : On the weak repfesentability of @-cylindric

- algebras

It is known that all dimension complemented cylindric alge-
bras are representable, i.e., isomorphic to a subdirect pro-

duct of cylindric set algebras. This paper answers the follo-

wing question: Are & -complete dimension-complemented

cylindric algebras all homomorphic images of .subdirect pro-
ducts of .¢ —complete set algebras where the homomorphisms in
questioh should of course transfofm countable unions into

countable sums.

o®
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'S.GORNEMANN : Uber eine 'Verschérfung der intuitionistiééhen

 Logik
s | ID sei der Pradlkatenkalklil, der aus dem intuitionistischen
B Pradlkatenkalkul durch Hlnzunahme des Schemas
| (D)‘Vx(ogv @)—»ot.vi(S | )
(x nicht frei in « ) entsteht. - Ein Gréegorczyk-Modell »
(G-Modell) 1st ein Krlpke-Modell der J.ntultlonlstlschen Logik
“".-jj'mit konstantem Individuenbereich. E:Lne vollstandlge dlstrlbu-
" tive Pseudo-Boolesche Algebra (DPBA) ist eine vollstdandige
“.'v.;PBA' A, in der fir jedes MCA und ach gilt:
M (aum):=l'a‘u['"lM. | |
- meM
| Fir Jede Formel o ist Folgendes aqulvalent.
(i) & ist in ID ableitbar
= (i‘i) (74 1st in jedem Punkt Jedes G-Modells erfiillt

- (iii) - o(erd in jedem verbandstheoretlschen Modell dessen

zugrundellegende Algebra DPBA ist, mit 1 bewertet

" H, OSSWALD : ﬁber einen Vollstandlgkeltsbegrlff bei allgemel-

nen aussagenloglschen Systemen

. "'%.” Es sei z = {pisFo »: 1em {x = F° uxo—»x1=F > x, :Fo}
- Die Logik von ¥ (freie ¥ -Algebra P iiber einer abzdhlbaren
.vl‘}‘Menge) heiBt vollstindig gdw Es gibt ein X mit
B |  (1) b <3 ist Modell von' X und wird von § erzeugt; '
(2) & ist Modell von t=F° = Alle Modelle von X sind Mo-
; delle von "tz F°. - ‘
Der Vollsténdigkeitsbegriff 148t sich syntaktisch fassen.
1. “Die klassische Loglk ist vollsta.ndlg. D1e Semantik ist

nicht emdeutlg bestlmmt. ‘

-~
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- 2. Polgende logische Systeme sind nicht vollstindig:

(a) Implikationslogik

-(b) positive Logik

(c)'intgitionistische Logik
Wenn die logischen Systeme (D) ﬁnd (c) vollsténdig wéren;‘
‘sd‘wéie notwendig die klassische Semaﬁtik»éine semantische

Charakteriéierung.‘

H.-D.Ebbinghaus, Freiburg i.Br.

-
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