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Tagun g s b er 1 c h t 2 15/4970

GewéhnlichefDifférentialgléichungen mit7Anweﬁduhgep- 

3.5 bis ‘9'.5.1'970

fHAIm Mal 4970 wurde in Oberwolfach (unter der Leltung von‘“;
ffH;—w. Knobloch Berlin und R.ReiBig, Saarbrucken) die zwelte o
::JTavuﬂg uber Anwendungen gewohnllcher leferentlalglelchungen X
*.abvehalten, nachdem im Oktober 1068 (von Ho-W. Knobloch Ber-.'“_
lin und P. Sagirow, Stuttgart) zum eruten Mal der Versuch ge-?ﬁff
macht worden war, die an diesem sehr aktuellen und mathema—;ifjff

tisch v1else1t1gen Geblet 1ntere851erten deutschen wlssen—'-

jschaftler zZu versammeln. Allerdings hat bereits im Miarz 1958

, ein’ olloqulum uber Nlchtllneare Mechanlk stattgefunden, das .
}fgllen daran Betelllgten noch in guuer Erlnnerung ist; danaph 7555
'wurde aber in dexr Bundesrepubllk zehn Jahre lang keine- mathe-*

matische Tagung mit dleser oder ahnllcher Thematlk durchge-:'fﬁf7

'~fuhrt..

" Bei der dlesaahrlgen Tagung zelgte es 31ch nun w1eder, daB dle'??
'fForscbung liber dynamische Systeme - trotz 1hrer zunehménden o
Angedeutung, zum Beispiel im Hlnblle auf Fragen der Regelung
’*'und Steuerung - in Deutschland immer noch - 1n den Anfanren
Akﬁsteclt und einer systematischen: Forderung ‘bedarf. Auch in der
°~Ausb11dung sollte dieses Fachgeblet wenlgstens an einigen -
 :Un1vers1taten oder Technlscqen Hochschulen beruck51chtlgt

_3»werden.,

- Das’ ursprungllche Vortragsprogramm muBte 1nfolge der Aboagen'f 
 ;e1n;ﬁer ausland;scher »155@&5@haftl@r (zsB. L. Vrkoé P*ﬂg;
¥sBSR.und C. Corduneanu, Jausy, RPR) ‘eingeschrinkt werden da—’

durch fielen wichtige Pragestellungen veg (etwa die stocha-

‘stischen Differentialgleichungen), oder sie wurden zu knapp
-.behandelt (z B. die optimale otcuelung) Auf der ndchsten Ta-

gung, die im Herbst 1971 geplant ist, uOll sich eine Vortra¢°- ;
reihe mit den Grundzugen stochastischer Systeme befassen und
dabei auch auf neuere Arbelten der Pacnllteratur eingehen.




>" fpersonl1cben Kontakte und war ein Grund fiir die gute Tagungs-“ |

_ if7Da ein Tell der angekundlmten Vortrage kurzfrlstlg ausflel
' ’f_brauchue man die’ Vortrags— und’ Dlsku881onsdauer nlcht zu be~>;i
':”}fgrenzen. Das w1rkte 31ch recht gunstlg aus, und man hatte denﬂ;t-
'j;»BlndrucA, daB alle ‘von den Referenten angeschnlttenen Fragen R
-~ auf lebhaftes Interesse stleBen. Auch auBerhalb der Vortrags-g'f
_”;‘veranstaltungen fanden - in klelneren oder groﬁeren Gruppen -
'L:;zghlrelche Dlsku581onen statt aus aenen s1cher mancher Tell—g;f5
' nehmer Anregungen fiir selne ueltere w1ssenschaft11che Arbelt e

‘gewonnen ‘hat. Die relativ gerlnge Tellnehmerzahl forderte d1e  _f

aiwfatmoophhre. Das schone Wetter (nach langer Regenzelt) und eln}ffﬁ

' gelungener Ausflug in die fruhllnghafte Schwarzwaldlandschaftffﬁ-_'

 5g3urugen zum Gellngen der Tagung bel-

,':Im Tagungsprooramm waren dle folgenden Problemkrelse erkenn-ifi?
"ffﬂwbar Periodische Losungen nlcht—autonomer Systeme mlt den Be-jff
i:i r1chten von H.-W. Knobloch - R. Relmlg - Je. Mawhln, dle 51ch e
'ff:gegenseltlg erganzten und geometrlsche, analytlsche bzw.)fm_j% 
f;ifunhtlopalanalytlsche Me hoden sowie 1hre Anwendung auf Be1— "
'ﬁfzsplele aufzeigten. - Stﬂbllltutsunteruuchun"en im. kla531schen
‘ ~81nn, vertreten durch die Beltrage von A. Huaux - I. Barbalatzﬁ‘
’if,(wobel der zweite in Abwesenheit des Verfassers in etwas modl—'” 
_':Vf1z1eruer Form referlert wurde), und eine Ausdehnung von Sta—ff‘
; } bllltatsbegrlffen und - methoden (1nsbeoondere des Invarlanz—fn
"”;,pr1n21pg von La Salle) auf Glelchungen mit Nachw1rkung (Funk=-
'ulonaldlfferentlalglelchungen) im Referat von F. Kappel. Der -
111Vortrag von Frdulein I. Troch gehorte - zumindest tellweloe -
“_737u den Anwendungen der Stabllltatstneorle, er beschaftlgte _ 
 !”;81ch mit der Mogllchkelt dle Beantwortung qualltatlver ‘Fragen -

Cim Zusammennang mit gew1ssen Reg elungsdlfferent1algle1chunoen

durch passende Var1ablentrgnsformatlonen zZu verelnfachen. -

Ndhcrungsver*‘ahren zur Konstruktion quaglp@r;od;sch@r bew.
. periodischer’ Losungen in den Referaten von E. Brommundt - 4
K. ledorff wobel die Dlsku551on zeigte, dall gerade auf le—”

‘sem Tellgeblet noch zahlreiche Problcme ungeldst sind.

‘fiDynamlsche Systeme in einer abstrakten tooologlochen Bormu—,
Tlelerung, allerdlng mlt dem Ausblick auf rreulsse Anwendunoen,
"die von G. Bzegd -~ G. Treccani dargelegt wurden. - ‘Optimie-

‘runqsfragen , einmal 1m.Zuoammenhang.mlb‘der’uteuerung von

Deutsche

DFG
-

Forschungsgemeinschaft




4 Systemen und der Ausdehnung des Pontraaglnschen Max1mumspr1n—n
. -zips (Frau G. Plate) und. zum anderen bezugllch der EntulcklunvA
‘Vvon Straueglen bei- Zwelpersonensnlelen vom Typ der leferen—:
tialspiele (J. André). - Rein analytische Fragen wurden in
einem Bericht lber:komplexe leferentlalglelchungen von. L.
- Reich aufgeworfen.‘- Wie. schon angedeutet wurde, mufl auf kunf-fA;
‘iclgen Veranstaltungen versucht werden, das Spektrum der behun—Q;}

Afdelten Probleme auszuweiten. -

. In mehreren offentllchen Dlsku581onen wurde unter der Leltung
"~ von P. Saglrow (Vorsitzender der Komm1331on fiir Regelungs—p Jf"w
R -~ theorie der GAMM) und in Anwesenhelt von J. Dorr. (Schr1ftfuh-;<-~
‘ii o *Efi;rer der GnMM) ein Programm Zur. Porderung der Regelungstheorle _”_
. _:1n Forschung und Lehre der Bundesrepubllk behandelt "Die In—.79ﬁ5
7,1t1at1ve zZu dem Plan der GAMM, an das Wlssenschaftsmlnlsterlum
4 mit dlesbezugllchen Vorschlagen heranzutreten, geht auf J. Dorr-f
szuruck Seltens der Mauhematlker wurde bereits ein detallller—vf
 ter Entwurf zum Ausbau- der mathematlschen Regelungstheorle o
' kvorgelegt Mathematlker und - Regelungsbechnlker besprachen nun. _*
.~ die Situation der Regelunwstheorle,‘wobel der Name als nlcht
? schr glicklich . empfunden wurde . bes ser wire die Bezelchnung .
i"dynamlsche Systeme” die jedoch nlcht elndeutlg 1st da 51e-“fﬂf
” neuerd1ngs fiir einen topologlschen Problemkrels verwendet o
wird. Man erdrterte ein gemelnsam durchzufiihrendes Arbelts—_ f:ﬁ-
‘ - ’progranm hlnSlCh‘bllCh der Forschung und Ausblldung in einem:@
R f -Zentrum das an. einer Unlver51tat oder. Technlscnen Hochschule
_frgemrundet werden soll. Dabei gllederte man die. Aufgaben nach
 _7folgendem Schema: Regelung und Steuerung technlscher Systeme —-;
;}_Tntwurf mathematlscher Modelle - Nichtlineare leferentlalglel-ﬂ'
"7#cnungen (sow1e andere Funktlonalglelchungen, dle zur Beschrpl—':
o oung selbsttédtig arbeltender Systeme herangezogen werden) - '
?}.Kontrolle von Syotemen (Beobachtbarkelt Steuerbarkelt) -
 ’Opt1m1erunn. Auf der Grundlage schon vorllegender und - z. 1. in
A.aen GAMM-Mlttellungen veroffentlichter. Vorschlage soll elne N
Komm1s51on, die sich aus Mathematikern und Regelungstechnlkern N
zuuammenoetzt noch- vor Ende dleses Sommersemesters einen kon-
ﬂ_kreten MafBnahme - und TatlgkeltspW"f .usarbeiten, der allen
) maBgebenden_Pachleuten zur Ur? carift vorgelegt werdenlkann.
]'Der GAMN4Vorstdnd wird die -ntwurf dem Jisuen;énaftsniniste-
rlum ubermltteln, ‘und es. br ;teht duvchqus ‘Hoffnung, daB eln
' solcher Entwurf in den Grundzugen rcallslerb w1rd ‘ -
DFG 20 . | oD
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" Vortragsausziige

.5:L REICH Slngularitaten analytlscher Differentlalgleichungen -

. mit holomorph einmiindenden Integralen

3{Br10u upd Bougquet haben geaelgb daB eine leferentlaWQlelchupg5
| z gw = av1+t>z4-Q(z w) - 'Q eine. konvergente Potenzreihe, ord 0 
'é 2 = ein eindeutig bestinmtes Integral w.o= a1z4-a2z24-...5, '
'ulso w(O) = 0, begltzt das konvergiert, wenn a ¢ N. Es gilt
“der Satz aloo fiir "fast alle" Différ cnblﬂlglelchungon des Typua.i
’Zlel der Vowllebenden Untersuchung ist €s nun, ‘mit -modernen
- Methoacn ahnllcge Tragen zu behandeln fir eine mogllchub grofie -
.;KlaSSé ahalytiécher Differentialgleichun gen mit einer Slngulﬁrlé
-+ tEt, d.hy holomovphe,'an dieser blnﬂulalltat miindende Integrale
:’zu buchen,‘und als Hauptergebnlu, eine "Hduilgkeltuaquaoo" fur  ;
;A'dle leforentlalrlelchungcn des Typus mJL solchen holomorphen o
' ‘Inteﬂralon zu gewinnen. Die Bcuolwmcthodon sind. Z T dushder
'loLalcn Tunktionentheorie mehrelcr Va*lgblcn und dcr Lllmlna- oo

DFG FDoerl;Sf::gsgemeLh%hQn“’ bh'COCle' ) ' . ' ’ : ’ o i o © @




'DFG

iGegeben eine VeAtor-leferentlalgle1chupg .
(4) x"=f(txx) , X = (x,...,x) = (£ ,...,fn)
5delcae elner Nagumo-Bealnvung genugt Nach ‘dem Muster entspre—f*
,?cbenaer Untersuchungen fur Randwertorobleme der Form x(0) = a ;ﬁé
J7X(1) b werden. Krlterlen dafir angegeben, da@ eine: Losung v(t) '
.i‘mlt x(O) = x(ﬂ), x'(0) = x'(1)" ex1stlert Zentrales Hllfumltnel e
iist .ein Analogon zum Lemma von Scorza—Dragonl. Elnfachste hln-
ff;relchende Bedlngung 1“s 1st x-f 2.0 auf der‘Menge {(t XyX')i
'ff,Her— R ) Xex! = 0}. Verfelnerung der analytlschen Technlk '
}?fuhrt zu einem fiir dle Anwendungen flex1bleren und geometrlsch
-}'1nterpret1erbaren Satz p; (t x) selen endllch v1ele in x llne—& 3
‘F;are, in 't perlodlsche Punktlonen mlt (1) E(t) Ix: p; (t x) ES O,ﬁw'
,“f; = 4,...,N} sei ni¢ht-leer und kompakt (2) p'"(t x) 2 0, fa'lsf-
ffp (t x) = ,,pi' 0 und xéiE(t) Dann ex1st1ert elne Losung ‘?'
' 5ides oben angegebenen Randwertproblems mlt x(t)e&E(t) fur alle t;g

- H.=W. KNOBLOCH EXlStenZ perlodlscher Losungen bei Systemen

von leferentlalglelchungen 2. Ordnung

e e e e

wa REISSIG Periodlsche Losungen elner Klasse nlchtlinearer f»alf f -

’V.P Differentlalglelchungen ;

;;;fBel der Vek ordlffercntlﬁlglelchung x' = A(t) X+ g(t x), derenAF"

A;Qrechte Selte in ta)—perlodlsch sel, kann man dle Exn.s’cenzcu-pe-:;j;f‘”w
:i;”lOdlSChe“ Losungen flir eine recht allgemelne Klasse nlchtllne-ﬁx
-ffarer Storglleder g(t x) durch elnfuche Anwendung des Brouwer—f
ﬁwschen lepunktsatzes nachwelsen. Dazu elgnet s1ch dle Nethode _
f;der Integralunglelchungen, die von Vernlelchssatzen her bekannt'f :
'ilot Man bezelchnet die aleemelne Losung mlt x(t c), x(o c) o

c, und hat fur sie die Darstellung ' :

t

4_"ﬁ:'x(t ¢) = Y(t) ¢ + \£ V(t) v (q:) g('v x(z, 0)) ar

'1 dabe1 ist Y(t)f'Y(O) = DJ dle Pundamentalmatrlx des - zugehorl-

Deutsche

- gen- homowenen Systems. In der: Annahme, daB Y(a)) E nichtsin-’

' guldr sei, lEBt sich’ die Randbedlngung ¥(wy c) = ¢ als Fix-
;punktproblem c = 6(c) im R (6 ein stetiger Operator) Fomig-
lieren. Man setzt. eine Abochqtzung lg(t x)- g(t,0)1 ¢ P(L\"('Xl)

voraus und entwickelt Bedingungen fiur die Funktion q(v), unter
. denen fur ein g, > O die Bezlehung IQ(C)! o, fur lcl £ o

. So \
Forschungsgeme@&a}.t : ' ‘ " o : o . . © @




DFG

'ﬁiﬁfJ MAWHIN The use of lntegral equations and a priorl‘bounds'57f

IS

1n the study of perlodic and bounded‘solutions ofh*fu

nonllnear dlfferentlalvequatlons

'vﬁ;QThls report is devoted to the use. of Leray-Schauder s degree

:ff;to prove the ex1stence of periodic and bounded solutlons 1n
effst ongly nonllnear dlfferentlal systems. The bas1s of the ,
”method 1s the reductlon of this problem to-the- ex1stence of

ff;Tfflxed ‘points for a- completely continuous operator F . in a ;g“"
‘“f';sultable space of perlodlc functlons. Such an- approach has .
‘already been used by some authors but the method proposed’:' /?

'T€7here seems new in that the operator F does not depend upon L

~ ‘the Green- function of the periodic solutlons problem for an. Lf"

'“;."a05001ated" non-crltlcal llnear system.

As appllcatlons of thls approach we obtaln 1n a very easy

_:griway generallzatlons oT new proofs of results Obtalned by _bby;m
?”;dlfferent authors.:l L o ,

I, BARBALAT Anwendung von Frequenzkrlterlen zum Nachweis ;;;};

???Man befaBt s1ch mlt einer leferentlalglelChung zwelter Ord—dff

fva;‘nung vom Typ x" + 2p X' o+ v2x y(x) = e(t) bei . beschrankter’a'fz_'ff",
- ;Brregerfunktlon e(t), als Beispiel- erwahnt man den Fall P .
“f"f_"-*v =1, y(y) = X - Arc tg x . Die Beantwortung der Frage,- un- .
:f'ter welchen Bedlngungen genau eine (fir alle t) beschrankte

© Lésung auftrltt sow1e je zwel Losungen zuelnander exponen-“’f'A

c{tlell stabil sind, w1rd durch Anwendung des Prequenzkrite-.

:.-rlums von Jakubov1c angestrebt. Das vorgeschlagene Verfahren a
'“besteht darln, die kunftlg glelchmaﬂlge Beschrankthelt aller

V;Losungen auszunutzen und zum Studium der St&blllt&t dle Nlcht~‘
'llnearltat durch elne solche mlt Bearenzung zu ersetzen. Je-
"doch wurden die Losungen. der ursprungllch gegebenen leferen-

l‘”tlalglelchung der Ersatzglelchung nlcht in elnem elnheltll—
_:”chen Zeltlntervall 't 2 t gehorchen. Aus dlesem Grunde '
' scheint das Resultat elne Modlflkatlon zu erfordern: Es wur-=

de in den Satz . abgeandert daB bei perlodlscher Erregung

'-unter den in der Arbelt genannten Bedlngungen extreme Stabis=
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- stabilen erzwupgenen Schw1ngung) };‘ o : o C>é§5

~lltat ‘herrscht (d 1. die Ex1stenz einer global asympuotlsch




UFG

) 'schen Ebene, o _
".2. fiir ein System von zwei leferentlalglelchungen 2 Ordnunp~‘7;

f,tc.CQRDUNEANU;5Stabilityfof”sbme_nbneiihear"féédBaCk*sysféms

'Consider_e non-llnear feedback system descrlbed by the
-. following system of dlfferentlal equatlons Q ' L
o8 x(e) = A(E) x(b) + B(t) y(t), y(t) = C(t X) + D(t) y(t)
We assume that x is an n-vector, ¥y is an m-vector, A(t), B(t)
fiand D(t) are matrlces and (%, x) is an m—vector. It turns
[;;out that x(t) satlsfles an 1ntegro-d1f1erent1al system of

-fﬁf__ (s ') F(t) = A(t) x(t) . J; E(t u) o(u, x(u)) du o+ f(t,y )

" Under sultable condltlons 1nvolv1ng the data of the problem,

A. HUAUX Uber die Stabllltat der Ruhelage fhr ein System A
von zwei leferentlalglelchungen 2 Ordnung '

Man studlert die Stab111tat der Runelage

-1, fur eine leferentlalalelchung 2. Ordnung in der Llenard—v;‘

R T

in einem Llenardschen Raum, das heiBt, in elnem verallgemel-;,

f_nerten Phasenraum. Man erhalt .auf diese Welse hlnrelchendefj'f _
;i_Bedlngungen fiir - asymptotlsche Stabllltat oder Instabllltdt;g{.‘
- der Ruhelage. . o . ST vf 
, ifIn beiden Fallen w1rd dle dlrekte Methode von Laapunov be-{iﬂf‘,f
'ftrnutzt die SlCh nlcht auf elne Llnearlsleruno des Problemsf“ﬁw
T °tutzt. ' ' PR

",useveral crlterla of" stablllty are found Frequency technlques¢5f""

Deutsche -

~.and methods of functlonal analy51s are used in the 1nvest1- _P:T_ﬁ
‘}igatlon of stablllty propertles of. (S) - SRR S

F. KAPPEL Das Invarianzprinzip bei autonomen Funktional- -

leferentlalglelchungen

v e maeige

;;Bekannullch kann im Falle autonomer leferentlalglelchungen bel
EY1stenz einer p051t1v—def1n1ten Lgapunov-runktlon vV mit nega—”‘

tiv °em1defln1ter Ableitung v auf asymptotische Stabllltat der -

‘ }Ruhelage geschlosson werden, wenn dlc Ruhelage die elnz1ge 1n-"
variante Teilmenge der Punktmenge v = 0 blldct Diesem Satz

llegt die Invarianz und Kompaktheit der Grenvmcnbcn von Ldsun--
gen: autonomer lefercnblalglelchunbbn vunrunde. P ' C)éis

Forschungsgememschaft :




,zGiei 1eses Invar1anzpr1nzmp
twi]auf autonomc Punktlonal leferentlalglelchungen ubertramen «j‘:
?werden kann. Belsplele zelgen, daB ea Tulle glbt, wo das ver—fﬁi
;wendete Laapunov-—Funktlona1 zwar langs der Losungen stetlg 1st
i f(als Funktlon der: Zelt) Jedoch nlcht im. verwendeten Losungs—-:s
‘Qqeraum (im Slnne der elngefuhrten Metrlk bzw.‘Norm) Dlese i
ff7Schw1er1gke1t kann behoben werden; wenn ‘die zweite Ableltung |
Effdes Laapunov—Funktlonals zur Verfugung steht Dle angegebenen T
f5;Satze werden an Hand elneo Belspleles (klnetlsche Glelchungen
{ételnes Kernreaktors) 1llustr1ert. g R

'*7311n“diesem Vortraggwn.rd:gezelgt

1lf~FRAULEIN I. TROCH Uber den EinfluB konstanter Parameter f::‘1 ;
TS ' ' auf Ubergangsvorgange, Grenzzykel und .
Stabllltatsgrenzen R SRR R ‘

;}fEs w1rd zunachst der Begrlff der qua51homogenen Punktlon e1n—ﬂ3
;fjgefuhrt und anschllebend gezelwt daB fur leferentlalglel—i[},
Tig hungusysteme, d1e aus solchen Funktlonen aufgebaut sindy dlefi
EfﬁUntersuchung der Systeme mlt Paramebern auf dle Untersuchung :
’?Felnes gewmssen "Verglelch systems" zuruckgefuhrt werden kann.ff
JFVDlese Zuruckfuhrung geschleht mit Hllfe einer NaBstabtrans-;»f}
formatlon,'unter allelnlger Ausnutzung der Qua51homogen1tats-ja
elgenschaften und - kann unabhanglg davon durchgefuhrt werden,?f
bb das betreffende System autonom, nlchtautonom, von erster :
oder hoherer Ordnung, exp11z1t oder lmpllth gegeben 1st Je-?
T'f:;‘_»_.doch zelgen dle Untersuchungen, daB SlCh in Abhann‘lgkelt von | ‘
}ffder spez1ellen Bauart ‘des Systems elne Beschrankung h1n51cht—'
" 'lich Art und’ Zahl der’ auftretenden Parameter erglbt..Anhand
fﬁfvon Belsplelen w1rd dle Relchwelte der Methode 1llustr1ert.'

e e+t o m J R R

V E BROMMUNDT Naheruagslgsunﬁ wggggiveriodischer_nlffexennA‘
SRS tlalglelchungenA IR :

7QOrdnet man elner qua31perlod1schen leferentlalglelchung in.
,;{geelgneter Weise elne periodische ‘Gleichung zu, und besitzt
?%dle perlodlsche Glelchung eine 1symptotlsch stabile perlodl—;e:
j;sche Losung, p(t) so laBt sich mlt Hllfe von p(t) eine Na—'

ﬂjherungslosung der qua51perlodlschen leferentlalglelchung
»igaufbauen und der Fehler abschatzen.
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A.G.éZEGG: An abStréCtlformdlatioﬁ oflMinihizaiion’?robléms ﬂ:;ﬁfﬁ'

_mhe problem of the mlnlmlzatlon of real—valued functlons.;?
o(x),p: RM 4> R 1s 1nvest1gated by 1ntrodu01ne the conceptﬁjé,'”

K. NIXDORFF Die Lelpholz sche Erweiterung der harmonl-”~;

schen Balance .

fDas.Veffaﬁren der harmoﬁisehen=Balahce wurde von H. Leipholz.

danlnpehend er\elteru, daB eine IntegreleléiChung angegeben -

,' w1ra, die unter gewissen Bedingungen eine iterative Ermltte—f-
.,.lung periodischer Losungen gewohnllcher leferentlalglelchun—7
.. gen ermogllcht Der Vortrag gibt die wesentllchen Teile der'- 
' uelpholz schen Arbeit an sowie Erwelterungen. Der-: Lelpholz—;.f

'sche Gedankengapg w1rd auf die Bewegungswlelchung von. Abra-*ﬁf

"ham—Lorentz angewendet um fur perlodlsche Losungen eine For-??‘f
_ mullerung dieser Glelchung als Integralglelchung A erhalten,;?fief
der die iiblichen Nachtelle dleser Bewegungsglelchung nlcht :gifggg

annaften.

i

of dlscrete semldynamlcal systems w1thout unlqueness, ThlS

“concept allows to prove that convergence properties of o
'varlous mlnlmlzatlon algorlthms are asymptotlc stablllty

' propertles of the rest p01nt -of the induced semldynamlcal
1,system. The- Llapunov functlon used in the analy51s of theif

sysbem 10 the real—valued functlon ¢(x) 1tself

G TRECCANI A gradlent type dlfferentlal equation and the ;;i£ﬂs
=crit1cal points of contlnuously dlfferentiable f,:ft:‘

‘real-valued functlons

Th@ &rsument of our yepert is the study of dif lepent;altprosexf

q,pertles of real valued contlnuously differentiable functiohs_
~on R™ y, DY means of a gradient- -type ordlnary dlfferentlal
:equatwon, whose’ solutlons are not in general unlque._ ,

: ”hls gradlent-type equatlon generates a semigroup of multl-v“
v:vulued mapplngs for which stability propertles are 1nvest1- '
:gated by means of Llapunov second method ‘these stablllty
properties are closely related with dlfferentlal Droperbles

of the real-valued funcblon.

o
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FRAU G PLATE Das Pontrjagln sche Max1mumprinz1p im Falle :f{f

L elngeschrankter'ZUStand

e

svarlablen ﬁjxfﬁ
. : ’ . ‘
:.r_Es w1rd das OptlmlerunQSProblem'
f(x u), uevu, x(t ) € N’, x(tq) € I"l.,l fur ein. t1 z t
SRR tq '-»f . o R ~7-
: Lr ‘ f(w u) dt 'minimal'
o unter Elnschrgnkungen der Geotalt G(x u) O und g(x) |
_; abetrachtet Probleme dleser Art werden in v1e1en Veroffent114j
fyi-chungen behandelt tells mlt den Mltteln der Varlatlonoreoh—_T
Xfffnunb, tells von der Theorle der- leferentlalglelchungen her.;?
‘::]Hler wird der 1etztere Zugang gewdhlt . und im- wesentllcnen i
' '. iiber die Arbeiten von Anorov ("I’Ia»:lmum pr1nc1ple -for pro- .5
V'”’fcesses with constraints of general form") und Ichikawa und ‘
’”*.Tamura ("Optlleaulon problem with bounded state varlable")

.ffﬂberlchtet und 1hre Tragwelte dlokutlert.

f;J.ANDRﬁ: ber foferéﬁtialSﬁieie'

'-;Berlcht uber dle‘"Flrot Internatlonal Conference on the B
’Theory and Applloatlons of leferentlal Games" dle vom 1f
.29.9. bis 1.10.1969 von der Unlverolty of Masuachusetto :
‘verangtaltet wurde.g' ‘

~I.VRKOC: Ito stochastlc equations, stablllty and averaglng
method '

f In tne lecture there w1ll be dellvered the deflnltlon and
‘ba31c propertles of W1ener integral. Ito equations will be
_1ntroduced in the manner that they can describe not: only

}‘.the white noise perturbations but also dlscontlnuouu per=

. turbations. In tne general part following properties of
esolutlons of Ito equatlons will be dlscusoed the dependence
-on a parameter and on initial condltwons, ‘the connection

- of Ito equations w1th partlal equations of parabollc type,

VfIto formula, etec. The main part of the lecture will be

“;f aevoted to the stabllltJ theory of Ito equqtlono and to

:lthe exben51on of the averaging method to Ito equations.
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