MATHEMATISCHES FORSCHUNGSINSTITUT. OBERWOLFACH

Tagungsberichdt

24 /1970

Grundlagen der Geometrie
12.7. bis 18.7.1970

E20/04

Unter der Leitung der Herren Professoren F.Bachmann.(Kiel),
A.Barlotti (Pérugia), H.Freudénthal (Utrecht) unq E.Sperner
(Hamburg) fand die Tagung iber "Grundlagen der Gedmetrie".
'in diesem Jahr vom 12. bis 18. Juli statt.

Mit 52 Teilnehmern war diese Tagung besonders stark besucht;
-man hatte Gelegenheit, 27 Vortrége zu héren und zu disku- :
tieren. Trotz dieser beachtlichen Teilnehmerzahl lief8 die .
Organisation durch das Mathematische Forschungsinstitut

- Oberwolfach keine Wiinsche offen.

Die Referate und DiskussionehAerstreckten sich.in.dieSem Jahr
- neben zahlreichen Einzelergebnissen - besonders auf die
Gebiete der Kreis- und Hjelmslev-Geometrien zum einen und

- der metrischen Geometrien zum anderen.

Teilnehmer

:J.André, Saarbriicken
-H.J.Arnold, Bochum
B.Artmann, GieBen
F.Bachmann, Kiel

' A.Barlotti, Florenz

"Heike von Benda,'KielA

-L.Brocker, Kiel

- 'Y.Chen, Waterloo

K.J.Dienst, Darmstadt
J.Diller, Milinchen
G.Diihl, - Hamburg
G.Ewald, Bochum

H.Freudenthal, ﬁtrechf
C.Garner, Ottawa
M.Gotzky, Kiel
W;Heise, Hannover
C.Hefing, Schwalbach
K.Johannsen, Hamburg
J.Joussen, Hamburg:
W.Junkers, Bonn
G.Kaerlein, Bochum
K.-R.Kannenberg, Bochum
Petja Katzarowa, Sofia
P.Klopsch; Kiel
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H.J. Kroll, Horst - L,A.Rosati, Florenz : ;1; v
R.Lingenberg, Darmstadt':‘ E.Salow, Kiel o |

H.Mdurer, Darmstadt -"», P.Scherk, z.Zt.Freiburg, N

' K.Mathiak, Braunschweig‘_;_ . A.Schleiermacher, Tﬁbingen.f
U.Melchior, Bochum }H,4_ﬂJ.J.Seidel, Eindhoven ;

K.Meyer, Miinchen ' u W.Seier, Hamburg ‘

J.Misfeld, Hannover - .St.L.Snover, Eindhoven

~J.Nalbach, Saarbricken = - K.S6rensen, Hamburg

W.Nolte, Darmstadt o _l E.Sperner, Hamburg

U.Ott, Arheilgen an ~ K.Strambach, Tﬁbingen_A

' Irene Pieper, Hamburg ~ - G.Tallini, Rom '

'A.Prestele, Miinchen Maria Tallini-Scafati, Rom '
- P.Prohaska, Tiibingen J Tlmm, Hamburg - ®
W.RSck, Minchen R.Wille, Bonn

Vortragsausziige

J. ANDRﬁ‘ Uber verallgemeinerte Inzidenzstrukturen'

Eine verallgemelnerte Inzxdenzstruktur J=(X,Y,Z) ist gegeben.'-
| durch drei nichtleere Mengen X,Y,Z und eine Abbildung .
e: XxY —=> Z. Die Dembowskischen In21denzstrukturen ergeben sxch
durch die Spezxallslerungen XNY = @ und |Z] = 2. Beispiele .
.verallgemelnerter Inzmdenzstrukturen aus den Verschledensten'y’
Gebieten der Mathematik werden gebracht. Jedem z €2 wird
(unter.dér unwesentlichen Speziaiisierung XAY =@ ) eine
' Dembowskische Inzidenzstruktur 'J = (XY, I) vermdge

X I y <=)xy— zugeordnet. Es gllt I nI =@ fir z ¢ z'
und z%gz Iz XxY; umgekehrt kann man aus elner Menge von

Inzxdenzstrukturen J mit diesen Elgenschaften eine verall-f
gemelnerte Inzmdenzstruktur J bilden." R
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B.AR'_I‘MANN': .Hjelmslev-Ebenen in projektiven Rdumen \

Es sei D = K[x]/ ein Restklassenring von Polynomen mJ.t
(x" )

KoeffLZLenten aus einem (Schief-) KOrper K. D lst ein
Hjelmslevscher (Schief-) Ring im ‘Sinne von Kllngenberg.

Dann gibt es eine Abblldung der Hjelmslev—Ebene ¢ tber D

in den Verband der Unterriume &£ K T des 3n}—d1.men510nalen
Vektorraumes iiber K derart, daB8 die Punkte von ¢ in n-dimen-
sionale Unterrdume, die Geraden von g in 2n-dimensionale
Unterridume ilibergehen und die Inzidenz in & durch die
Ordnung in xK3n gegeben ist.

HEIKE VON BENDA: Das Zentrum der geraden Bewegungsgruppe 1n
Hijelms 1ev—Ebenen

Anstelle der Existenz und Eindeutigkeit der Verbindungsgeraden,
die in den bekannten Ebenen der absoluten Geometrie verlangt
'werden, werden fliir Hjelmslev~Ebenen Existenz und Eindeutigkeit

des gefdllten Lotes gefordert. Dann kann das Zentrum der geraden'
Bewegungsgruppe, Z(ngr)’ von der Identitdt verschieden sein.-
Ist-gbeEZ(H or ), so sind die Geraden a,b punktgleich.
Es wurden nun nichtelliptische Hjelmslev-Ebenen mit echtem
Zentrum der geraden Bewegungsgruppe konstruiert. Zunichst
Uberlagerungen. | . ' |
- Sei (H, S) eine nlchtelllptlsche Hjelmslev-Gruppe, D eine
',belleblge abelsche Gruppe ohne involutorissche Elemente. Durch
Y nit § P& =871 fir <en inq und alle 8eD, und & PeO_g
fir «e ngr und alle &&€D w1rg ein Homomorphismus von H in die
 Automorphismengruppe von D definiert. 8% ={(s,5) : séS,Sé’D}'
erzeugt das halbdirekte Produkt H¥ = H?;D, und (H*,s¥) ist

‘eine Hjelmslev-Gruppe mit DE Z(ngr) .

Es 51nd jedoch nicht alle Hjelmslev-Gruppen (bzw. Hjelmslev-
Ebenen) von diesem Typ. Als Gégenb'eispiel wurde ein Modell mit
900 Elementen {iber einer euklidischen Ebene tiber dem Primkérper
}der Charakterlstlk 5 konstruiert.
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Folgender Satz liefert allgemeine Bedingungen: .

Sei (H,S) eine nichtelliptische Hjelmslev~Gruppe und D eine
beliebige Gruppe. H*= {(h,s) : heH, e D} sei Efweiterung vbn H
~mit D zu dem Faktorensystem Z, und der Abbildung ¥ von H in
die Automorphlsmengruppe von D. Es gibt gemau dann ein '
Erzeugendensystem s¥ von H¥* , so daB (H*,s*) eine nichtellip-
tische Hjelmslev-Gruppe ist, wenn folgendes gilt: _
(1) & #(s) 5 flir alle s€S und alle §e& D.Daraus folgt, daB

D abelsch und ¥ ein Homomorphismus ist. |
(2) D besitzt keine involutorischen Elemente.

- (3) . s,s =.1 fiir alle s&€S.

(4) Zu jedem Pé}Z (involutorischen Element von S ) gibt es ein .

2
AacDm:Lt/PP = a" .

Dann ist S * eindeutig bestimmt: S* = ‘{(s,S) : sES, 66 D}.

L. BR@CKER"1Lokal-desarguessche Flichen

Unter einer lokal-desarguesschen Flache verstehen wir elne

reelle 2—Mannlgfalt1gke1t F mit einem System S wvon A

1—Untermannlgfaltlgkelten (alle Mannlgfaltlgkelten Zusammen-
'>hangend), so daB folgende Bedlngungen erfiillt sind:-

., -.1) Jeder Punkt besitzt elne Umgebung, in der je zwei Punkte'
;eindeut;g verbindbar sind und der Desgrgues»gllt, wenn alle
.Scﬁnittpunkte'eigentlich.sind.(idlassige Umgebungen) .

-. (2) sind Punkte A,(B,,}Age.geb'.en',;BP —> B und sind AcB, Strecken,
So daB AeB, und AoB,,, 4 eine gemeinsame zuléésige Streifen-
umgebung besitzen flr alle y, so besitzt die Streckenfolge
{AOBv} eine konvergente Teilfolge.

Es wurde gezeigt:

Die sémtlichen Modelle sind ,

a) reelle sphédrische Geometrie —» progektlve Geometrie

_B) konvexe Teilmengen K der ‘reellen affinen Ebene —» . r-.\
M < PGL C}R) oper:.ert diskret und flxpunktfrel ‘auf K.
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Y.CHEN: Eindeutigkeit einiger Kettengeometrien

Es gilt: Die Mobius-, Laguerre-Ebenen im engeren Sinne und

die pseudo-euklididschen Ebenen der Ordnungen zwei bis finf
sind bis auf Isomorphie eindeutig, wobei die Ordnung k bedeutet,
daB eine (damit auch jede) Kette der Ebene k+1 Punkte besitzt.
Zum Bewels weisen wir die Eigenschaften nach, die zur Kenn- -
zeichnung der Ebenen (A ,22) mit [Z:£]=2, D (L) und JA(JE)
(wobeixdfdie Galoisfelder GF(q) mit q=2,3,4,5 beZeichnet)
hinreichend sind, ndmlich da8 die Ketten Kegelschnitte mit
éieichem Anfangsstiick sind. Den Beweis filir die Eindeutigkeit
der MSbius-Ebene der Ordnung fiinf kann man anwenden filir die
Eindeutigkeit der pseudo-euklidischen Ebene der Ordnuﬁg

: s;ehen. Es wird nebenbei ein Ax;omensystem angegeben fur die

oben genannten Geometrien.

J.DILLER: Metrische Hiillen metrischer Ebenen mit Drehpunkt -

Die metrischen Ebenen mit Drehpunkt sind darstellbar als die

. zugehdrigen metrischen Teilebenen'¥ von projektiv-metrischen

Ebenen ¥ ﬁBer einem pythagoreischen Kérper K mit einer Punkt-'

form (a,b) = ka b + ka,b., * a3 37 die den Nullpunkt (0,0, l)K

272

i enthalten. Es-w1rd gezelgt. Die Vereinigung F("¢) aller Form-
-Wwerte F(A) mit A€¥ ist ein Q-Bereich, so das es zu xXEF(¥)

stetS‘eLne.Anordnung @ von K glbt mit x £ 0 und F(“£)>0 bei @ .

 _Hieraus folgt: Jede nichtelliptische Ebene ¥ mit Drehpunkt |
. -besftzt efne metrische Hille ¥, , die'eine'angedrdnéte metrische

Ebene mit £ C'¥ C% ist. Ist 7 invariant, so ist ¥ Durch-

f. Scﬁnitt der'7 umfassenden halhrelllpt;schen ﬁzw; hyperbollschen ,

Eﬁenen.
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M.GOTZKY: Unitdr-hyperbolische Geometrie

Die von den aXialen Kollineationen Desarguesscher affiner
Ebenen erzeugten Gruppen, die &dquiaffinen Gruppen von Pappus-
Ebenen, die Bewegungsgruppen von metrischen Ebenen und die
(projektiv=-) unitdren Gruppen sind Beispiele von Gruppen,

In denen der Satz von der dritten Quasispiegelung (kurz "QSp“)

~gilt. Im Fall der ersten Klasse von Gruppen ist der QSp ein

Aquivalent des Satzes von Desargues, im Fall der zweiten
Klasse ein Aquivalent des Satzes von Pappu§ und im Fall der

' dritten Klasse erweist sich der QSp als Umformulierung des

Satzes von den drei Spiegelungen, der bekanntlich zur ab-
strakten Kennzelchnung der Gruppen dieser Klasse herangezogen
wird Es ‘wurde ein gruppentheoretisches Axiomensystem fiir die

’ .unitarshyperﬁollsche Geometrie angegeben, das unter anderen

_gewisse.TranSLtLVLtatselgenschaften, eine den Lotensatz o
’.verallgemelnernde Aussage und den QSp enthdlt. Dieses Ax10men~i
Jsystem Kennzeifchnet die PU, (K,£) mit £ hermitesch aber nicht
-bilinear, Rang £ = 3 und Index £f =1, ‘wobei K eln Schlefkorperj

. yon Charakterlstlk.#z ist.

“.W.HEISE: _Beispiele von M&bius=m~Strukturen

Deutsche

Ein MoObius-m-Raum (P,df) ist‘eine Inzidenzstruktur, in der
durch m+2 verschiedene Punkte genau ein Kurve (Block) geht =
und in der jede Ebene eine M&bhius-m-Struktur (im Sinne von
R.Permutti) ist. In einer endlichen M&bius—-m-Struktur der
Ordnung. n gilt : .

£ = T ? n’-2e1 , d.H. es gibt fir m ® 2 und n > 3

L— n-=2+i R : '

_nur wenlge.MobluS*m—Strukturen der Ordnung n. Die von Witt

~Bestimmten zur Mathieuschen Gruppe M12 bzw.. 11 gehorlgen

. Inz;denzstrukturen sind Moﬁlus-m—Strukturen Durch.transflnlte‘
- ReKursion werden ovoidale Mdbius-m~-Riume von belleblger

transfiniter Kardinalitit und beiiebigeriendlicher Dimension
definfert. Insbesondere ldB8t sich die affine Ebene iber. |

- 7 ~ -
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den komplexen Zahlen oder den Quaternionen durch einen Punkt

zu einer ovoidalen Mobius-Ebene abschlieBen.

C.HERING: -Die Nicht-Existenz von endlichen projektiven
Ebenen vom Lenz-Typ III ’

Sei 22 eine endliche projektive Ebene und enthalte 2? eine
Gerade r und einen Punkt Pé?r, SO. daBZ& (X,XR)-transitiv ist
fiir alle X€r. Dann ist p desarguessch. Offensichtlich folgt
aus diesem Satz, daB keine endlichen projektiven Ebenen vom
Lenz—Typ ‘III existieren. Fir Ebenen gerader Ordnung folgt der
Beweis aus Sidtzen von Liineburg (M2 85 (1964) 419- 450) und
Hering (MZ 105 (1968) 219-225), flr Ebenen ungerader Ordnuhg
aus der von Hering, Kantor und Seitz durchgeﬁﬁhrten Klassifika-
tion der endlichen Gruppen mit zerfallendem BN-Paar vom Rang 1.

 J.JOUSSEN: Projektivitdten in endlichen Fastk&rperebenen

- Sei F=Fq,q2 der zum Dicksonschen Zahlenpaar (g,2) gehSrende

endliche Dicksonsche Fastkérperv(q eine Primzahlpotenz,

. q ungerade) . Sei 7= ﬂ(F 2) die projektive Ebene iliber F 2,

. 9.9
und sei X eine Gerade Von 0 Es bezeiqhnegzx die Gruppe"

aller Prqjekt1v1taten von X ‘auf sich selbst.

- Satz 1l: 2QX ist vierfach transitiv auf X.

Satz 2: X enthdlt ungerade Permutationen.

- Satz 3: Ist q2-2 eine Primzahl, so istﬁxrf 9‘;

(gﬁx die symmetrische Gruppe auf den Punkten von X).

W.JUNKERS: ‘Eine Kennzeichnung der desarguesschen affinen

Rdume durch.kennzeichnende Eigenschaften des

affinen Teilverhdltnisses

Das affine Teilverhiltnis in einem desarguesschen affinen
- ‘Raum einer DlmenSLOn > 2 148t s;ch.auffassen als eine Abblldung’f

-r8~e
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der Menge '}faller geordneten Tripel kollinearer Punkte O,A,B . .
von % mit O#A,B in die (nicht notwendig kommutative) multi- o !
plikative Gruppe 4 Zines Koordinatenkdrpers 0‘2’ von 3’3 . Diese

Abbildung 7° geniigt drei einfachen Axiomen T1, T2, T3. Es wurde - |
~gezeigt: Ein affiner Raum %einer Dimension = 2 ist genau R f
dann desarguessch, wenn es eine Abbildung 7 der (wie oben = | I
definierten) Menge ¥ in eine Gruppe é}éo gibt, daB jene drei ‘
Axiome erfilillt sind; in diesem Falle ist jedes derartige

T sogar "“&quivalent" zum affinen Teilverhdltnis.

' G.KAERLEIN: Der Satz von Miquel in pseudo-euklidischen ﬁndﬂ

. verwandten Geometrien

Fir K=(W, " ,€) mit —{A B,...] r = {a b,...} und € ¢ Tx™
definieren wir: ’ o
AH#B (A nicht parallel B):&> A % B und A,Bek fir ein k.
K nennen wir eine pseudo-euklidische (Minkowskische) Geometrie,:
‘wenn gilt: ' '
(I): Durch drei paarweise nJ.cht parallele Punkte geht genau
- ein Kreis.
,.(II) : Aek, Bd;"k, AHB = es g:th genau ein h mit Beh und
"hnk {A}
_(ILIT): a) Jeder Kreis enthilt drei Punkt;
-B)’ Es; gibt A,k mit Agk.. .
~(Iy): a) Fir P k.gibt es genau zwei verschiedene-Punkte - .
A,Bek mit Pl A,B; '
.b) Aus A,B||C,D und A ll B, alle Punkte paarweise verschieden,

folgt C |ID;
c) Fir A,B,C paarweise verschieden und A I B ex:.stn.ert
DIt A,B,C.
' Modelle erhdlt man, wenn man die Geometrie der ebenen Schnitte

..eines einscha ige,n Hyperbgloid_s (Tangentialebenen ausgenommen)
iber einem kommutativen Kdrper K betrachtetj eine hierzu
fsomorphe Geometrie nennen wir eine Minkowski-Geometrie iiber K.

-9 -
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" Satz: Genau die Minkowski-Geometrien, in denen der Satz von
Miquel gilt, sind Minkowski-Geometrien iliber einém kommutativen.
1 Korper. '
K heiBt eine ebene: :Kettengeometrie, wenn gilt: (I), (II) und
(III'):a) Jeder Kreis besitzt Punkte; i
b) Fir A,B gibt es endlich viele Punkte C,,...,C_ mit
C)=A; C_=B und C,HC,_, '
Eine Aqulvalenzrelatlon auf der Menge der Winkel von K
[hierzu siehe Benz, JDMV, 63] heiBSt eine Wlnkelverglelchung (WV),
~wenn (1) bis (4) von [ J, s.25, erfillt ist.
" Satz: Gibt es in K eine Wlnkelverglelchung, so ist sie ein-
deutig bestimmt und K ist miquelsch. Ist [K miquelsch und

. gilt (III')c), dann gibt es in K eine Wv.

fiir i=1,...,n-1.

.. (III'): ¢) Fir A,B,C,D gibt es ein E mit EHXA,B,C,D.

'ﬂP.KLOPSCH: Metrisch-euklidische Bewegungsgruppen

vJede.nicHtelliptische Bewegungsgruppe im Sinne des gruppen-
- theoretischen Axiomensystems der n—dimensionalen absoluten
:jGeometrie von Bachmann, Ahrens und Kinder 148t sich darstellen
‘als eine von Symmetrien eizeugte Unte;gruppeveiner'orthogo— a
"'nalen Gruppe On(K,f). Es wurde ein Durchschnittssatz bewiesen,
.. <Welcher dle metrisch—euklidischen Bewegungsgruppen mit Hilfe
ihrer bewertungskonvexen Hiillen beschreibt, und eine voll-
’st&ndigevBeschreibung aller ﬁetrischreuklidischen Bewegungs-

~gruppen angegeben.

'H.-J.KROLLz Ordnungsfunktionen in ovoidalen Mébiusréumen”

- Der von Spernex eingeflihrte Begriff der Ordnungsfunktion wird
- auf ovoidale Mobiusrdume angewendet, Ist der ovoidale M&bius-

raum #% in den projektiven Raum 7 eingebettet, so erhdlt man

aus jeder Ordnungsfunktion von 7 durch einen Restriktions-

prozeR eine Ordnungsfunktion von #¢, und umgekehrt l&B8t sich

. jede'Ordnungsfunktion von”%ﬁdurch‘eine Ofdnungsfunktion

.VOhﬁﬁ'induzieren. Eine Ordnﬁngsfpnktion von 7 induziert genau
- dann. eine normale Ordnungsfunktion in #{, wemn das Ovoid

' i ) : - 10 -
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_beziiglich aller Tangentialhyperebenen h; auf einer Seite
von . lfegt. Fir jeden Punkt W des Mobiusraumes gilt:
Jede affine Ordnungsfunktion von ZY(W) 148t sich zu einer

Ordnungsfunktion von #¥ fortsetzen.

" K.MATHIAK: Homomorphismen projektiver Riume und Hjelmslev-

sche Geometrie "

Es seft Y: P—P', x /—>'>'{7'-";, ein Homomorphismus der 'projekvtiven
desarguesschen Rdume P und P'. h sei eine féstgewéihlte Hypei:'?-'
ebene in P. Es sei Hj = {x<Pp: X¢h} und T, die Menge der
Translationen mit h als Fixhyperebene, die Hy invariant
lassen. Die Menge B = [otG,K: ‘I‘locCTI} btldet, wie Klingenberg
gezeigt Hat, einen Stellenring des Koordinatenkdrpers K.

Es sel I ein Ideal von B und T, = 'Tl i. Die T, bilden eine
Fifltration von T, Mit jedem T, kann in Hy eine Aquivalenz-
relation definiert werden. Das System der Klassen H, heigt
die zu ¥ gehdrige Hjelmslevsche Geometrie.

DJ:e.,.Hj: ‘erWeisén sich als Halbordnungen mit Dimension. Es

Eann. ein Verfahren angegeben werden, um explizit die Vereinigungs-

menge .bzw:, Schnittmenge zweier Elemente zu ermitteln. Es
‘ergibt  sich hieraus ein Kriterium, wann zwei Elemente eine
eindeutige Verbindung bzw. Schnitt besitzen. '

H.MAURER: . Inversionen in der Mbhius-Geometrie -

Sef % efn Ovoid in einem mindestens 3-dimensionelen projektiven

Raum Z, der Charakterfstik 4 2 und /5/‘:={pnh.:' h Hyperebene
von & , ‘ﬁn.ﬁ]éﬂz}. o
Ein Automorphismus T # 1 der "MObius-Geometrie" (%,éy €)
heiBt eifne "“Inversion" an kek , falls ’Z’lk =1 ist.
Satz: Exlistiei:t an jedem ke& eine Inversion, so ist R
endlichdimensional und% das Nulistellengebilde einer :
quadratfschen Form vom Index 1. :

- 11 -
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~aus Punkten von PG(3,K) und der beziiglich ¢~ selbstpolaren
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U.MELCHIOR: Lie-Geometrie und symplektische Geometrie

Gegeben sei eine symplektische Polaritdt ¢ in PG(3,K), char K % 2.
Die Geometrie der selbstpolaren Geraden ist dann ein Modell '
der ebenen Lie-Geometrié Uber K, wenn man das "Beriihren"

durch sich schneiden definiert; _

Dieser Sachverhalt filihrt éu einer neuen Kennzeichnung dieser.
Lie-Geometrien und zum Beweis des’Satzes, daB der Blockplan

Geraden flir char K # 2 nicht selbstdual ist.

K.MEYER: Singuldre orthogonale Transformationen

V sei ein halbeinfacher n-dimensionaler Vektorraum iiber einem
(kommutativen) KOrper K beliebiger Charakteristik. Es gelte
A E+x)=q(g)+q(7)+£ (§,7) fir alle E,»eV.

0= {gev. q(%’ —O} sei die Quadrik der 51ngularen Vektoren.
Ule?On(K,q) helst dann singuldre orthogonale Transformation,
wenn gilt: B(U1)=(Ul-1)Vc Q.

N AT 2 e o .. ,
S. & é%'-o(, CA fir alle §eV sei die Spiegelung langs.o£$Q.i
Es gilt: B(S U) ist dann und nur dann singluildr, wenn «£& B(U) |
nlchtsn.ngular ist und die Glelchung f (U {7-’ oé)f(g o« )=0 :

flir alle §'é' H UH2 erfiillt, wobei (U l)H v (U- l)H =B(U)N Q. ’

J .NALBACH: tﬁber Verbdnde linearer Unterrdume in Pickertschen

Inzidenzstrukturen

H
H

Ein Verband L ist genau dann. isomorph Zum Unterraumverband
einer reguldren Pickertschen Inzidenzstruktur, wenn L voll-
stidndig, relativ-atomar, M-stetig und verbindlich ist. Dabei

‘heiBt ein Verband L mit n und-P #¢ verbindlich, wenn fir die

"Verblndungshulle" Q jeder Punktmenge Q (definiert durch

0=/ =

plsz
gJ.lt. R(vuQ) Q (R(a)= {Atom<a}fur aeL).

<12 -




oF

L

Deutsche

' I.Pieper, Bericht uber geschlitzte Inzidenzgruppen, Jahres- ' .

- 12 -

Die Kategorie aller vollstandiqen, relativ—atomaren, M—stetigeﬁ
und verblndllchen Verbdnde mit h(plL)pz) =2 flr verschiedene
Atome Py Py ist isomorph zur Kategorle aller echtregularen
Pickertschen Inzidenzstrukturen (echtregular. jede Gerade
inzidiert mit mindestens 2 Punkten und jeder Punkt inzidiert

mit mindestens 2 Geraden).

IRENE PIEPER: Uber die endlichen zweiseitigen geschlitzten

Inzidenzgruppen

"Alle endlichen zweiseitigen desarguesschen geschlitgzten

Inzidenzgruppen (fiir die Definition vergleiche H.Karzel und

bericht des DMV, erscheint demndchst) mit kommutatlvem afflnen o

"Kern wurden exp1121t angegeben.

J.J.SEIDEL: Line geometry in PG(3,2)

Projeétive geometry PG{3,2) of dimension 3 over GF(2) is
presented in terms of the Steiner System (24,8,5). This

facilitates the investigation of certain systems of lines,

such as Kirkman systems, and comlexes (systems of 15 lines
with 3 lines on each point). There is an analogous relation
between the 4-cube and the Golay code.

i

" W.SEIER: Gleichmdchtigkeit der Basen von QuaSLmoduln Uber

3‘ -Systemen

| Sei VS -{ aol b/},,...} ein Quas.xmodul V—{a b,...} S—[o& ﬁ ,.}-

Wir deflnleren 2: a c( rekursiv durch

'2: a, 04 —(iga. .ol §) Fay oé Ist J eine geordnete Indexmenge,f

so heJ.Bt eine Famllle {al} ie J Basis von VS, wenn es zu jedem
bAc VS eindeutig bestimmte o<, ;€ S gibt, fast alle o(. =0 und

5/0 ‘:.eJ aged;. ‘
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Mit Familien von 9}—Systemen (das sind spezielle Fastringe)
wurde eine Klasse von Quasimoduln konstruiert, in denen eine
Basis existiert und je zwei Basen gleichmdchtig sind.

>

K.SORENSEN: Projektive Ebenen mit einem pascalschen Oval

Fir den Satz von Buekenhout "Eine projektive Ebene mit einem
pascalschen Oval is£-pappussch" wird ein neuer Beweis angegeben:
Auf dem Oval wird, wie in der Endenrechnung, der Kdrper K '
konstruiert. Jedem Punkt der Ebene ordnet man die Klasse von
gebrochen linearen Transformationen zu, die diéselbe Wirkung
auf:K hat wie die zugehdrige Punktspiegeluﬁg. .

K.STRAMBACH: ;Quasigruppen auf Mannigfaltigkeiten

" Es wurden auf Mannigfaltigkeiten solche Produkte betrachtet,

die mit Ausnahme des Assbziatiygesetzes'allen Gruppenaxiomen

gentigen.

MARIA TALLINI-SCAFATI: Graphic curves on a Galois plane’

In a Galois plane S2 q we define graphié curve of order n,
Neg ‘ _
a pair consisting of a {k,nj-arc K and a map : K-e»N+

(N+, set of positive integers) such that > - /p(P)émn,
‘ Pe KnC

where c™ is an algebraic curve of order m of S , m<n-1.

2,9
The properties of such graphic curves are studied and for
some of them it is:shown that they coincide with suitable
algebraic curves. ' ‘

G.TALLINI: . Ruled systems

Let S be a hét empty set whose eleménté we call points and
& a family of parts of S whose elements we call lines.

w14 -
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The pair (S, &) is called ruled system if it 1n301s the

fOllOWlng axioms:

a) for all r,se®: r#s = Jrns| £

b) for all Pe S, for all reX: P¢r =§there exist one and
only one r'e® : Per', |rnrl = 1;

c) if Pi and P2 are two dlstlnct points belonging to a line,
there exist a point Q such that there is no line joining

) Q either with P1 or with Pz,

' d)'lt exists a point contained in three distinct lines.

Such systems are studied particularly in the finite case
in order to characterize, in a intrinsic way, the linear

complexes of lines of a Galois space , the not singular.

'3,q
hermitian surfaces of 53 q’ the not singular quadrics and not
?

-

- singular hermitian hypersurfaces of 84 q’ the elliptic quadrics
14 . . .
~of S. _. Results in this way are obtained.

5,9

R.WILLE: , Rahmenaussagen und direkte Produkte |

" sei der Funktor>der jeder (universellen) Algebra ihre

‘Kongruenzklassengeometrie zuordnet (siehe Springer Lecture

Notes 113). Nach Ergebnissen von G.A.Fraser und A.Horn kann
man die Produkttreue von I auf einer gleichungsdefinierten
Klasse durch eine Bedingung vom Mal'cev Typ charakterisieren.
Dieses Ergebnis 148t sich aus einem allgemeinen Satzschema

~ liber Rahmenaussagen auf direkten:Produkten ‘gewinnen. Fiir eine ‘
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starke primitive Klasse 0Zm1t F(g,0)= {O} erhilt man dabei
folgenden ¢ , ‘
Satz: I[' lSt ‘genau dann produkttreu auf 01, wenn eine acht-
stelllge, algebraische Operation r von OleXLStlert, flir die gllt.

+

- r(Xl,X X X4,...,X )—Xl,

r(xl lx2 rx3 llex3 lxl /0, 0)"Xlr
:(x;'}FZ'Xl'O 0,0, _xzrx )= x

:KJJchannsen.(HAmhurg)'
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