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Tagungsbericht 8/ 1971

’ Axiomatische'Mengeplehre

14.2. bis 22.2.1971

Die Tagung fand unter der Leitﬁng'von A,~Oberschelp (Kiel)“statt.
Sie lief parallel zu einer dnderen mathematlschen Tagung. Zu der
Mengenlehre—Tagung waren 1nsgesamt 18 Tellnehmer erschienen. Neben
elnem Vortrag uber Ackermanns Mengenlehre wurde in der Hauptsache
~‘die. iterierte Anwendung der For01ng-Methode nach Solovay und Tennen—

baum behandelt,
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Vortragsauszuge

AK. POTTHOFF: Iterated Cohen extensionS'and Souslin”s.Preblem T

Die in diesen Vortragen bew1esenen Lemmata ‘dienten der Vorbereltung
~des im Tell 11 bew1esenen Hauptsatzes. Beschrleben wurde dazu dle
-,1ter1erte Konstruktlon von booleschwertlgen Modellen der Mengenlehre'
Sei D mlt der Wahrschelnllchkelt 1 elne vollstandlge Boolesche Algebra
im booleschwertlgen Nodell VB Dann kann man in VB VB konstruleren,
so, wie in V VB konstrulert wird. In D erhalt man eine Boolesche »

Algebra CéV deren Elemente gerade die mlemente ‘von VB S1nd dle mlt

der Wahrschelnllchkelt 1 Elemente von D 81nd - C be31tzt im wesent— C '
lichen d1e Elgenschaften, dle D mit der Nahrschelnllchxelt 1 hat.

Das (1n V) konstruierte booleschwertlge Modell VC ist (grobvgesprochen)'
daS'iteriertevModell V@f”uqd die‘inAVCA Cfgﬁltigen_Auesagen sind-

die mit Wahrscheinlichkeit 1 D-giiltigen Aussagen ﬁber(VBp.;

S. GﬁRNEMANN: Iterated Cohen exten81ons and Souslln S Problem II

: Martln s Ax1om wurde 1n folgender Form 21t1ert"
(A) Ist B Boolesche Algebra mit B<2 °, die dle abzahlbare Antlketten-'

bedlngung erfullt a<2h° und’ fir JedeS €<a M

§CB S0 ex1st1ert | .
auf B ( der McNellleschen Vervollstandlgung von B ) ein Ultra—

~ filter F der fur aedes E<a, }2 M erhalt.

g
Es wurde(nach der Arbeit "Iterated Cohen exten31ons and Souslln s
Problem" von R.M. Solovay und S. Tennenbaum) gezelgt daB ZF + AC +

_ 2x°>x1 + A relatlv w1der5pruchsfrel zu ZF + AC ist; genauer°

Satz. © se1.uberabzah1bare regula re Kardlnalzahl so dap fur x<®
2K<® gllt Dann ex1st1ert eine vollstandlge Boolesche Algebra:E mit

IB<®, die die abzahlbare Antlkettenbedlngung erfullt ‘80 dap 1n'€3

- gilt:s
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1) Martin's Axiom

v

2) flr Xo<X<®” ist 2% = @”.

Als wesentlichstes Hilfsmittel;wurde bewiesen:
Satz (Tarski - Solovay). ® sei Ordinalzahl. Fur alle q<® sei B,
vollstandige Boolesche Algebra; fir a<B<® sei B, regulare Subalgebra
von By; es sei Bo=2; fir jede Limeszahl h<® séi:Bk'é (Vv B))*.

» - o : a<k
Fir alle a<® geltes falls B, die abzahlbare Antikettenbedingung
erfillt, so auch B, . - Dann erfiillt fiir jedes ac® B, die abzdhl-

. bare Antikettenbedingung.

B.J. KOPPELBERG: Martin's Axiom

Sei ¥ eine Unendliche Kardinalzahl. é.xz Zu jeder partiellen Oyd-'
-nung P und jederAFamiiie';rﬁdt<§?$$lvon dichten Téilmengen’von P
existiert ein éf-vgenerischer Filter inUP, félls'P c.a.c. erfﬁllt.
Folgérungén aus A g ¢
1) ge2Noo | |

2) 2% = oFo
"~ 3) Jede Teilmenge'devaontinuums mit Machtigkeit <X hat Lebesgue-Map O .
~-4) Der Durchschnitt von hichstens <X vielen dichten offenen Teilmengen
| der Menge dervréellen Zahlén-ist’dicht.

Weiter wurden eine Reihe von zu élx équiyalenten und teilweise auch
~ schwicheren Formeln vorgestellt. Ganz kurz wurde auf beétimmté

Folgerungen aus A, der Aussage x<2$° - A X? eingegangen, die Ublicher- -

weise aus CH gefolgert werden. Benutzte Literatur: Martin —ASolovay;

Internal Cohen Extensions; Solovay - Tennenbaum, Iterated Cohen

Extensions and Souslin's Problem; K. Kunen, Inaécessability

Properties.

Deutsche
DFG Forschungsgemeinschaft © @




Aus den beiden zuletztgenannten Arbeiten wurden d1e folgenden
Resultate bew1esen bzw.V21tiert. |

1.) 533, ~» Es gibt keine Souslin-Biume (d o kelne Souslln—Kontlnua)
2,) éle -~ Die o—AlgebPa der. Rechtecke in P(K‘) 1st glelch mit

o RICoR Lo e

Welterhln wurden elnlge Bewelsmogllchkelten aus der erwahnten

theratur angegeben, aus A zu folgern, daB 2K° nlcht reellwertlg

meBbar 1st. '

- A. PRESTEL:' ~ Ackermanns Mengenlehfet N |
fAckermanns'Mengenlehre 1st eine Klaseentheorle mlt der zweistelllgen
€ (Element) Bez1ehung und einer Konstanten V (= Klasse aller Mengen)
Die Ax1ome besagen | | \ .
1) Zwei Klassen mlt denselben Elementen sind glelch.
'.2), Alle Mengen mlt einer gew1ssen ngenschaft bilden elne Klasse.
3) Elemente und Teilklassen von Mengen sind w1eder Mengen.

L) Trifft eine c- Elgenschaft (gegeben durch eine Formel, in der die

.Konstante A% nlcht vorkommt Parameter aus V Jedoch vorkommen

Krvm

;e

®

konnen) nur auf Mengen zu, so bllden alle Mengen mlt dleser Eigen-- "

'tsehaft wieder eine Mgggg,
| Nimmt man noch hinzu

5) Jede”hicﬁtleere‘Menge beeitzt bzgl; é “ein mlnlmales Element
so'gilt [Levy;'Grewe, ReinhardtT daB in V, dem Berelch aller Nengen,
genau alle Satze der Zermelo Fraenkelschen Mengenlehre gelten. -
Fur dlese Tatsache wurde ein elnfachenn?Bewels gegeben unter der
zusatzllchen Voraussetzung. _
2') Jeder durch elne Elgenschaft gegebene Teil einer Klasse 1st

| selbst eine Klasse. o

A; Prestel, Bonn
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