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T a gungsbericht

Mathematische-

14 /1971

Logik

28.3. bis 3.4.1971 -

"~ Die diesjdhrige Tagung‘zurlmathematischen Logik wurde .
- von den Herren H. Hermes (Freiburg) und - K. Schiitte .~
(Miinchen ) geleltet Es wurden 23 Vortrage gehalten, - L
1;d1e Themen aus der Beweistheorie, der intuitionisti~
‘schen Logik, der Modelltheorie, der Mengenlehre und

der Wlssenschaftstheorle behandelten.

Dle DVMLG hielt Wahrend der Tagung 1hre Mltglleder--

‘; versammlung ab
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W. MAREK : GConstructibility in Impredicative Set Theory

We prove that if M+C is consistent then M+C+V=1
is also cbnéistent,.Aléo somé other results about M .
(M is Morse-Mostowski Impredicative Set Tﬁeory’and  C. is
éertain class form of éxiom'df choice.) |

K. GLOEDE : GroBSe Kardinalzahlen und die komstruktible -

Hierarchie

Nachdem D. SCOTT- 1961 gezelgt hatte, das dle Ex1stenz einer
meBbaren Zahl mit dem GODELschen Konstruktlbllltatsax1om

V=L unvertragllch ist, wurde dieses Ergebnis durch die

Arbeiten von. GAIFMAN, ROWBOTTOM und SILVER Wesentliéh fer-
Astérkt. Insbesondere zeigte SILVER 1966, daB éus der Exi- -
stenz einer Zahl mit der Partitionseigenschaft kjf(w1)<w

"die. Existenz einer Klasse 'C von Ordinalzahlen'folgt,;dié

die Klasse L erzeugt und deren:Elemepte‘in dem Mpdell - I

niéht-unterscheidbaf sind.("o# ekiStiert"),.DiefBedingung
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# = (a)<Y 148t sich abschwichen durch teilweise Relativie-

rung nach einém.ZE—Modell M, und es érgeben sich analoge

Sitze ﬁbef die'Existenz nicht-unterscheidbarer Mengen. Ins-

' beSondéfe erhilt man eine'ndtWendige und hinreichénde.Bedin—

Agung'fﬁr dieAAussage "O%_exiétiert", die echt schwécher~als 

die siLVERsche_Bedingang ist.

W K. BSSLER : Induktive-Méthoden und”Lérnen'aus der'Erfahrung.

c sel eine’ Punktlon, die fiir Paare von Satzen (ev.,mlt er-

'Iullbarem Zweltglled) deflnlert 1st und als Werte reelle Zahlen

annlmmt
Es’Wird'fclgendes1bewiesen:

d,'seiVstrengfkohéfent“(d.ﬁ;,c:xerlaube.in der Anwendung keine

Wetten, die éinen Gewinn, nicht jedoch,éinen Verlust ausschlie-

Ben), c seivsymmetrisch und erfiille gewisse IrreleVanzbedinf’”

gungen sowie dle leepkonventlon fiir Gegens»andsausdrucke.‘

_(1);Dann ist ¢  keine antl-lnduktlve Methode;

(2)~dann-ist Xeine a~1ndukt1ve Methode.genau dann, wenn c

- das Relchenbachpr1n21p erfullt,

(3) falls W(g) kelne Quantoren enthalt und k- eine natiic-

liche Zahl lst,vgllt: o Aaw(g),ar(a1)A.,.Aw(¢k)) =0 .

W. SCHWABHAUSER : Aufgaben zur Modellfheorie

1. Sei'.%k- baw. Yen die Menge aller Theorlen (a. h. Mengen
T von Formeln der Pﬁ 1.Stufe mit Cn(T)=T) , deren Sprache 2
gleich A bzw. eine Tellsprache von A 1st Man untérsuche Ver-
oandselgenschaften;-Zu %q vgl. Tarski, Grundzuge des Syste—
menkalkiils (Fund. math. 25/26).~4¢A ist ein vollstdndiger

Verband, der (im Gegensatz zu ¥ ) i,-a; nicht.distribu%iv ist.
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A=
2. ‘Gesucht eine notwendige und hinreichende Bedingung -
dafir, daB sich in einer Theorie T die Relatiohskonstanten |

.Rj, glelchwertlg durch Funktlonskonstanten ersetzen lassen.

"~‘Losung. Fur gedes auftretende R. .g;lt..y'-

 (n, = Stellenzahl von R.,

J o

n. R i S n. )
=A

'y = Stelle J;AE VxVy:@y)

3 -Bédeute‘*OF. NOF-bzw.'AOF= dié Klasse der éngeofdneten,n

"vder nlcht-archlmedlsch angeordneten bzw. der archlmedlsch

UFG

' angeordneten Korper. Flir die- zugehorlgen (elementaren)iheo— o

f rien hat man beka.n_n'bllch Th(NOF) 'l‘h(OF) . Bs 1st Jedoch

. Th(AOF) DTh(OF)

o Erschelnt in Modelltheorle I (BI Mannhelm 1971)

C--P.'SdHNORR T Optlmale Godellslerungen

Pk(Rk) dle Menge der k—stelllgen P.T. (total rek )

Punktlonen. g :.N-N heifBle linear beschr.; wenn -

I' g(n) /11<co ;; “§€ P2 he;Bt,optlmaleiGodellsleruhg;.Weﬁn
.Agz” v (v = 8(gxid)) .
veP® ger,lin.beschr. o

Grundlegende Sétzé der rekursiven Funktionentheorie, wie '-.:

das Rekur31onstheorem und der Isomorphlesatz fiir Godell-':
's1erungen Jkann man fiir optlmale Gode11s1erungen verschar-_
 fen.. K§(h) or m;n{;1h5=§il .sel die Programmkomplex1tat w‘

1.

fvbn ?thR bzgl; s ¢ P2 (§l - £ @(1 *)) . Zu einer optl-'

malen Godelisierung & und & €P° existiert stets ein
CEN mit K, (h) < Kg(n)C (n€R') . Bs wird ein Zusem— -
menhang zw1schen K (h) und der relat1ven Hauflgkelt des
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Auftretens von Godelnummern zu -h - in einer oPtimalen'Gode-
1131erung hergestellt Es ergeben 31ch aus dem Begrlff der -
optlmalen Godelisierung. Folgerungen fur die Konstruktlon von.

Programmiersprachen.

- J.E. FENSTAD : The game quantlfler

e Game—theoretlc 1deas*were1ntroduced by dlscuss1ng the coms
g parlson of sequence trees in’ H:-theory by means of the so-
'called "ba51c tree lemma". Thls led to the deflnltlon of ..

- prewellorderlngs in. terms of the game—quantlfler.,u'

‘_Next a 51m11arfanaly31S'was applled'to the Kondo-AddisOnhbu
l'unlformlzatlon theorem, leadlng to a game—theoretlc re-el
,lormulatlon due to Y Moschovakls, whlch under sultable

l.assumptlons of determlnateness ylelds unlformlzatlon results

'Aon all odd levels of the prOJectlve hlerarohy

'Flnally the game~quant1f1er was related to the theory of

1nductlvely deflnable sets and the Suslln-Kleene theorem. -

” '_,H.P. ‘BARENDREGT : The~m-ru1e for the )-calculus

'We deflne the w-rule for the x-calculus as follows.-‘ ‘
,.If MZ NZ for all 7. w1thout free varlables, then M N

:Obv1ous1y the w-rule 1mp11es extens1ona11ty.

~Two questlons avise :"

1. Is the x-calculus + w—rule cons1stent9 . o
2. Is the w-rule provable in. the x—calculus + exten31ona11ty°

:'Partlal answers “£6 these questlons Wlll be glven..

Forschur}gsgememschaft
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K ~-P. PODEWSKI T Zur franszendentén-ErWeiterung %opologiSCher.'

'-Korper

Sel (K J) ein unendllcher topologlscher Korper,‘V eine o

'Umgebung der "0 und G dle Menge aller. abgeschlossenen

Mengen. Mlt 118 soll eine Menge von Flltern ff $’c K be~

zelchnet werden. Deflnltlon. Eine Abblldung W von, G Ln

den - P081t1vberelch P einer halbgeordneten Gruppe helBt

freler Ml-vollstandlger P—Fllter, wenn gilt: (A)su(B)

-'falls Ac:B ). 2 u(A\/B)su(A)-fu(B) . 3 u(K)>O "

'4 u({x}) 0 fur xEK. 5. Fir alle ?’Gm >0 glbt

es .AE ?'nnt u(A)<e . Satz: Ex1st1ert zu Jedem

-, 7Hl$lfxiK ein- mﬁ-vollstandlger freler P—Fllter, dann
glbt es eine Korpertopologle Tt auf K(x) mlt' T“ﬂK 3‘,'

1uben den lokalkompakten Korpern erfullen auch alle ab- f
uahlbaren Korper mlt abzahlbarer Basis die. Voraussetzung

des Satzes.

D. Van'DALEN : Anwendung der Krlpke—Semantlk

Mlt Hllfe der Krlpke Semantlk werden Modelle konstrulert
um Unabhanglgkeltsfragen und relatlve Kon81stenzfragen be-

adgllCh Untersystemen der 1ntultlon1stlschen Arlthmetik

rklaren zu konnen.

‘Is Werden Varlanten von . der 1ntu1tlonlstlschen Ver31on von .

Roblnsons s System RHA untersucht

,Jezelgt w1rd daB die Entscheldbarkelt der Identltatsrela—

UFG

tlon unabhanglg von RHA ist, und dasB eben

ix R Vy(x yvx#y) kons:.s‘bent beziiglich RHA J.st Dle Re- .

%ﬂltate werden verschar;t Zu RHA mit stabller Identltat und

mis Hntfernungsrelatlon.
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H. OSSWAID : Uber einen Homomorphie— und Unterstrukturbegriff

in der Kripke Semantik

Zwischen Kripke—Médellen'werden ein Hbmomorphiebegriff und
'ein.Unteistfukturbegfiff als Verallgemeinerungen deriént-'

~ sprechenden klassischen.Begriffe definiert, und es werden
dann die Formeln in der intuitionistischen Logik mit Iden-
Afitét syntaktisch charzkterisiert, die bei diesen Begriffen

. invariant bleiben.

 A.S. TROELSTRA : Einige Bemerkungen iiber Realisierbarkeits—

.;begriffe und hereditar rekursive'Operationen'f‘

Besprechung einiger Anwendﬁngen voh‘Varianten uhd‘Erweite-'
rungen des Kleene’ schen Realls1erbarke1tsbegr1ffes wnd der-

hereditir rekursiven Operatlonen. :

 B. SCARPELLINI : Formal konstruktives Modell fiir Berrekursion

hoheren Typs

‘Bin frither géfﬁndenés Modell fiir die Barreskursion vom hheren
:Typ Wirdvsb.abgeéndért; déB ein Modell erhalten Wird;:welches :
Konstrultiv im unten erklsrten Simn ist. o
Snrachei L der “sééohd‘order arithmetic®

Funktoreh. Terme fiir Funktlonen.f

:~ 26: Intultlonlstlsche Zahlentheorie mlt Auswahlax10m, in L

formuliert.

Abkirzungen: o fiir xya(x,y) lla(x;y)‘ fur a(<31Y>) ’

Lx,y) fﬁr'Paarungsfuhktion %((x+y)24-3x4-y)‘| a=8 fiir
(x) (alx) = g(x)) | a(x) fiir A, [a,XJ | «(x) *B fur
Ag[a,X,B] . ' '

Forschungsgemeinschaft . . : . : © @




System EBI: 7 4 EBIR i e

" Satz A: EBI 1st so stark Wle dle kla551sche AnalySLS. J;”

DFG Deutsche
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Formeln' H1, H2, H3 HA1 HA2 HA3 bezelchnen der Relhe nach'-

..........

',f','_(s) s, (&) o -'Q(a(X+1) x+1)
| ﬂ(s>M<a )~ (3 X)Q(a(X) %)

(8) Mo )AQ(E(x) ,x) > MG x) e
(8) MCag)A(8) [1K(p) —»A(a,(x)*s,x—s-“l)] —»A(o_(x) x)
L9, M(c. ) + AR XD e e

J-*

‘-Regel EBIR.' Slnd H1 - H3 HA1 HAZ bew1esen, S0,. Ast HAB LR 30

=0 ,‘

: bewelsbar, ‘/' PR .-."; . S ,'_»__«l SR r T

[ R N R doled G

-"f“‘, ,_x_.: f BRRAYY vy

Bewels°j Mlt Hllfe elnes konstruktlven Modells der Barre-

RIS

x'....i cal

kur31on,vdas 1n EBI forma1;51e;bar 1st

; vy ) -5 v«r f\
l‘ ?' ey vy . i —x,‘r\i . _'.._‘ = o 1._*3_,_‘: I 5 _}‘“‘ T J_
‘ DA G '¢—;4v.~f—.—‘.‘ EPRSOR Y o .l : -

ernli [AISERCIIREY

W% CARSTENGERDES Loglsche Systeme mlt unendllch langen

Lol - P .
coe et 2iTs i wlswal bhe Nl o

Formeln _5. . 3473;;;¢;¢ |
’ e ' e St s R TAA
BEs Werden mehrsortlge 1oglsche Systeme L1 L2 L1(2n) ‘und

RO ’)D’L .

u?(z y hig abzahlbar unendllch langen Pormeln dargestellt

hi

Bs w1rd glelchzeltlg elne Arlthmetlslerung der Systeme FOTy 5

RERR Y Lo ld
\.. .h- .

genommen und elne unendllche Dlsgunktlon von abzahlbar un— 3

Cadlluh v1elen Formeln 1n L1 und L2 nur zugelassen, wenn dle
‘enge der Nummern dieser Formeln rekursiv aufzahlbar 1st ”;
Tir L1(2n) bazw. LZ(Zn) miissen diese Mengen Zu ;ﬁ geho-‘f
ren. Dabei ist D die Menge der arﬁthmetlschen Mengen, dle

durch prinexe Formeln mit n Quantoren und einem Ex1stenz-.;
quantor als erstem Quantor charakterlslert werden, wobel _
einem Dx1stenzquantor ein Allquantor und umgekehrt folgen o

muB3. Es wird gezelgt daB diese Systeme w1derspruchsfre1 31nd

1ndem dle uchnltt—bllmlnatlon bewiesen wird. AuBerdem wird

o®
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gezeigt, daB die Systeme L1(x,) wund I2(T ) &quivalent

sind und daB Interpoiationssétze gelten.

' U. FELGNER : The Axioms of linear dependent choices

Let »DC“ - be the;éxiom of dependenf'choiées éf-length a
(o & cardinal) - Lévy 1964 - DC¥ is the Bernays (1942) -
Tarski . (1948) axiom of dependent choices - and let IDC® be
the restriction of DCOL to linear ordering relaulons.~
| IDCY If>'(X,s) is a linear ordered set such that for
- all subWe11orderings Yf of type B<<a there :
- e’xistsv z €X W:Lth Vy €Y : z>y , then'..-(X,S) '
has a subwellordering of type «a .;' | .
'-We 1nvest1gated the interdependence between the axioms DC“,;
- IDC* end AC® . Jensen showed that ACY - IDCY is not a
jtheorem of ZF . We proved by means of_then‘é forcing method

';the folloWing.

Theorem 1: (ACwAIEDCw) - DCw. is not provable in. ZF ..

~ Theorem 2: IDCY - AcY is not provablé in  ZF .

" This giveS~the'complete picture of implications among DCY¥,
© . IDcY, Ac®. provable in ZF (obv1ous1y : ZFF+DCY - 1DCY,
78+ DCY -.Ac‘”) | .

G.T. KNEEBONE ¢ Mathematical logic in relation to ordinary

mathematics

Mathematicalilogic'is now much more a theory ofllbgical'
structure than a theory of correct inférende,-and we may ask
. what it has to say to the working mathematician. Various

spécific questioné relating to the use of mathematical logic

o®
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in ordinary mathematics are considered. Then a number of
,philosophical issues are raised: (i) The-implicatidns of

the fact that a mathemétical asserfion is only cbmplete in

" the context of a theory;'(ii) the~folefof‘formal systems
~ in mathematics; (iii) the question whethef axiomatié set
'-theory has any cdntent; (iv):the'question1of the sdurce'of.
: mathematicalitruth, especiéllyaifla hegativeAahsWer is |

_ giveh'to (iii).

K. POTTHOFF : Enderweiﬁeiungen von Nichtstaﬁdardmodellen

" der natirlichen Zahlen

Durch Konstruktion von elementaren Submodellen von Ultrapo—

- tenzen wird bewiesen:

Satz: W sei starke elementare Erweiterung eines Relatio-
nensystems T’. =(N’<"R1"..."R(I,.‘.)d<'y
dquivalent, aber nicht isomorph zu ¥ . Dann gibt es eine

.
, W sei elementar

elementare'Erweiterung.KK' von ‘L mit den folgehden Eigen-

schaften:

S1) || o= max{ (M|, |M*|}

UFG

-2) BK;'qnd /(¥ sind elementar‘einbettbar in W' .

(Der Einfachheit halber identifizieren wir im folgenden ¥l

bzw. Kkﬁn‘mit Bildern unter diesen Einbettﬁngén) |

3) ® ' ist Enderweiterung von WU , “

4) Alle Elemente von M* - N sind groBer als alle Elemen-
te von M . ; | l

5) % ist konfinal mit M' und M¥ - N ist koinitial

mit M' - M .

Deutsche
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B. JUHOS : Geometrie und Wehrscheinlichkeit

' Die Ausdriicke "Réum"-und."Wahrscheinlichkéit" werden der
triadischen Erkenntnisanalyse ﬁnterzoggn.lEs:zeigt sich dabei
eine wéitgehende.Analogié zwischen den drei Raum- und drei
Wahrscheinliéhkéitébégriffen. Den Erlebnisr&umen, den logisch—
mathematischen Riumen und Qem phy51kallschen Raum stehen dle
'Erlebnlswahrschelnllchkelt die loglsch-mathematlschen Yahrf
schelnl;chkeltsrelatlonen und die physikalische Wahrschein-
‘lichkeit gegenﬁber. Augenfé11ig'ist die Analdgie zwischen der
die géometrisch—metrischen Systeme'ordnenden Funktion (d.i.

der Krummungstensor) und - der die wahrschelnllchkeltsmetrlschen
Systeme ordnenden Funktlon (G—Funktlon) Auch die ParalTell—
tat von phySLkallscher Geometrle-und phy31kallscher Wahrschein-
1ichkeit, die beide Phénomenordnungen, wenn auch verscbie&eLerA
-Eorm, ennzelchnen, 188t die erkenntnlsloglsche Analogle deL-

: Ausdriicke "Geometrle" und "Wahrschelnl;chkelt"verkennen.

B;J.'KOPPELBERG . Wichtregulire Ultrafilter

Sei x -meBbar, 0 :Kardinaizahl 2% 4 F n-volistandiger, uni-
former Ultrafilter auf o , u Kardinalzahl-mit @sg<n y G
"nicht c-vollsténdiger U.F. auf y . Fir H=GXF ergibt sich
denn: | B | |

1) H is% unlformer, nicht o-volls». U.F. auf UXo

. 2) Fir jede Kardinalzahl 1 mit 2Uecty und  nex gilt:

. Ist H'cH und |H'| = x , SO ex 1sU1ert H'¢c H' mit

|[H"| =\ und VxeP (H") NxecH . .

3) Ist y die kleinste Kardinalzahl, so daB jedes G'c G

| mit -IG'|2y ‘eine unendliche Teilmenge mit niéhtléerem

- Durchschnitt enthilt, so gilt das Entsprechende fir vy -

o®

in bezug auf H .
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.Welterhln wurde kurz iber das Verhalten der 1m Satz er-

Wahnten nlchtregularen Ultrafilter bei Abblldungen von

uxp | auf Kardinalzahlen <x und bei bestimmten Cohener-

~ weiterungen berichtet.

 R. DRIESCHNER : Zur dialogischen Deutung der Togik

‘Eine Dialogsprache sei ein Graph 'E : Ao RA, dessen

: Knoten_als:Aussagen gedeutet Werden, Wobei‘die.Aussage X

© ein Einwand~gégen' ¥y heiBe, wénh~.x:€E(y) ; bei E(x)=g

. heiBe X Prlmaussage. Ein Dlalog in E liber dle These x

sei ein n-tupel D-(x1,...,x ). von Aussagen von E mit

X= x1 . ,D stiitze . xi s Wenn D kelnen in D vorkommen- -

den Einwand gegen. x stutzt. Sei AA=={D|D Dialog in E}

~und  z={o|o :a-4A) 'einefMenge»von‘Stratégien, so daB fiir -

1

€Y und DEA stets " o(D) eine FortSetzung vbn D ,ist;

und die These x von D stutzt [entkraftet], wenn D x

‘entkréfﬁef.[stﬁtzt};. o helﬁe loglsch ~wenn o(D)-D kelne

"PrimauSSagen enthilt; o helBe (loglsche) Gew1nnstrateg1el

fiir X Wenn fiir jedes tTE€Yx dle Folge (x),o((x)),

T(U((X))),..o_ mit einem x stutzenden Dlalog endet.

Dann lassen 310h zZu zahlrelchen Loglksystemen 2? durch ge—
elgnete Wahl von E : A - RA und ¥ solche Tellmengen |

A'-{X:GA[ fiir x ex1st1ert ‘eine loglsche Gew1nnstrateg1e}

- von Aussagen aussondern, dle als Ubersetzung der 1n.‘5 gul-~

-tlgen Aussagen lesbar 81nd.

DFG
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H. PFEIFFER : Uber Bezéichnuﬁgssystemé'fﬁr'Ofdinalzahlen

' Es wird nach der Methode von H.BACHMANN ein Bezeichnungs—

'~‘sySuem B fir Ordlnalzahlen mit Hilfe von Normalfunktionen

Peutsche’

Forschungsgemeinschaft

und. Hauptfolgen konstrulert das elne Erwelterung des Bacnmann—

. schen Systems auf Zahlenklassen mit- belleblgem endlichen

Index darstellt Sel Z das System der SCHULTEuchen Klammef—

-.symbole mlt q 01,92,.... als’ Grundsymbolen und der Stufen-‘

bedlngung. Es werden zwel 1n3ekt1ve ahnllche Abblldungen von

% in B und von B in ¥ effektiv angegeben und damlt

.gezeigt;,déB  B und % dlgselben'O:dinaiéahlen}bezeichnen;v

'H. SCHWICHTENBERG E Beweistheoretische Charakterisierung

einer Erwelterung der Grzegorczyk—Hlerarchle

lszs erd eine Weltere Charakter1s1erung der Grzegorczyk—Roboln-

w

Klassen é'a- fur a < w ange'reben. (Vgl. Vortragsauszuoe der

7Tagung vom'6 - 10 4. 1970) Ausgangspunkt ist Krelsels Re-

- sultat, daB dle € —rekur31ven (ordlnal rekur31ven) Funktlonen

(o)

o mit den 1n der kla331schen Zahlentheorle bewelsbar rekurs1ven

Punktlonen zusammenfallen. Es llegt nahe, einen Zusammenhang

zw1schen Kompllzlertheltsmaﬁen (Ordlnalzahlen <e ) fir

zahlentheoretlsche Bewelse und der 8 -Hlerarchle zZu suchen.

‘_;Gentzens, Ordlnalzahlzuordnung erweist sich hlerfur.als un-
" geeignet. Fir einen intuitionistischen Sequenzenkalkiil mit
'implikatiOhs- und negationsfreien Formeln 1#8t sich jedoch

'eine~Ordinalzahlzuordnung angeben, so daB.folgendes gilt:

Eine Funktibn f heiBe beweisbér"total wenn es ein ¢ mit
frelen Varlablen XygeeosX ¥ glbt,'so ‘daB ® den Graphen

von f (im Standardmodell) definiert und gllt F—Byw .
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Seil 2?a=5{f|f beweisber-total'mitvOrdinalzahl < wa+1} fiir

a.< w¥ . Dann ist ﬁdi;'éai fir o < o? .

p. ACZEL A new approach to the Bachmann method for descrlblng

countable ordinals =

We glve an’ alternatlve method to that of Bachmann for de-
.scrLblng countable ordlnals u51ng hlerarchles of normal func—
-~ tions 1ndexed by a segment of ordlnals 1n the thlrd number

class.

' DefinitiohAofvhormal‘ é' 10, - QO by 1nductlon on v < Q .
~ . 2 -2 2
1fa<v
otherw1se

‘a < QZ 1et Cl (a) be: the closure of avi{o0, Q} under +
(a)nn if as -

and evf’ Let . C1 (a) = {Cl (a) otherwise

GivenA“Bu for w<v let B (a,B) { “ « For -
and let 'e;."be
the unlque normal functlon whose range is {a]Cl (a)-—a}

 Theorem.,(1) 9 (0) is the first strongly crltlcal ordlnal._e'

(2) 0 (0) = ¢?' 1(1)(1) in Bachmann s notation
wgk , o

- The deflnltlon ‘has natural exten51ons to hlerarchles of nor-
mal functions on the finite and transflnlte number classes
and we conaecture that the ordinals obtained are closely

‘related to those of Pfelffer and Isles.

CH. MU‘LLER : Lb-sbarkeit und Lésung spezieller Gleichungen

. der elementaren Mengenlehre

Der Vo*trag behandelt die Frage der Berechtlgung 1nduktlver
De¢1n1tlonen im Rahmen der Mengenlehre. Induktlv deflnlerte
lMengen 1assen 31ch auffassen als Losung gew1sser Glelchungen,
o im elnfachsten Fall von der Form -

(€)X = AuR"™X [R"X := {y| ax(xfe’x/\'(:'c,y)_e R) }]

o®
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 Ist R fundiert, so ist>:(G)  eindeutig 1l6sbar. Sind A,R

auBerden rekursiv aufzéhlbar, so-ist die Lisung von. (G)

rekursiv aufzihlbar. Entsprechende Resultate'ergében gich,'

- flir kompliziertere Typen induktiver Definitionen sowie fir

simuitan'induktiv'definiefte,.éndliche.Mengensystéme.

“H. Osswald, Minchen
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