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Unter der Leitung von Herrn Prof.Dr.G.H.Miller (Heidelberg) fand

im Mathematischen Forschungsinstitut Oberwolfach eine Arbeits-

tagung {iber Modell-Theorie statt. Fragen iiber die Struktur

yi—kategorischer Theorien waren das beherrschende Thema. In

einer Reihe von Vortrédgen wurde die Arbeit:
S.SHELAH: Stability, the f.c.p. and Superstability, model-
theoretic Properties of Formulas in First Order Theory; '

Annals of Math.Logic, vol.

(1971) p. 271 - 362,

weitgehend im Detail durchgearbeitet. Abgerundet wurde der

Fragenkreis mit Vortrigen iiber die Eindeutigkeit von Prim-

Erweiterungen fiir w-stabile Theorien und . liber die Charakteri-

sierung der }(l-kategorischen Theorien abelsdher Gruppen.
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Vortragsausziige

LAY

U,Pelgner: Ein Vademecum algebraischer Theorien
Eé wurde eine Ubersicht iiber eine Reihe grundlegendef modell-
theoretischer Begriffe gegeben,'d!:le in einem engen Zusammenhang

'mit dem Gebiet der N -kategorischen Theorien stehen. Diese: Be-
griffe wurden an Hand algebraischer Theorlen eingehend erldutert.
(1)1 Die Theorie der elementar-abelschem p-Gruppen ist in allen
_endlichen und in allen unendlichen Michtigkeiten kategorisch.

(2) Die Theorie der atomfreien Bo._ole‘sc‘he-rir Algebren ist nur in der
Midchtigkeit No kategorisch. Sie ist nicht @ -stabil. (3) Die \
Theorie der Gruppe Z ‘aller ganzen Zahlen hat di'ie'f.c.'p. (finite . -
cdvrgr pi'operfy)"{, da Z Untergruppen woh beliebig hohem endlichen-
Index besitzt. (4) Palls P eine freie Gruppe ist, dann ist Th(F)
nicht @ -stabil. Es gilt der folgende Satz: Falls G eine torsi-
onsfreie Gruppe ist ‘und Th(G) @ -stabil ist, dann ist G teilbar,

Die: folgenden Vortrige geben eine Ubersicht liber d‘ie'Paragraphen'

| 2 - 5 der oben angegebenem Arbeit won S.Shelah.

P.Schmitt:  Unstabilit#dt und Hquivalente Eigenschaften

(nach Shelah § 2) | - @

Eine Pormel (¥ ,7) heift A -stabil in dem Modell 3L , falls
1 ' fiir jede Teilmenge A < || eilt: falls Card(A) <A , damm
‘ guch Card( Sm(A) ) <A . Dabei ist Sm(A)\ der Stone-Raum aller
vollsthndigen p-m-Typen iiber A , Mithilfe der Mengen S (A)
wird der m-p-Rang eines Types p definiert. Es wurde unter Anderenm
der folgende Saitz bewiesen: Kquiva-lent sind:

(1) q;(i’,?) hat die Ordnungs-Eigenschaft,

(i) Es gibt keine endliche obere Schranke fiir die Rénge der

(1i1) Es existiert AS|W(|mit N < Card(A)sA < Ca.rd.(S?(A))o

|

-

m-9-Typen,

} Daraus: folgt dann Satz 2.13 von S.Shelah,
|
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G.Stra-ub; Eigenscha;?ten, die mit Hilff von Typen defimiert sind
(nach Shelah §§ 3, 4).

Es wurde gezeigt, daf die Unabhlngigkeits-Eigenschaft die Ord-

nungs-Eigenschaft# impliziert. Gleichfalls folgt die Ordnungs-

Eigenschaft aus der strengen Ordnungs-Eigenschaft. Wenn die Formel

(p(?,?) die Ordnungs-Eigenschaft (0.E.) besitzt, dann existiert

eine ununterscheidbare Folge, mitt der o(X ,;) die Ordnungs -

. Eigenschaft hat.

U.Felgner: Definierbarkeit wvon Typen

o (nach Shelah § 3). .
Es-' wurde der folgemde Satz diskutiert: Sei ot =<A,...> eine
elementare Substruktur d-’es saturierten T-Modelles L = <C,v...>
und sei A BS C , Falls p € S:;(A), danm kann p 2zu einem
Typ - p*e S?(B)’ gleichen Ranges erweitert werden. |
‘ ‘E‘ine erste Beweisidee ist etwa wie folgt: p wird in et durch

eim Element e realisiert. Setze
*

o ={oTH%) it F o(2,0) . W€ B“}.
Man kommt so a"llerd'ings nicht zum Ziel, da ¢ nicht in A zu
liegen braucht. Dies fihrt zwangsléufig zum Beérifr der ‘\,)-'B -
Definierbarkeit von Typen. Es gilt: Falls cp(’i’,_y') stabil ist
und Card(B) = 2 , dann existiert \/J(-y_.,;)‘ so daf p € S?(B)*
Y—B—definierbﬁr ist. Daraus folg‘u:Adann der oben zitiert'e Satz,

K.Gloede: Nicht-unterscheidBare Folgen und Mengem..
(nach Shelah § 5).

Eine Menge I = { gk 3+ k< a} von verschiedenen Folgen der

Lénge m heift A - n - nicht unterscheidbare Folge (bzw.Menge),
genau dann wenn flir alle Formeln (p(i'o ’ L ....o,';n-l; T)ed
fiir alle ¢ € A und alle aufsteigenden Folgen k., < 0o <k _q4<a

£, <.ees £

ey < C (bzw. verschiedene n-tupel {kov“’kn-l} K
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{2,000 £, 1} aus o) aits

': w(gko,..,‘?kn‘lg ") = [: cp(;e°,..,&'e"“1; c) .
| ‘I ist nicht-unterscheidbar iiber A gdw, I ist A -n nmicht-unter-
scheidbar iiber‘ A flir alle n und A = Menge aller Formeln.

(1) Falls A und A endlich sihd, so folgt aus dem Satz von
Ramsey, dap jede: unendliche Menge I eine unendliche Teilmenge-
enthﬁlt, die eine A -—n nicht-unterscheidbare Folgea fiber A ist.

(2) Die Methode von Ehrenfeucht - Mostowski benutzt (1) und den
Kompakthei tssatz, um die Existenz von Modellen mit# nicht-unter-

scheidbaren Folgen beliebiger Kardinalzahl zu zeigen.

.

- unterscheidbare Folge auch nicht-unterscheidbare Menge ist. Insbe-

(3) Es werden Bedingungen formuliert, unter denen jede nicht-

~sondere ist eine Theorie T stabil gdw. jede unendliche und (bzgl.
den Modellen von T) micht-unterscheidbare Folge eine nicht-unter-
"scheidbare Menge ist. (4) Fallss T stabil ist und eine geeignete
Folge <von' Typen Py gegeben ist, so bilden die E.?k y die Py
realisdieren, eine nicht-unterséhei-dbare Folge. Als Anwendung er-
h&1t man: Ist T stabil, Card(T) < A und N ein T-Modell, das
?\ —saturiért, aber nicht 9\+ -saturiert ist, so enthilt N eine
nicht-unterscheidbare Menge der Kardinalzahl ?\ y aber keime der- '
artige Menge mit g}rﬁﬂerer Michtigkeit. (5) Weitere Aussagen ‘iiber
‘micht-unterscheidbare Folgen und Mengen folgen aus der Annahme,
daBp T nicht diee f.c.p. (endl.ﬁber,deckungs-Eigenschaft) bzw.
niecht die Unabhéingigkeits-Eigenschaft besitzt.

K.P.Podewski: Uher die Michtigkeit des Stone-Raumes
(nach Shelah § 4).

Fiir eine Kardinalzahl A sei Ded(A ) die kleinste Kardinalzahl
u derarf , daP keine linear-geordnete Menge D der Michtigkeit
-4 existiert, die eine dichte Teilmenge der Kardihalitb’;tc <A

besitzte. Es: wurde der folgende Satz bewiesen: Falls: (p(i',?r) un-
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stabil ist, A<K < Ded( A ), dann existiert eine Menge A mit
Card(A)€A <K s Caztd(S;l(A))‘. Falle o(X,y) die Unabhingigkeits-
Eigenschaft hat, dann existiert zu jedem A ein A so daP
card(A) <A < 2?\ = C'ar@(sg(A)). Umkehrung: PFalls fiir eine unend-
liche Menge A eine reguldre Kardinalzahl N\ existiert, so daP
Ded( Card(A))< A = Cazrd(sg;(A) Y, dann hat o die Unabhiingigkeits-
Eigenschaft#. Abschliefend wurden die SH#tze 4.4 und 4.6 diskutiert,

U. Pelgner: Ni-ka.tegorische Theorien abelscher Grunnen

In seiner Arbeit ,, On Wy ~categorical theories of abelian groups®’
(Fundamenta Math. vol.70(1971)p.254-270) hat Herr A.Macintyre
die jenigen abelschen Gruppen G klassifiziert, deren Theorien
T™h(G) @ -stabil sind: f‘ur eine: abelsche Gruppe 6 ist Th(G)

dann und nur dann @ -stabil, wenn G = D& H , wobei D teilbar

‘und H von beschrénkter Ordnung ist. Daraus folgt nach Macintyre

dann der folgende Satz: Sei G. eine abelsche Grupne. Dann ist

Th(G) dann und nur danm N -kategorisch, wenn entweder G = K@ H ,

1
mit H endlich und K = direkte Summe von Kopien einer festen
endlichen zyklischen Gruppe von Primzahl-potenz-Ordnung, oder:
6 =D®H mit H endlich und D teilbar mit der Eigenschaft,

daf D fiir jede Primzahl p h8chstens: endlich viele Elemente der

‘Ordnung p enth#ilt.

JeA.Makowsky: Eindeutigkeit von PrimModellen.

Es wurde in diesem Vortrag {ibrer die Ergebnisse won S.Shelah:
» Uniqueness and Characterizatiomr of Prime Models over Sets for
totally transcendental first-order Theories?® (Journal of Symbolic

Logic 37(1972)p.107-113) vorgetragen.

U.Pelgner (Heidelberg}
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