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Funktionentheorie

~13.2. bis 19.2.1972

- Die Funktionéntheorietagﬁhg;:in:defen Mittelpunkt Funktionéﬁ o

einer Veranderllchen stehen,. fand.in dlesem Jahr vom 13.. bis ~?f5
19. Februar. im Nathematlschen Forschung31nst1tut Oberwolfach j?f'
statt. Die Leitung hatten H. Wlttlch (Karlsruhe) und R

' -Ch.Pommerenke und J. Wlnkler (belde Berlln) ubernommen. Der f;ff;“

: Tagung konnten 52 Teilnehmer aus dem. In- und Ausland, dabe1' : ey

19 aus dem Ausland belwohnen.“Zum Bedauern aller Anwesenden.ﬂf;'

 -konnten viele an dleser Tagung Interess1erte, 1nsbesondere

auch den Teilnehmern eng verbundene Kollegen aus den USA L
wegen der beschrankten Kapaz1tat 1m Porschung51nst1tut nlcht j;;j

’-kommen.~

"}Dle Tauung war neuen Forschungsercebnlssen gew1dmet Es wurden

29 Vortrage von 30 -A45 Mlnuten Dauer crehalten. Die- Ergebnlsse,'g{
iber die berichtet wurde, betreffen die. verschledensten Themen—_gé

 kreise’ innerhalb der Funktlonentheorle, wobel s1ch elne .
- gewisse Haufung in Bezug auf leferentlalglelchungen, konforme
-~ Abbildungen, . quas1konforme Abblldungen und Wertevertellung

flzelgte.

~

'._Auch diese Tagung erw1es w1eder den Wert der durch dle vom'””'”'?

’Forschung51nst1tut ermogllchten, regelmaﬁlgen Funktlonentheorle-

: itagungen.
'Teilnehmer ‘ . : -
J.M. Anderson (iondon), - 1;: K. BShmer (Karlsruhe)
I.N. Baker (London) . J.G. Clunie (London) ,
J. Becker = - (Berlin) - = - oC. Constantinescu (Bukarest)
'H. Begehr - (Berlin) ’u.?au'.H Cremer (Merzhausen)
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“H. Epheser. (Hannover) ‘{qf o ;,; A.E. Obrock (Cleveland)nfﬁl
N G nPiank (Karlsruhe) Aj{g‘i. "B. Peschl (Bonn). SN
' F. Gackstatter (Berlln)l5i'_ “A. Pfluger (Zurlch) o
4‘7D. Galer (Giessen) - _;inﬁVﬂnf__Ch.LPommerenke (Berlln):iﬁixf_'
CPLWL Gehrlng (DJursholm)fQ} j';ﬂ)‘E Reich . (Zurlch) e
- H. Grunsky (Wurzburg) ;lffd'fif L. Relch (Graz) R
K. Habetha -(Dortmund) A, Reimamn (wlnterthur),_jf*;f
G. Halasz. (Budapest) 1flfj(h “A,M.v. Renteln (Glessen)ff?tn'
. W.K. Hayman (London) - .- E. Réding (Berlin)
K.P. Herfeld (Berlln) L ?;»]ffSt;jRusqheweyh (Bonn) L
A. Huber - (Zurlch) “,vj M”~“'{,’W;’thWarzf](Frankfurt)1fﬁ'
F. Huckemann (Berlln)V, 45’i‘**'K"strébe1 (zuricn) -
G. Jensen . (Berlin) - ;1}fL . H. Tietz - (Hannover). |
~ E.G. Kausen (Hannover).f.ﬁ..:v - St. Tlmmann (Hannover) f--;ff
 H. Kdditzf~(Wurzbung).3}f?';;n(f “P. Turdn 1(Budapest) :)

,.: Th. Kovari (London) nthQ”.-l " N. Wagenknecht (Wurzburg)
1)0. Leht0'~(D3ursholm) 'plﬁ;j_ - H. Wellsteln (Wurzburg)
1“‘K;>Lesch1nger ‘ (Bonn) '57iff}5}f3J. Wlnkler -(Berlln)

_A‘fA,J.‘Lohwatef' (Cleveland) -) K.=d erths (Bonn) -

" E. Mues (Karlsruhe) ;»ﬁ_ H. wlttlch (Karlsruhe)
. _R. ‘NeVanllnna (He131nk1) ' D Wrase (Karlsruhe)

o J. leolaus (Bonn) . H J W Zlegler‘ (Wurzburg)

,f,‘,~"

_”Vortragsauszﬁgew{fgf*}gﬂ‘ R

REES ANDEden!j*Béricht'ubéf?Blécn-Fﬁhktianenif”gig,
. ‘ T S , ol
,Behandelt wurden Fragen, dle 1n elner Arbelt von.f;531~

,_Anderson, Clunle und | Pommerenke (erschelnt demnachst)

.,:betrachtet werden._Der Banachraum der Bloch—Funktlonen o -
 wird von den im Elnheltskrels analytlschen Funktlonen f:ﬁ}ﬁ;].i("
4 geblldet d1e der Bedlngung ' . “ o

” f ” _SU.ﬁ)( 1— IZ | ) 'f (Z) |<0° j_.”.:‘ o

;)genugen. Es wurde uber elnlge Satze uber Dualltatselgen-nf?
schaften, Nullstellen, Randelgenschaften und Zufalls—Aq,.‘
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I.N. BAKER: Picard sets for entire functions =

_ E is'a?Picard‘set¢i5 everyhentire tranSCendental f omits
B - ~ at most one value in C(E).
1-Improv1ng results of Topplla and Wlnkler, L S. leerpool
and I N Baker have shown:

- Theorem 1: If q>1, there ex1sts K(q)>O such that, if
f (1) E-{b.k 1s a unlon of k dlstlnct sets E; {a }_‘ ?u
| 1sisk, i=1, P 3,...,’ such that -|a lqua | for o

Ae-all n, 1' hfr““

'lstkiij. if for some p one has d(b E (b ))>|b | -p for ‘ﬁ}h

'H T.‘i1arge b € E; | S

and with ‘real g1,€2,g3,";;;A1
(111) log% <—K(q)(loglb l)

then the. union - of dlscs of centre n, " radlus gn: _'af f
Plcard set Condltlon (111) is best pos51ble. B

' f..TheOrem 2% If E—{a }, where a -ew, if-there exists;ff,.ft' :

U g>0 such that d(a yE~(a, )) > glanl/logla r and O
R if - there ex1sts K>0 such . that 1f<§ >0. satlsfles )

‘. .-'.2f5ffhiht;i h:log log (1/% ) >K (logla I) then the unlon'of‘f
SR _ dlSCS,Of,CthTe an,“radlus gnhls'a_Pieardtset,["

'hZVJ. BECKER Schllchte Losungen der Lownerschen b};;%2~7ff‘
SN leferentlalglelohung oD

' “;Aus ‘einem Satz {iber den Zusammenhang der allgemelnen Losung :
" der ‘"Léwnerschen leferentlalglelchung fiir Subordlnatlonsketten"t‘
"Emlt der schllchten Losung und ‘einem welteren Satz uber dle qua81-af'
:'5konforme Fortsetzbarkeit der Anfangsglleder gew1sser schllchter
*,rSubordlnatlonsketten -werden recht allgemelne Krlterlen fir
'ﬁ.Schllchthelt und. qua31konforme Fortsetzbarkelt analytlscher
- Funktionen abgeleltet - _ o
lfAls Spezialfdlle ergeben 51ch dle folgenden (zum Tell bekann--'
-:5 ten)<Bed1ngungen L e 5
DFG: i SRR Y )




'Fortsetzbarkelt folgen

: fH,lBEGEHRE, Die 1Q§arithmisché Methode in der WértVef¥ ;”??7?fﬁ~ ‘!

1f4,' -
' f"(Z) — ‘ k N -— | . .
N f»(z)l B ,*lZIQ_"fy<9)f9' T ) (IZlfj),A»'

-,-."””F'(?;)' - |;l2 T ('4'>”» 

: (f(z) analytlsch in. |z]<1, F(z) analytlsch in 1<|§|<m),

aus denen fur k.= 1. Schllchthelt und fur k<t qua51konforme ;1

‘k-.

teilungstheorie pseudoanalytischer Funktionen. -~ - -

 Die mit Hilfe der Pompeiuschen'fbfmél‘abgeleitetewvefailgé;ff“l '
'melnerte P01sson—Jensensche Formel gestattet eine Abschatzung L
" der logarithmischen (F, G)-Ableitung einer (F, G)—pseudoana-*

© lytischen Funktlon und damit die Anwendung der von Nevanllnna

v fgegebenen 1ogar1thm1schen Methode auf pseudoanalytlsche '

H ’Funkt1onen. S = , s S

 '1,A11erd1ngs bekommt man elne wesentllch schlechtere Restglled- '-

abschdtzung, als sie. Habetha (Ann, Acad. Sci. Fenn. Nr. 406(1967))5
Au‘unter Verwendung der potentlaltheoretlschen Methode von Ahlfors '
‘, 1erha1ten hat ' ‘ R ‘ R

"Ka'BGHMER~- Kennzelchnung llnearer leferentlalglelchungen: 21?lf 

S durch Wachstumsbedlngungen :“{q

. Die Différentialgleichungen'der*maﬁhematischén"?hysik'uhd"" |
__-gew1sse Typen hoherer Ordnung werden - Jewells durch eine ge-;‘
~‘'wisse Anzahl. von mogllchst allgemelnen funktlonentheore—' '

i)FW:

ﬂgtlschen Eigenschaften eindeutig- charakter1s1ert Das gellngt fff{

- indem man z.3B. ‘eine Bestlmmtheltsstelle in O und eine Unbe- - L

,?_stlmmtheltsstelle in vorschrelbt ‘Neben- gew1ssen Symmetrle_; z= 

‘ifelgenschaften der Losungen splelen Hochstzahlen von - 11near"‘”

. unabhdngigen Losungen von. ratlonalem Charakter in’ o, dle . :
-Summe der Wachstumsordnungen elnes Fundamentalsystems u. a.,m.;{;j

elne Rolle. So 81nd d1e erwahnten leferentlalglelchungen von-

Deut?che - e e ) ' e P : - e " - j.-.‘: " SRR .
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ﬁrgeneral and. more elegant

A'}(*) (n) ; 25 (n—1) + {;.¥+Ma w'aid,ijva

E:angewendet Dabe1 setzt man

der Forﬁ ' N
. zfmw(m)+..:+bj(z)&(j)+...+bé(z)m%0 mit
S b, (z)— B 2

=3 o

Sucht man umgekehrt elne Menge von leferentlalglelchungen
~der Form (D), die bei n1chttr1v1aler Wahl der Parameter B.

i

-leferentlalglelchungen der- oblgen Typen Dlese Zuordnung
ist elnelndeutlg.;ry'-«a_~,M'~- ~ :

on Baire topologlcal spaces.

"1,The pr1n01pal results concernlng “the natural and SpelelC
 'order on the convex ‘cone of- hyperharmonic" functions on a-
" harmonic space ‘as well as the balayage of positive. _‘ .
-t‘hyperharmonlc functions may be derlved from some elementary
'ﬁtpropertles of thls cone. ‘This fact enables to treat these"'
- problems in an ax1omatlc way, whlch makes the theory more

1rfqdf;rRANKfffAnWehdﬁngeﬂfdes IﬁdéxigénZéf1Fuﬁktionenfig~ffjﬂf”“

C S Im AnschluB an den Vortrag von Herrn Mues W1rd der Index L
_.ﬁ~ganzer Funktlonen auf dle Losungen llnearer leferentlal-f;.
ﬂ?glelchungen i i TS TR

g e oA j'.i'P.Olvb(nome'?‘_ -

q = { .al_ fur I | ,’me(R belleblg,“

fund nennt fur r > O und f ganze Funktlon:

Iy (r f) ='lsTp V (%)

ﬁ%*N',ogJVSTitg

die vorausgesetzten Elgenschaften haben, so erhdlt Tan w1ederﬁl

- C. CONSTANTINESCU‘V Convex cones of continuous. functlons 1fi'5,, S

&




-6 =

7:_‘[dénv&fIndeX'von' 5. Bs gllt dann fur , .
i o 1dg I“(r £)
ﬁk(f = 11m sup  log r o
R ‘I‘—%O"_ :

max (o A- 'l+o<) <(50<(f) <) fir o< 1, ﬁ“(f) —00\ fur « ; 1,0
~ werm f dle Vachstumsordnung S hat., .. T

;Fur aie. transzendenten Losungen von :(*)»_Werden folgende Er- -
_gebnlsse gezeigt: : L : : ‘ o e

A) Es sind nur endlich v1ele Wachstumsordnungen ‘ L
e © > A, >, >”.>1 > 0, qanmd) eQ, 

S , aq-
B mogllch (bekannt') . o
B) w sei eine Losung von (%) ., = A(w) , damn gilt
'“vfur E >0 '  ., ‘A“f' .-i:j : R
| I (r w) (d+£)r) 1+“ |

- fur 'r > (5) _und s s 1. Damlt erhalt man aus den ‘_
o Ergebnlssen des Vortrags von Herrn lues Abschatzungen i
gfur die Anzahl der c—Stellen von - w. in der Kreis= ..

scheibe |z-a| < R , R = R(a,w) . Insbesondere werden_  >“
noch Fragen der beschrankten Wertevertellung fiir dlese o
Losungen von . ( ) betrachtet ' Cl

| F GACKSTATTER' Methoden der Wertvertellungslehre be1
- . Mlnlmalflachen im. R3 P

In dlesem Vortrag beschaftlgen wir uns mit vollstandlgen ?ﬁ;~?ff
‘Minimalfldchen S im R3 und. den -Ausnahmewerten des spharlschen.f, 
Bildes. Wenn S keine Ebene ist, dann ist diese Ausnahmemende s
. nach einem Satz von Ahlfors- und Osserman hdchstens von. der’,[fﬁi*
 Kapaz1tat Null., Man kennt ‘aber nur- Beispiele- solcher Fléchen ::if
mit 1,2, 3, 4 Ausnahmewerten (Osserman, Voss). Wir- grelfen'iir
 ~d1eses Problem mit Methoden der Wertvertellungslehre an.’ Es S
'  fwerden Flachenklassen angegeben, bel denen die- Anzahl der
nAusnahmewerte <5 ist. S ‘ ' o

Deutsche . . ) " . . . . . . o
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D. GAIER: Einschrinkung des konformen Moduls von Vierecken -

Der konforme Modul m(V) eines'Vierecks V-mit -Ecken P P PB’P ‘
kann durch eine Mlnlmalelgenschaft charakter1s1ert werden. Ist Gil‘
das zu V gehorige Gebiet, und K die Klasse aller in G stetlgeni
Funktlonen f mit f=0 auf der Seite P1P2 von V und f=1 auf P3 4
und bezelchnet D [f] das zu f gehorige Dlrlchlet Intenral - so ist

"m(V)= 1nf{D [£]: er} Schrinkt man f auf Unterklassen K, von K -
ein, so erh#dlt man obere Schranken D, fur m(V), und die BetrachA_:
tung des konguglerten Vlerecks A 11efert untere Schranken fiir o
‘m(V). Solche Unterklassen 81nd leicht angebbar, wenn G etwa ein .
Gittergebiet der Maschenwelte 1 ist, indem man G zu einem. Gltter— E

l‘ . gebiet G der Maschenwelte % verfelnert und auf G Funktionen zu- _
- . 18Bt, d1e in jeder Masche von der Form axy+bx4oy+d bzw. stuckwelse
Tfllnear 51nd Die Ermittlung des 1nf{D [f]: feK } =D, in diesen |

- Unterklassen von K. fihrt auf die Bestlmmung einer dlskret-harmonl—&
‘schen Funktlon, d1e rechnerisch durch Ldsung eines Glelchunos—}_fy
systems (bis ca. 12 000 Unbekannte) bestlmmt wird. Fir den S

'~ Fehler D —m(V) kann elne O-Abschitzung angegeben werden.. Das Ver-jf
f'fahren wird auf elnlge Vlerecke V angewendet, deren Moduln bekannt

' 31nd sowie auf elnlge symmetrlsche Rlnggeblete. ’

. F.W. GEHRING: iHausdorff-dimenSion ana'qﬁasiconforma1~mappings;}df“

‘! -~ In thls talk ‘we con51der what happens to the Hausdorff dlmen31on
‘ of a set A under a plane qua31conforma1 mapplng f: D—éD' It 1s

4{'clear that - .
 H-dim f(A) H-dlm A

"if”-f is a dlffeomorphlsm or, more generally,,bl—llpsch1t21an.'1
‘We show first that this. equatlon does not always. hold if £
a general quasiconformal mapping. Then we give: bounds for
H-dim f(A) in terms of H-dim A and the maximal dllatatlon of
 f. In partlcular we show that the sets of Hausdorff dlmens1on _
| 0 and 2 are invariant under plane quasiconformal mappings.’

. - ;
Deutsche - : i
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K.,HABETHA: Satze vom Phragmen—Llndelofschen Typ furl
SR qua31reﬂulare Funktionen :

: fw(z)'sei'in'H-{x>b}'quasirégulér,‘d h” Lésung‘einerfBéltramiQf¢if”

gleichung w- = v(z)ws mit IV(Z)|< k< 1. Die Funktion W—w—vﬁ' * $’

'genugt dann einer leferentlalglelchung W~ AW+BW falls v i
' dlfferen21erbar isty W 1st also im Sinne von Bers eine pseudo—~ c
 ana1yt1sche Funktlon. Ist |w| und damlt |W| bei Anndherung an T

. die imagindre Achse ‘beschridnkt, so gelten fir |W| bzw, |w| im

; ;wesentllchen die klassischen Ergebnisse vom Phragmen—Llndelofschen -

-Typus. Z.B. existiert 11m

log M(r) _ = und es ist 0SX < o, dabei

ist H(r)-— suplw(z)l auf Izl_r x>0. Flir. « =0 erglbt sich allerdlngs B .J

"nicht immer die Beschrankthelt von - Jw|] in H, man erhalt nur
,_]w(z)|<\V(z) fir eine. geeignete,. wesentllch von )/—A abhanglge Funk—-

tlon.v ~Zusammen mit Ergebnlssen von Pfluger ergeben s1ch beld—  _5
Seltlge SChranken fir M(r) : : v , o .

 .G{3HALASZ:ffBemefkungeh:ﬁber‘Ungleiéhungen.VOn'Tﬁran fﬁr5qi,;;i”:‘

“.Lﬁcken—Polynome
)kt.,-

;.ES sei f(t) EZ: cre <y Re)kzo In der Turanschen Unglelchung ;fﬁ}

i

1|f( a)|<[K(d)+e] maxlf(t)] («>O) 1st der bestmocllche Wert der
te

0’1] . . . . A"‘”'"l{ % ."'

“Konstanten K(a) nicht. bekannt der fiir gew1sse Anwendungen '
_vnlcht ohne Bedeutung wére. Hler wird gezelgt ‘daB. K(a)—91 fur L
"d~>+0, und w1rd dle genaue. GroBenordnunn der Annaherung bestlmmt Qf7
ifEntsprechend wird eine von Tl;deman bewiesene Varlante der Un—u_~

gleichung verschirft und eine neue ‘Variante ohne jede Vorausset—,7fl'7

- zung fur'{lk} gewonnen, Bei. der- letzten Varlante blelbt aber d1e f;;;}
- genaue GroBenordnung offen.'“- : ‘ ol o o :

Der Beweis fiihrt zu auch in s1ch 1nteressanten Extremalproblemen<ﬁji:

~fur Polynome und - ganze Punktlonen, ‘deren’ genaue Losung gute oder'f}fﬂu
-v1e11elcht dle besten Konstanten K(a) 11efern wurde.. T

'“”W.K. HAXMAN:i‘ﬁbér die'Aﬁshéhmemenge'in-Nevénlihna‘sjé.7Hauptééfziff 
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"usgedruCKt werden: Fur q verschledene ‘Zahlen a,,-in der ge—'-
schlossenen Ebene gilt . . -

_ 5%}?(r)—N(r,a,)} <.{é+0(1)]iT(r){

wenn auBerhalb einer Menge von endllchem MaB gegen unendllch

strebt AuBerdem bew1es Ahlfors daB
: 1

N(r a) = T(r)+O(T(r))

» fur alle a auBerhalb elner Menge der Kapaz1tat Null, wenn r
~»ohne Auonahmemenge gegen unendllch strebt

Verfasser bew1es kurzllch daB oblge Satze in folgendem Slnne

. bestmogllch sind: Es sei E eine E, - Menge der Kapa21tat Null.
"und (b1(r) CD (r) stetige, monoton gegen unendlich strebende_ f
: Punktlonen. Dann ex1st1ert eine- ganze Funktlon f(z) fir welche .

T(r f>z <i>1<r), o
.fwahrend es elne gegen unendllch strebende Folge r glbt fur
“welche : : L , L ,

N(rm,a)<(p2(r )log r ;aeE m>m (é)‘ ;_?

'"K.P,?HERFELD:ﬁ.Extremaizerlegung:des’Einheitskfeises in ZWeiécke‘

~ Es sei: E-{Z]Izl<1} der Elnheltskrels, €= {zl]zl 1} y peC {1,—1} y
 3mez(O,W) Wiir betrachten die Menge &, aller Kontlnua O¢K, dle )
" p mit p in E verblnden und in P und P analytische Ecken des.
o Innenw1nkels « mit. dem Randbogen von c bllden, der P und p
| verblndet und den Punkt 1 enthdlt. Jedes Ke &, zerlegt E in

zwei Zweiecke G(K), G '(K), wobei 1¢ Rd G(K) L(K) und L'(K)

'selen dle reduzlerten Extremallangen von G(K) . bzw. G'(K)

Es wird {(L(K)'L'(K))IKG&«}’Uﬁtersucht und dié Zerlegungen'_
von .E durch beliebige KeJi mit solchen, ‘die von bestlmmten ,
'quadratlschen Differentialen herrihren, vergllchen. Eine s1ch |
' daraus ergebende Ungleichung w1rd benutzt um das folgende
Extremalproblem zZu losen- S

| it A—{z|o<r<|zl<1] ?‘ {flf schllcht f(A)cE-{o) f(C) =C f(P) f(P)}

Deutsche - . o
Forschungsgememschaft f_ . . . ’ . . . ©




o wobel PeC, arg Pe(O “72] fest gewahlt 1st betrachtet man f‘b
- inf jlf (P)f (P)Ilfe?} und fragt nach den- zugehorlgen C

' Ext“emal unktlonen

| F HUCKEMANNV Eiﬁ"rx'tremalpféblém' fiir Kontinua in gewissen . .
o Homotopleklassen : o ST

ffGegébén:ééien.dfei'vefSChiedéne;Punkte O;a;beﬁg(abgeschlossenéi;f

. Hulle des Einheitskreises’E) ‘es-sei‘&l dié lMenge der Kohtinudfug<

 :KCE die a und b enthalten aber O nicht enthalten und fiir die

GY E- (EnK) zusammenhangend 1st fir Keéisel U die Menge der2¥a__

K

~auf E stetlgen und GK harmonlschen Funktlonen u, die O<u<1ier;'~i

. fullen und auf K vers chw1nden. D Galer stellte die Fragen{ Wasf{ff-
* '};st sup sup u(O) ? Welche X s1nd extrema1? L, ' R

Kc&,ueUK

o &,zerfallt 1n naturllcher Welse in Homotoyleklassen.&’ nach .

"elnes gew1ssen quadratlschen leferentlals geblldet w1rd

- E. —G KAUSEN Fortsetzung analytlscher Men gen mlt Hllfe.;_ff:"”

i)FW:

des Max1mumpr1n21ps

;1ADas Thema gehort elgentllch Zur Theorle der Funktlonen mehrerer

"~komp1exer Veranderllchen,‘dle Bewelsmethoden sind der- Theorle

; ider Inderung eines stetlgen Arguments arg z auf K zw1schen a und =
b, Fir |al=1 und 0<b<1 zeigt sich, daB in Jeder Klasse & genau »
':eln extremales Kontlnuum K - existiert und das K ‘von Tragektorlen -

einer Vertinderlichen entnommen (Max1mumpr1n21p, harmonlsches  ,;-iﬂ

MaB Rlemannscher Hebbarkeltssatz)

\;,Das Resultat ist eine. Verallgemelnerung des. Slngularltaten—Afﬂ7ff

satzes von THULLEN (1935)/ REMMERT-STEIN . (1953) fur den Spe21a1—
fall einer eindimensionalen analytlschen Menge°7"’ e AERUR
Sei S eine abgeschlossene Tellnenge des Elnheltspolyzyllnders

E X En A eine in E X BN S analytlsche, rein elndlmen51ona1e

"Menge, dle Kapa21tat von S bezugllch A sei Null AuBerdem gebe 4}

. -es eine’ abgeschlossene Tellmenge P von E von. p031t1vem harmo— -

!znlschem MaB, uber der nur. endllch v1ele Punkte von A llegen.u7¥¥¢ .”
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Dann .ist K eine in E X E? ahalytische‘henge.
Dabei hat S bezunllch A dle Kapa21tat Null “wenn es fiir jeden.

Punkt aus S eine Umgebung U und eine in Un A plurlsubharmonl—;'

sche, nlrgends p051tlve Funktlon u gibt, fur d1e gllt?

1im u(z) = -, ze UnA,
AN : ‘

Dieses Resultat‘findet sich in der Arbeit von W, Rbthstéin-

Das Maxamumprlnzlp und dle Slngularltaten analytlscher Mengen,'A
Inv, math 6 (1968). ‘ - '

‘Die Verallgemelnerung gegenuber den obengenannten Resultaten '
" besteht darin, daB die Slngularltatenmenge S nicht mehr analy-f 

tisch. zZu sein braucht insbesondere also keine Voraussetzungen
uber dle D1mens1on von S gemacht werden

“H. KODITZ: Erweiterungen meromorpher Funktionenkbrper~ if :~-;

ﬁber-nichtkompakten-Riemannschen Fléchen

‘Die algebralschen Ergebnlsse wurden 1n Zusammenarbelt mlt
).N L.Alling gewonnen. ' o - ‘

Satz (Helns, Iss! sa) Selen x, y offene Rlemannsche Plachen und-v;ﬂf‘v

'”;M(x), M(y) die Korper der meromorphen Funktionen. Zu jedem = - |
o Homomorphlsmus<X' M(y)—aM(x) mit m(l) 7\'le¢.g1bt es genau f“:‘
~eine analytlsche Abblldung q> xe'y mlt ?(f) fo? (feM(y))

.. Bs zelgt 31ch der Satz‘ Ist(p xyay'analytlsch und nlcht n zZu 1
~(~>sur3ekt1v), s0. gllt mltcp*(f) fo? ‘ SRR

‘a) Ist T eine Transzendenzbas1s von M(x) - {iber. @*(M(y)),'so gllt  f;

ITI_Kardlnalzahl des Kontlnuums (= z)

») [M(X) ?*(M(y))(T)] ;:.

satz: Istq)-x%y ana‘lytisch'und‘ nicht. bijektiv,<so ist ¢*(A(y))
~von der ersten Baireschen Kategorle in A(x) Hlerbel sei

in A(x) dle kompaktoffene Topologle angenommen.:'f

Deutsche
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0. LEHTOfl Abhanq1gke1L qua81konformer Abblldungen
- von der komplexen Dllatatlon i“ :

Sei §! dLe Klasse von schllchten konformen Abblldungen f von

|z |>1 mit der Normlerung f(z)= z+a Z+ ..., und v'. die Unter—”;ff;f."
/ K 'k

klasse derjenigen Abblldungen f, die eine quasikonforme Fort—j’ﬁiﬁfi

setzung in |z]<1 gestattet mit - ”px” <k<1. Hingt m holomorph'aiiffi '

~von einem komplexen Parameter t ab, so sind die Abblldungen

52 1(2),5 f(n)(z) (1z|>1) und x> a_ analytisch. Ist ¢ etwa if;g“fb

ein rationaler Ausdruck von f(z), fr (z),..;,,( )(z), a1,a2,...,a

"
_ hat vers%hledene Anwendungen

A.J. LOHWATER' GeW1sse Fragen liber Kategorle in der  ;_1?554f”'J'

Funktlonentheorlefgﬁr

Ein neuer und elnfacherer Bewels des folgenden Satzes von . Lu31n

n’ . .",1‘ .
der fir die identische Abbildung verschw1ndet 50 folgt: daraus,:,ifi“

~daB % max | | auf (O, 1) nicht abnehmend 1st Dleses Resultat ;!1g,_m

~und Privalov wird gegeben° Es existiert eine in. |z <1 analytlschej3"¥'
und . beschrankte Funktlon f mlt der Elgenschaft daB %1m f(r« e l¢) Oj '

auf elner Menge e ¢} der zwelten Kategorle.»~

Satz 1: f(z) sei eine 1nnere Funktlon 1n |z|<1, und d sel elne_f'*”ib'

komplexe Zahl mit la <. Dann 1st {e l%lm f(re. ) d] elne Menge
- von . der ersten Kategorle D ‘ L :

(Es glbt elne innere Funktlon f(z) mit der Elgenschaft daB fur k
'Jedes . (ld|<1) dle Menven {el¢lf-e«} uberabzahlbar s1nd )

Folgesatzo g(t) 81(t)+g (t) sei eine Funktlon von- beschrankter fxifﬁ"

Schwankung auf [0,1], WO - g1(t) 31ngu1ar und- gz(t) absolut stetlg
ist. Wemn g (t)—— - auf’ einer Menge der zwelten Kategorle 1st
dann kann gz(t) nlcht konstant se1n Lo o

~ Satz 2 f(z) sei in |zl<1 schllcht und ex1st1ere }1m f'(re ¢)

' nur auf einer Nullmenge auf |z ]=1- (solche schllchten Funktlonen <;:”4

~,ex1st1eren) Dann 1st E von der ersten Kategorle

,\4'-

G Detitsche = . o o
DF Fovschungsgememsmaﬁ
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A.E. OBROCK: Conformal Strip Mappings . -

We-consider conformal (strip) mappings w’:”f(z) from a strip' N
{ﬂ (x)<y<¢ (x)} onto a. unit strip H = {lv|<1/2} such that o

-.f(+w) = 4, As in Ahlfors' thesis we’ let co(x) =

supyRe f(x+iy) - inf_Re f(x+1y) and call it “the real os01llat10n-ff~

y _
of f. Bounded oscillation, negligible 050111at10n_ _

:(w(x) ~0(1), w(x)= 0(1)) are characterized in terms of g (x) g (x)
Aby +the methods of extremal 1ength and Caratheodory domaln convergence.

We derive a double series formula v = - Z:n(lm(x)y for the harmonlc

‘measure v ; Inf of{i¢ (x)=1} with respect to S. We apply the qua81—f1
‘conformal dlstortlon theorem of Telchmuller, Wlttlch and Belinski

to obtaln new asymptotlc expan51ons for f which g0 beyond those:,:.

~ of Warschawskl (1942) and Gol'dberg—Str001k (1965)

.'E;:PESCHL:F Die’konfofme Geometrie'einer‘Kurvenecharo'

,:Um dle konformen Invarlanten einer elnparametrlgen Kurvenschar :
_bf u=const. (ueC ) zu berechnen,‘gehen w1r aus von ' z= a~1/h (er .
verwenden die Bezeichnungen 2 (. )1,62'—( =) Mlt(P—? lga/a:fw;

0z

-ferglbt sich als Relat1v1nvaroante nledrlgster Ordnung @ T Ihrjf*f;‘:
NVerschw1nden ¢.- =0 kennzelchnet die Kurvenscharen, dle durch
. eine blholomorphe Abblldung auf eine Schar paralleler Geraden

(1lokal)" abblldbar sind. Wird dieser Fall hinfort ausgeschlossen;?ff .

A'so kann man im sogenannten "allgemelnen Fall" m1tq>4o der Schar'f»
~v-[,dle Riemannsche Metrlk s —d? -dzdz (mltc’ s1gnq>—=-1)

' .konformlnvarlant zuordnen. Sle ermogllcht d1e Normlerung des oot

- Tangentenvektors a zu a*=e ?&5?11) 1¢A-e .-Nun hat man aber fur '
ein solches Vektorfeld a*,als absolute (konforme) Invarlante nle-’
fdrlgester Ordnung.,.“y‘ C e : :

- v=I{ax}=2iax(1g a%); = 2ie (b—),.=» 1“’(6? 1/2(2@1-1<1g(dq>1->) )

("Hauptvarlante"), w1e der Tensorkalkul 1m Cﬁ leicht” zelgt Elne

"~ weitere. Invarlante ist die GauBsche Krummung der Metr1k~

b+b,-

K-2e (b )

11

Geometrlsche Deutungan fiir v (1) Fur dle 1sogenalen Tragektorlen
von L (mit Schn1ttw1nkel[3) ist die geodatlsche Krummung -
X-W{(e %v) im Sinne dieser: Metrlk ‘

Forschungsgemeinschaft . ) . . . © @
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”(2)ﬁferner steht V'ianela;ion zZur topdlogischen'Haubt;hvarianQ:7"”
. des Kurven-3- Gewebes, das dle unter ~ﬂ73 schneldendvn Isogonalen
mlt L bllden ' ‘

'Es verblelben elne Relhe von Aufgaben,-w1e Abhanglgkelt bzw. Voll— ;
.'standlgkelt des Systems der Invarianten, sowie wichtige: Sonder-.Yg;;
'_falle zZu behandeln, und auBerdem allgemelne Fragen zZur Metrlk d32

-

.E.,REiCH‘l Abschatzungen der zweldlmen31onalen 7}; ‘
SR Hilberttransformation o

--Es selﬁ) {S} dle Klasse messbarer Untermenﬁen S des Elnhelts—ff;?s~

vkrelses U—{|z|<1} mlt 2- dlmen51onalen Lebeswueschen Mass,i;fffi G

ilS|>O )/ (w)——— P.V. ffrgzw%%“ L(S) fles(W)l dudv. Nach elnerlf?i 

endllch Dlese Vermutung w1rd fur elnlge spez1elle Unterklassen
ﬂ.von.ﬁ 'bestatlgt S ' 3

lVermutung 1st B(D )= SuP %_ [L(S)—Isllog(ﬂf/lsl)]

L;»REICH:"Zﬁr Konvefgénz'Von.Reihehl@sungehfiineéref:73%4i
,Differentialsyéteme‘in Umgebung einesAPoles755‘”

‘ vBleberbach stellte wohl als erster exp11z1t das Problem, be1 S
7 D1fferent1alsystemen an. schwach31ngularen Stellen (etwa z= O) dle'ff'
- jKonvergenz .aller, formalen (multlpllkatlven) Losungen der Form =
;lzg(c +c1z+...) direkt -zu beweisen. - Dlese Frage wurde von Lyra,

Schidfke u.a.. behandelt Im vorllegenden Vortrag w1rd zwe1erle1
' x.gezelgt" R L ) e o

1. Man kann mittels einer elnfachen algebralschen Bemerkung 'f;}i  '
. und mittels elner -sehr elnfachen Ma jorantenmethode (- be1 |
der als majorantes Problem e1n lineares Glelchungssystem S
‘verwendet .wird -) nicht nur die Konvergenz aller mu1t1p11- ;fff2f
:'Pkatlven Losungen bewelsen, ondern soglelch auch d1e Kon-,5} §:3f
' ;ffvergenz aller formalen Losungen., e ' a ”

e TS e e,

. wobei - P (log z) Polynome 1n log z mlt Koefflzlenten aus(:[z]ﬁ |
DFG E;izfﬁggég}]edmschaﬁ ' -' :_ 2 ; - - . ‘ '
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2. Die genanhte Methode findet auch Anwendung bei grioBeren
Klassen von 11nearen leferentlalsystemen von denen der
einfachste Fall hervorgehoben sei:

.Satz' Vorgelegt sei

1L R ’ )
. S m; d i 4
() Mg = B (7B (e,

m, >O 1,>0 ganz, k (z) holomorph in Umgebung von
zZ= O es sei ord P. ik (z)_m i+ Es gelte I

z=0 .

'(a) m. -1, _m i=1,2,...,n,

i 11"

(b) myj=mg y<my 5oy

fir 1gin, 1gj<i.

Darm sind alle formalen Ldéﬁngénf(¥)_vonb(**)_konvergent;?fg‘.;f

 invariante Charakter1s1erung von (**) im Slnne von Horn- und
- J. Moser)dlskutlert

- M. v.RENTELN: tiber eihen Ring'gahzer'Funktionen éndiiChér{:f o

' ”Ordnung; N

gen) geniigen,

H 'Im ersten Teil werden WiChtige Klassen vbnléhdlich'éfzeugten o
.Idealen funktlonentheoretlsch charakter1s1ert und der Zusammen-ng
hang mlt dem- Coronaproblem aufgezelgt P : o

‘Im zweiten Teil wird u.a. e1ne Charakter1s1erung der max1malen

. Es werden Abschwichungen. von'(a)~und offene. Fragen'(éventuelle” ;

. :Betrachtet wird der Rlng Ei?:“o (9>0), der aus ‘allen ganzen ;ﬁii.
" Punktionen f besteht die in der Ebene elner Abschatzung . N
Cf(z) g & exp (Blzlg) fur 2 Konstanten A B>O (dle von T abhan—

Ideale von E[g,W) gegeben und die Struktur der Prlmldeale unter—-‘

~sucht.

ST. RUSCHEWEYH: Zur Vermutung von Polya‘und;Schénberg'

Seien S, -ﬁ, S*, K. die in |z|<1 schllchten, fast—konvexen,

mmmesternformlgen bzw. konvexen holomorphen Funktlonen mit f(o) =0,

Forschungsgememschaft
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~ und fur f=Zaka, geZbkzk sei f*g::Zakkak. Polya und Schonberg

- 16 -

- *vermuteten:-f;-geKk#f*geK. In diesem’Zusammenhang,steht'der”'"

Satz: Sei G(s) eine ganze Funktion vom GeSchlécht <1, die
nur reelle Nullstellen in.s<-1jbesit2t; und sei '

K
f(z) s e(x)[G< ”J

=1
."Dann ist 7 . ,
1-) gek, s* f*gé K, S*.

Wenn G(s) eine Nullstelle in =1, 3o<s<-1 be51tzt

2) ge 5= fxge S*.

-Welter sei N'—{geSl—(f*g)$O,|Z|<1: fﬁé*

so ist auBerdem: .

v .

‘;.Dle Vermutung K<: N w1rd durch eine Reihe von Belsplelen erhartetie,‘
So ist z.B. der Varlabllltatsberelch des Punktlonals f(z) bel. S

. festem z in N und K 1dent1sch

ZW; SCHWARZ: _Irrationale‘POteﬁzreihen o

' Es seien g(x) bzw.(b(x) Polynome mit, komplexen bzw. reellen f:~~~*?

Koeffizienten, jeweils vom Grade >1 ~Ergebnisse

 M.NEWMAN und anderen legen folgenden Satz nahe-"

-f{Dle Potenzrelhe (hler bezelchnet [p] d1e groBte

(o]

ﬁ;ﬂ(*).  ' 5 g(Dp(n)])z ; |z|<1

n—-

-stellt genau dann eine nlcht-ratlonale Funktion

‘:f;wenlgstens ein Koeff1z1ent der - ersten Ableltung
'.}Polynoms(b(x) eine 1rrat10nale Zahl 1st

von HECKE POLYA

dar, wenn .

- gonze s

(D‘_',( x) A_d.e's_ . }4 " |

':F W.CARROLL und J.H.B. KEMPERMAN elnersel'ts, D. CANTOR anderer—,-- S
n'lselts, erzielten allgemelne Ergebnlsse, dle den genannten Satz

als Spezialfall enthalten.

 ,,H1er wird zundchst fiir obigen Satz ein. drltter Bewels angedeu_ffif'°

tet, der Gle1chverte1lungse1genschaften der Folge {¢>(n)} beniitzt. f;
,1Sodann wird mit Hilfe eines Krlterlums von N,WIENER ein vierter,

 'von R.WALLISSER (Frelburg) und dem Vortragenden stammender Bewels;-f
‘-gegeben, der nicht nur die Irratlonalltat ‘sondern gleich dle

DFG

thchtfortsetzbarkelt der Relhe (* ) uber |z|—1 11efert
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‘ P. TURAN:. Uber einige Anwendungen der Graphentheorie auf
' komplexe Funktionentheorie.'

on

H.J.W. ziEGLER: fver mefomorphe Flichen in R

ES seien f= (f1,...f ) nz 1 in C meromorphe Funktlonen

A1

Es sel,coo = C —U(Polstellen von £3) c_=c_ - [w] wec, ? (w)-...”_-

000
. . =1
- o= %n"(w)'= O] Durch Zerlegung fJ = fzJ 1+1f2J in Real- und
Imaglnartell erhalt man elne verallgemelnerte Mlnlmalflache
S :C —éRzp, Whéf(w) (f (w),... (w)) im Sinne von S.S. Chern

und R.Osserman. Dle durch Elnschrankung von S auf C erhaltene

‘Immersion S ist eine regulare Mlnlmalflache in R2 - Ich bewies.
dle folgenden 3 Hauptsatze- : . o L

1. (r, 5) = - H(r, S—a)+N(r 0 S-a')+m(r-o S—a‘)+l-o zld,. |" ,' (316‘321_1)._“—:
2. a(r, sl )= -» G(r.S) + N(r o, s ) + m(r 0,5’ ) 4 1og|a | )
| -V.(q—él)tT(‘r,s')ij('r,s,) <Zq [H(r S-— ak)+N(r o s- k)] - N (Q) ¥
I }Jf §f€+O(1ov(rT(r s)))

| :T H,N, m,G N1 helBeﬁ "Charakterlstlk"~ "a—31chtbarkeltsfunktlon"
) ”""Anzahlfunktlon der a-Stellen", "a—Schmlegungsfunktlon" -
' K "'Krummungsfunktlon" " "Anzahlfunktlon der mehrfachen Stellen"
‘; da,i»lSt e1n von a. abhanglger konstanter Vektor e;Rzn v:.'

_Fur n=1 geht'1. in den'eréfen,.B;uln den zwelten Hauptsatz der
Theofie'von-R Nevanlinna tiber; 2, ist eine 1ntegr1erte Fassung -
eines verallgemelnerten Satzes von Gauss-Bonnet fiir S. 'Es werdeﬁ .

" eine. spharlsche Form T (r S) der Charakterlstlk H(r S-a) und
G(r,S) geometrisch 1nterpret1ert mittels 2n-dim. stereogr. Pro--
Jektion, der Fubini-Study Metriken auf c? gan(C)'und P2n;1(c)fv-

undbs;chtparkelts—‘und Gauss-Abb;ldungen‘;ja,y‘ : -oCmT?QZn;QC:P % 5CL

Jorg Winkler (Berlin) -
DFG FDoerl;Sf:r?gsgememschaft ) ©@
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